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आटिकरण

-.हे७६--
याचे मूळपुसक इंयेजी भाषेत आहे

त्या पुस्तकाचे भाषांतर

माजी

त्याचा कवि

कर्नल जे. आर. जार्विस साहेब
मुंबईचे इंजनेर

याणीं महाराष्ट्र भाषेतकेलें

आवृत्ति चवथी.

मुंबईत गणपत कृष्णाजी यांचे चापरवान्यांन छापिले.

१८५६.
किमन एक रुपाला चार आणे.



पूमिनि व्यंजे' ' अ

न्यारा

-.-१ विदूसणजे गोचद्दोय. आस स्थिनिमाव आहे. महत्व आणि माप
' नशिखणूनच त्यास लांबी रुंदी आणि जाडी नाही.
- व. रेघ झणजे तीच होय. जीस लांबी मात्रणाद्दे. जा.
डी आणि रुंदी नाही.

३ पानळी सणजे अवकाश अथवा दोनमापांची आ. टपकृति होय ती' दोन मापे लांबी उगणिरुंएपिरंतु जाडी वा.
रन

१८ पिंड अथवा भरीव सणजे नीनमापाची आकृनि
होय. नीमापे लांबी रुंदी सगीणखरोडा सरथवाउंची.

५ रेघाह्मणजे याच दोनसरळखरथवा वाकडा किंवा.
मिश्र. मिश्र सणजे सरबसगणि वाकडी या दोनजिनि गक
व मिळाल्या उगईत

६. सरळरेघ नीच होय. जीएक रोवता पासून दुस-ये -प,शेवटाचे (रशेससमोरगेलीआहेअथवा सेन विंदूमध्येजा
सर्वाहून (तहान उमनरमापिरये.

जेव्हांपुढे कोटे हीरेघ इनकेच सांगेल तेव्हां नेथेंस
रळरेघ जाणावी



७ वाकडी रेप नीच होय. जी एक तेवत पासून पूस
-र रोवटाकडे समोर गेली बणजे नी रिद्याबद्दल करु 'न गेली आहे.
८ रेया प्याच ट्रेनजाममातर अथवानिर्कसअथवा पाव अथवास्पर्श

उगटेप'
०. समाना त्या एशचहान' जात लंबावर सर्वत्र बसव एररर आहे. आणि कितीही वाढविल्या तर एक दुसरीशी मि.-चन नाहीं.

१० निर्कसरेश त्याच होत. जानजनरउरधीक उणेआई
आणि उणे सगदू-निकडे अधीक वाढविल्या उरसना त्द्यां???
ची' टोके एकत्र मिळतांत.

११ घबरेप तीचद्दोय. जी सरळरेषेवर उभी असता.
तिचं शिरशक काजूपेक्षा दुस-ये बाजूवर अधीक झोक
न नाही. अथवा तिचे रोहा बाजूकडील शेन फोनवरावर
टोकन.

१२ स्पर्शरेघ अथवा स्पर्श वर्तुळ नेचहोय' जी वर्तुल
वग्--गावा कॉणरवेश वाकडये रेघेवरकिनी वाढविलीव..रा खेस्रिया वाचून वर्तुजास स्पर्शमात्रकरिरपे.

१३ कोनलणजे सेन रिशासगेलेल्येदेनरेघांची टोके.

दक्ष मिळतान नो. अथवा त्यारेपांचा झोक अथवा सा -एनर होय.
१४ कोन शनपकारचेआहेतकाट कोन आणि निकस कोन त्यांन १,



१२)
कम कोनाचे सेन भेर उगहून. लघु आणि विशाल.

१. कट शेन तोच होय. मर्तिकरेघेवर दुस री एं

हे.-व केल्यापासून 'झाला अथवा हत्या लंबाचे दोन वातूस
बराबर दोनकान जालेने काट कोन.

१६ निर्कसकान तोच होय. जो सेन गिर्कसरंगापासूर
न जाला. आणि तो. काट कोना इन रशहन किंवा मोटा
असतो. ाइr. -१७ नकार.काट कोनाहूनलाहानआहे

-रे, ९विशाल काटकोनाडू?गोठाक्षनाहे..१९ पातळी दोनगकारचज्गिद्दे सरळ आणि वाकडा.
९० सुरू पातळी नीच होया जीजवर सरळ रेघफिरवून फिरवूनक

शाहीरविलीनरीसर्ववसारबी द्दगगत्ये.उरथवासरजरेषेचेद्दोनविदू
पाजळीसस्परकिरिवान. तसे सर्वविस्तपरी करितील नी सरळपानळी
आणि जी अशी नव्हे नीदांकडीपानळी.

९१ 'सरळपावळीस मर्यातसेन उतद्देनसरजरेग किंवा वाकडी

रेघ
२९ जास्तळ पानळीस मर्यादा सरळ रेपआद्दे तीस बाबूअथवा -

कोन यांचे संररे-पमाणेअनेक नामे होतात. कारण नीस जिनक्यावा
जूनिवकेच कोन हराईन त्यांची सरय्या सर्वाहूरन थोडया अशा नीन.

०५३ जा उतकृतीस बाबअूथवा कोनननि आहेन तीस विकोण स.
णनान. त्यात्रिकोणास बाजू५आणि कोन यांचे गुणायमाणे बेगळालीना
वेद्दोतात'



: ४)
२१८ समबाजूरत्रिकोण तोचdd।य' जाचा तीन बाजू व

रावर: उपाहेत.
२५ सय डिकजू;त्रिकोण नोच होय. जाचा दोनबाजूर

वरावरआहेन
०६ विषम वाजू बिकोण नोच होय. जाचा तीनवाजपू:

ग्स्पर विषम आहो
२७ काटकोन विकोण नीच होय. जाचा एक कोनकारकोनज्२rंाdvए.???८?
२८ दुसरे त्रिकोण निर्कसकोन त्रिकोण सगहेत. लपुरकोन त्रिकोण.

अथवा विशाळकोन त्रिकोण.
२९. विशाळकोन विकोण नोच होय. जाचा एक को -

न भिशाळकोनजाई..३० लमुकीनविकोण तोच होय. जाचे तीनही कोन.

पुन आहेना
३१ जा उत्राकृतीस चार बाजूउरथवाचारकोन जाइंन (त्याचषतकृ तीस

चौथाजुर अथवा चौकोनह्मणतात.

२ सेमानररेघचौकोन नेच होय. जाचे पाचूचे दोनही जोडसमांन
ग्रेया उत्तद्देनसगणि त्यास याप्रमाणे नार्वे होनान. काटकोन चौकोन -

रस गवस आणिरांबायर.

२ काटकोनचौकान नेचहोय. 'नासमातर वादचौ टरकोनांनएक कोन काट कनिजाहे
९४ चौरस गेचहोत. जेंसमवाजूचौकोन आहेस.
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यंणजे जार्चा लांबी आणिकत वरावर आहे
३९ रांबायर नेच होय. जेंनिर्कसकोन ममानररेव बोवा - ६ -९जुज्गद्द ' .९७
१५ गवम नेच होय. जेवायर वारीवात कावा पण एनिर्कसकौन आहे. ' ५. ५

७'' -गपीचल्यम स्वे होय. जाचाचास्ट्रावाच समारास
मारचे रेघांशी ममानर रेषा नाहीन
३८ चापफियायत् नेच होय. जाथोबाजुनू बारचा एक ८--जोडसभागररेघा आहेना ा'उ?.???????उर.९

कणेरेघ नीच होय. जीसरळरेप समोरासमोरचे
नकीन साधिरय.

१८० जापानळीस पालांपेलअधिकवातूआहेन तीस सामान्यन व-
हुवाजूमुणगनआणिहशपानजीस वाजुआणि त्गंनयांचेमूंरटयेवखन.
बेगकानीविशेप नावेसराहेग-.

पूरपंचकीन वज्ञकोनय. नासणांवपाजूआहेन-पुरकोणास. बा

द्धसप्रकोनास ७ वाजूसरक्षकीनास ८ वाजू नवकोनास ९ वाजू. दशक
नात १. वाजू- एकारशर्कोनास११ पार द्याराकोनास परकर- उगहून

१२ मम बडून होय. जाचारविषाणू वसर्वकान वरावरसनाहेन'
आणि जाना यासारि?टया वरावरनसिन. नविषम वनुकोन होय.

४३. समवाजूत्रिकोण नविसमवाणूंची समपानळीआहेराणि चौरस
स्शमारिरबाय चारबाजूंची ममपानजी आहे.
४ कोणनीप्री आहेनी सम वाजू: होय. जेव्हां निचा सर्वकजू वरावर



1 ( ६)
आहेत. नसे सर्वकोन बराबर आडून. ती समकीन होय जेव्हां ट्री

दोनी बराबर आहेत. नेव्हायमपानळीजाली.
४९ वर्तुळ समपानळी ती होय. जीस मर्यादा वाकडी

रेपरआहे. जा रेषेस परिघ सणनान. नोगरित्र मध्यविं रदूपासून सर्वत्र साग्रव्ये सांनरार्नंउगद्देएयाविदृसबर्नुउ.

म;:यह्मणनान
केवळ परियासही बहुधा बईल त्यागकन'

४५त्रि?न्या तीच होय. जीपेप मध्यबिंदूंपासूनपरित्र
पर्यनकेत्ती आहे.

४'' वर्तुळाचार-यात नीच होय. जीरेपमध्यछेदूनपार
गेली तिचे दोनही शेवटपरिपावरसाहेन

१८८ वर्तुळाचा कोस तोच होय. जोपरियाच। भलग र!
???

क तुकडा आहे.
(रदया सरळरेप आहे जी कीसाचे सेनी शेवट शीव

:

प्ये'५० रबंड. वर्तुळाचाभलता एक तुकटापरीद्दे जासमर्या -
द्य कोसउगणि ज्या उगी.

५१ अर्धवर्तुळ ह्मणजे 'वर्तुळाचे अर्ध अथवा रद्दड
:

आस मर्यादा कोस आणि व्याससगई.
काणेवेळेम अर्धपरिपास अर्धवर्गुतसणनान.

५२सेकतोर तत्त्वे होय. जनाची मर्यादा कोम भाणिद्दोन
नेजिन्याआहेन.



(र७)
रद्द बर्तुद्धपार सकनीरआहे. जाच। कौम परिघाचा चौ

थाभागणाद्दे ५०-गणि द्याचा दोन त्रिफयापरस्परांवर लंब.
जाईन.

५१८ कोणत्येद्दीआकृतीची उंची तीच होय. जोगिरापा.
बून समोरचे बाजूवर लव केला आहे. .नाबाजूसपायसण
नान.

'९५ काटकोनचिकोणान काटकोनासमोरचेबाजूस क
र्ण मणतान.उराणितटिलये सेन बाजूस बाजशूुणवान. के
व्हा भूजकोटी असेही.

५ जेव्हा कोणताही कोन तीन अक्षरांनी विनिकरि
तान एक असा कोनस्थळीं. आणि दोन अक्षरे कोनरंगा
चे शेवटांवर. नीकोन सांगत्ये समयी फोनस्पळींचे अक्षर

मध्ये उप्पारावे.

७ रार्ववर्तुबमानचे भीरवाचे २९४ भागमानिले त्या.

स उमशलणतात' एक अंशाचे ५ भाग मानिले त्यास क

जायणनानण्क कतेचेभ भागमानिले त्यांस विकला
लगनाना याप्रमाणे पुढें हीजाणावे.

६५८ कोनाचेमापकोणरयेद्दी वर्तुळाचे कौसावरआरजा

चुंगाचा मध्यफोनविदआूणि तो. कौस कोनरेघाचेमध्ये
आहे. त्या कोसाव? जितके अंशक्षाहेन. ने कोनाचेंमाप १
य.
५ रेघा किंवा 'ना वर्दळापासून रुमदूरमणकन'



८

पान त्याजवा केलेले लव बराबाआट्रेन.३!व- मध्यापासून
६० जासरळरेगेवारमध्यापासून केलेला लंब दुसलयाहू

न अधिक लावआहे तीसरळत्रेय मध्यापासूनSv;-यांपे
झा अधिक दूर. बणतान.

५१ वर्नुजरवंडांनरकोन तीच होय. जोरबंडाचे कसाब
र कोणरयेही स्थळापासून कौसाच शेवटापर्यन सेनरेया
नी होती.

९ वर्तुळरवंडावरकोन नीच होय. जो त्याचेसमोरचा.
अथवा सपूमेंट कासावर कोणत्येस स्थलापासून रणकौसा
चे शेवटापर्यनरनि रेषांनीह.६३ परिघकोन नीच होय. जाचाकोन विइरियावर तग
हसगणि मध्यकोन तोच होय. जाचा कोन विंदवनुधमध्यस्थ
ली आहे.

९४ शकसरजरेककृती वर्तुळानकता अथवा.निर्वे भोवते
संलपवर्तुळ केले जेव्हां निर्मसर्वकानपरिपावर आहेन

५५ गकसरजरेघाकृती वर्तुळा भवनी संलम केली सनथ
वा वर्तुळ त्यांनकेलें जेव्हां उगकृनीचा सार्वपचे;वर्बुद्धपरिया
स स्पर्शनान

६५पकसरळरेपाहती दुस-ये सरळ रेधाकृतीचेआतकेली
अथवा निबे भोवती सलग केली जेव्हा तिखे सर्वकोन देश
.-यंउगहतीचे बाजूंवरठेविले उतद्देन'
९७ छेदनरेप तीच होय. जी -तूंकपरिपस-तूनलरं



९
न दुस-येकडे परिघ छेदून पार बाहेर गेलीआहे.;५८ दोन त्रिकोण अथवा कोणत्याही सेन सरळरेपाह
तीं परस्पर समबाजू सणनान. जेव्हा एकाचा लाचार दुसऱ्याचे सर्व -

बाजूही' अनुक्रमे पत्येकी वरावरसगहेत. आणि त्यास परस्पर समको
नसणतात. जेव्हां एकाचे सर्वकोन अनुक्रमे दुसऱ्याचे सर्वकोनांगीपत्ये

की वरावरजगहेब
६९ एक रूपाकृतीत्याच होत जापरस्पर समकोन असून समवाधू

उगद्देन. अथवा एकीचा सर्ववाजूउगणिसर्वकोन दुसरीचासर्वबारआ'
ण सर्वकोन यांशी प्रत्येकी अनुक्रमेक्रावर आहेत. ससेकी एक उसहती
दुस:येख्याहजीवर टेविलीअसना एकीचा सर्वबाबूदुसरीचा सर्ववाजूनीस
वांशी शकिल्या जातील. यानंनरत्यारोन आकृतीअसोन एकचखककृर्जा.

आहे असे दिसण्यांनयेईल.

७' सरूपाहूनरियाच होन. जेव्हां एकीचे सर्वकोन अनुक्रमेदुसरीचे सर्व
कोनांशी प्रत्येकी क्रावर उकद्देनआणि कोनांचा वाजूममाणाव उगद्देन.

७१ कोणतेही आकृतीची परिमिनी तीच होय. जी निवेसर्वबाजूची.
मिळून बेरीज आहे.

७२ निश्विन तेच होय. जें काही करणें अथवा केल्याचा ताबा सारी
णे गेंनिधिन रोनप्रकारचे आहे. कुरव आणि सिद्धात.

७६कृत्य नेच होय. जेकाही करायास सांगीनले.
(७४.सिदांत तोच होय. जो कांहीं केल्याचा ताला.
७५ लिन तेंच होय. जेकहपूर्वीसांगीनले किंवा सिएथकेलेपुढे येणा

र ने मगम जायासाठी.
७६ हुरडी तीच होय. जोपूर्केलमएषय आला अथवा सरांना

न
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न जो पत्यय पामाला
७७ स्कोलंम सणजेटीपरपूर्वीसागानीध्येपुरकरणावरलणजे

एशकृत्याबरींल भवाजरविदेष.

प्रत्यक्षयमाणें

हा जा वसू दुस-ये र!क वस्तूशी प्रत्येक सम सणजे वरीवर आहेतर
.नरत्या सर्व वस्तूपरस्पर बराबर आद्देन.

५ समान. सम मेळविले नर वेरीजसम होले.
३ सभांतून सम वजा केलेवर समधाकी रहातात.
४ समान विषम मेळविलेनर बेरीज विषमयेरपे.
५ विषांतून समवजाकेलेनर विषमबाकीसहानान.
५ जावभूपत्येकी दुस-ये एक वस्तूउपर आहेब.एकसर्व परस्थांत

वर आहेत.
७ जंावमूग्रत्येकइादुंसप्पेऊएक वलेजर्धा क्रीवर आहेतरयासर्व वरा

वर आहेत.
८ कोणतीही वसूजिचेसर्वमुक्तयाचे पेरिजे वगवरआहे.
९ जा वसूसर्वायी परस्पर मिळतात उरपवासारिरवी जागा भीरनात.

त्या एक रूप आद्देन
१० सर्वकाटकोन परस्पर क्रावर आद्देव.
११ जाचे माप अथवा कीस बराबर आहेत. नेसर्वकोन परस्थ?वराच

र आहेत.
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प्रथमसिद्धांन.

जेव्हां दोन त्रिकोणाव तळ६, दोन वारव उरवर कोन दुसलयाचारो
न वाजू व अंनरकोन यावा वरावरअसतील तरनेद्दोन त्रिकोण एकरूपअ
थवा सर्वांशी सम होनलि.

अवक आणिडईक या दोन त्रिकोणामध्ये'जर अक पारडफ.
बाजूचे वसवरसराणि बक बाजूईफ - फ

वाररावरक्षगणि कअंनरकोनफ.
जंतर कोनाचे क्रावर असेत. नरद्दे रो.
नी त्रिकोण एकरूप अथवा सर्वायौव
गवर होतील. अ ड 'उगनामनाथ उकणकी अवक विकोणउईफ त्रिकोणावर तेविला -

उग्या रातीनेकींक कोन विदूफ कोनावदूशी क्रावर मिळेलजाणि अक.
वाजू निचेवरावरीचेडफ कधूश' मिळेलनेव्हां क कोन उगणिप कोनकर.
सांगनिलेपमाणे) वरावरसनाद्देन. केरावक बाजूईफ वातूवरयेर्द्लआ.
णिअक वास्तूवर सांगविलेयमाणे )डफ बाजूवरावर येईल. तेव्हा वकी
न विंदू ई कोन बिपी मिळेल. यावकरिक अब बाजूडई बाजूस मिळे
ल लणोन द्देद्दोन त्रिकोण एकरूप आहेत. आणि द्यांचे वाकी अवयव
प्रत्येकी' अनुक्रमे वरावर मिळनान!ऽत्यक्षव-ग्रणजे अब वाचूडई

५. अकोनड कीनावरावरजुवाणि व कोनईकोनावरावर.हेंति.
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दुसरा सिद्धाव..
जेव्हां दोन त्रिकोणांत एकाचे दोन कोन वअंनर वाजू दुसऱ्या.

चे सेनकोन व अनर वाजूयांशी अनुक्रमे वरावर असतील. नर ने सेन
त्रिकोण एकरूप अथवा त्यांचा बाकी बारव वाकी कोन क्रावर. सण.
जे ने सर्वांशी सम होतील.

-मुनवक आणि डईफ या दोन (बकोणाव जेव्हा असे असेल कीं
कउरकोनड कोनाचे बरोबरआ व

कोन ईकौनाचे बरोवरक्षकणिअव.
वाजूडई बाजूचे वरावर. नेटहदेसे
न त्रिकोण एक खपउकद्देन. अ व जश्आतां मनांन उगणकचिंमुनवक त्रिकोणउईफ त्रिकोणावर आणून
विलाअवरीतीने कसिनव वाजूगिचेवगवहचेडई बाजूवर वरावर ये
ईल आणि अकोनडकोनाचे वरावरस्वरसांगीनलेसमाणे) असेल नरज
क बाजूटप बाजूवर येईल नसेंवकोन ई कोनाचे वरावर असत्यासवक
बाबूईफ बाजूवर येईल. यावरून अवक त्रिकोणाचा तीनही वाजूडई
फ त्रिकोणाचे ठ्निबाजूंवरयेतील. याजकरिना हेदोन त्रिकोण एकरूप!
कत्रयदुस-या शेनबाजूसवक आणि बक एक दुसऱ्यादोन बाबूडफआणि
ईफ यांचेवरावर. वाकी राहिला क कोन दुसऱ्याचे गाहूल्येफ कोनाचे.
वरावर आहे सिट जाले
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तिसरा सिद्धांन.

समदिवाजूघिकोणांन पायाकडील कोन वरावर श्राईन. अथवा जर
कोणखेई। ।र्वृकोणान दोन वारू वरावरखासगीलतर. त्यांचेसमोरासूमोरचे की
नक्रावरद्दीतील

.वरजवक विकोणांन उरक.
आणि वक या क्षेनवाजू वरावरअसग
लनर वकीन उ; कोनाचेवराबर होई.

ड पे
रु'

उगनामनान आपकीक कोनदुभागिला अथवारयाचे क्रावर कड रे
बेनसन तुकडे कॅलैखासेकांअफड कोन वकड कोनावरावरजाला'

नेऱ्द्दांउरकड आणि पकड यादोन त्रिकोणांत एकाचा ट्टोनवाजु
नअंनर कोन दुस-याचाद्दोनवाजुऽषखरनरकोनयाचेमरावा आटूरद्द. कोणत्या

नर. उरक बाजू बक वारे वरावरजकड कोन पकड कोनाचे वरावरखंग
ण कड बाबूरोपाससमान याजकरिनां हे रोनविकाण द्दकरूपडरपवास
वंाrरीां समहीन.स- यावसूनउरकोन व कोनाचे वरावरईसिद्धजा
ले'

पथम करतरी. यावरली रेप समद्दिकजूरत्रिकणाचेशिरकनास
दुभागिरये. नापायास दुभागित्ये. ती त्याजवर खवणाद्दे.

मुसरीकरलरी' यावरूनकळगे कीसर्वसमबाबूविकोणसमकीन.
अथवात्यांचे वनिकनिवरावर उराईग.
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चवथा. सिसन
जेव्हां विकोणांन दोन कोनवरावरसगईन नेव्हांत्यांचासमोरा समोर.

-व) कजुई। बरावरद्दोतात.

अवक त्रिकोणाक्ष्त्रकोन?
व फोनावरावर आहेतर उरक बाजू ?'.पळू बाजूवरावर घेईल. अ.९.आना मनात आणकीं. उग्र करड सुणेनें दुभागिळी अयीकी
जड आणि वड क्रावर नालेसगता कड साप सणजे त्या त्रिकोणाचे.

अकडउगणि वकड ऐसे सेन त्रिकोण होनील. उगणिमनान आणकी
उरकड त्रिकोण वकड ।-ग्कोणावर हेविला असावी अडकजुबडवूवर पडेल.

खरड वाद्(वरसांगीनतेमज वड वाररावरआहे. ओक सा वि
इव बिंदूरी मिळतो. आणिद बिंदूडवर मिळपोआणि अन -

(वरसांगनिलेगद्य) व कोनाचे वरावर आहे. तेव्हां अक रेप वकरपेवर १
डेल. आणि डक बाजूदोनही त्रिकोणास साधारण उसाहे याजकरितां अ
क शवंदचा क शेवट वक पाचूचे क शेवटाशी मिळेल पावढून खाक वाजू
बसू वाजू;वरावर जाई)७६कृरल री. थाटून निधनेची. इरएक त्रिकोण समकोनअसल्यास तो

समवाजूई। उगद्दे.
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पाचवासिदान

जेव्हा दोन चिकोणांन एकाचा तीन वार अनुक्रमे दुसऱ्याचे नान.
बाजूने क्रावर जाईन. तेव्हा गे सेन त्रिकोण एकरूप आहेत. अथक एका
चे नीनकीन दुसऱ्याचे तीनकोन। वरावर सगद्दी.

अवक आणि उरवड पेसेशी
न त्रिकोण असल्यास. जाचा नीनवाजू ज -ते- व
अनुक्रमेवपरस्परवरावरज्ञणजेख? ऽ.--.व तरअव वादवगवरखरक-
उमड वरावर. आणि थक- वड वरावर उतद्द. तेव्हा हेदोन त्रिकोण एकरूप
अथवा त्याचे ननिकोन अनुक्रमे परस्पर वरावर.सणजे. क्रावर वाजू समी
२चे कोन वरावरसणून पअक कोन वखरड कोनावगबर जवक कोन

उरवड कोनाचे वरावर. आणि क कोन कोनाचेबरावर होईल
आना मनांतपी. हे द्येन त्रिकोण यांची यार्याहून जब आणि

परस्पर वरावर अशीलीवरनिणेजनोडिले आहेन आता कड सरळग्,घ -

करून साथ.
अकड विकोणांन उरक बाजूस्वरसांगविले१०)उक्त बाजूवरावरने

प्राठरकड कोन(रसिद्यपद्य) अडकू कोनावरावर आहेयाचरशियमाणे व
कड त्रिकोणांत बक बाजू वड बारवरावर आहे. याजकारता वड को

न बडवू कोनावरावर. नेव्हाररमद्यपZ) सम मिळवणीने मेदविनोजकड
कोन आणि बकड कोन यांची बेरीज अकडआणि वकड चानका
नांचे बोरज वरा-वद्..खनाई. मणान सर्क।. कक् हे तीनकोन सर्व उकड.
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व यातीनकोनाचे क्रावर आहेत.

नर शनविकोणामध्ये ( वरसांगनिलेयZ)उमक आणि धक यारो
नाचूउमनुकमंडनड उगणि वड यारोनबाजूंचे वरावरउगणि यावेजनरें
कोन उमकव आणि अडवे ई वरावर अद्दिन. याजकरिनांरसि--
उपवक आणि उमडव हे दोन त्रिकोण एकरूप आहेत. आणि त्यांचे दु.
सरे सर्वकोन अनुक्रमे क्रावर सणजे. वउरक कोन आणि वखवड कोनच
रावर. गतेजवक कोन अवड कोनावरावरउनाईद्द्रें सिद्ध.

साहावा ओसदार
जेव्हा एक सरजरेघडसय्ये सरळरेषेवर मिळत्ये अथवा तीस ?उद्दिइं

(ये. नेव्हांरयास्थद्धी रोनकोन नान. त्यांची बेरीज सेन काटकोनांबराबर -

आहे. '

ऽ.;?
असल्यासअवक सगीणखनवड हे
दोनकोन मिजेनदोनकाटकोनावरावर

कउराईकखणून् प्रथमात. दयगम.) चे 'जेव्हां उरवक आणि अवडईतनकोन परस्पर वरावर असतील
नव्हारानइ। काटकोन देवो.

परंतुजरद्दे दोनकोनपरस्पर वरावर नाही. नरमनांन उगणकी ईश्
रेष कड रेषेवर: लंबकेला तेव्हां रुध्ज्यह्ययद्य) ईवक आणिईवड हेहनफॅ
ट कोन आहेना आणि!अ-- ईवड कोन ईवज आणि जवडणी



त्?१७)
तेन कोनाचे पेरिजेवरावरउतद्दे. यायकरिना ईवक- ईवअ आणि अ
वड ई तीन कोन भिकूनदोन काटकोनावरावरसगद्देन.

परतु-म ईवक आणि र्द्वउाद्देद्दोनकनिमिद्ध५नउरवककृत्रे

नांवरावर आहे याजकरिक सरवक आणिजवड १तेनकोन मिळून
द्दोनकाटकोनावरावर आहेत. हेसिद्ध.

मथमकुरलरी. यावरून उलट पाहाता जर अवक आणि सरवड
हे द्येनकोनउमव रेपेचे दोनबाजूचे मिळोन रोनकाटकोनांबरावर आहेना
तर वाटून नियनेकी' कबआणि वड मिदन कंद एक सरखरेआहे.

दुसरी कुरलरी. यावरून कड रेपेचे एक बारवर व विल्यद्धी'
(मनाई। कोन उनसलेनरी वेसर्व मिळोन द्दोनकाट कोनाचे वराबर०कद्देन-

निसतहरलण्यावरून कड रेषेचेउसन्ये षाच्यवर व पिंलयजी'कि

तीही कानअसले घरीं नेसर्वमिळोन रोनकाटकोनाचेवराबर उतरेन: माप
माणें पाहाता कोणत्ये गक विंदूवर चहूरकडणून कितीएक रेघांनी जेकौन हो
ऊसकतील. ने सर्वकिन चारकाटकोनां वरावरजाद्देन.

चवथी कुरलरी. यावरून (५७ -वा- फ विंदूवर किनापकरा
रळरेघनि) जेकायकोन द्येऊसकनान-
त्यांचेमाप त्याविदूमध्याचे बाहेरील ह
वर्तुळ परिपदारवद्दितो. नखातूवर्जुळ
परिषयारकाटकोनांचेंमाप आहेया.
जकरिनां अर्धबर्बुद्धअथवा एकरी पेर।ाइं सारा गेनकाटकोनाचेमापउगद्दे
उगणिवईळपारअथवा नपरजग पककाटकोनाचे मापलुगहे:



१९
सानवासिद्धार

जेव्हां दोनसरळरेपापरस्परांस उदिनाव. नेज्ह्यसमोरासमोरचे कोन व

तवर हेतान.
जप आणि कडयाद्येन सरळ 'रमाई बिंदूवर परस्परांस छेद्दीन अस. अ -.चे व

९-भासखरईक आणि वईड ट्रेद्दोनको.

नपरस्पर वरावरद्दोनलि. आणि अई
ड- कईष हेदोनकोनपरसर वरावर होतील.

सणोनसि- कई रेघ अब रेघेवर मिळोन खवईक) वईक
हे शेनकोन मिळून शेन काटकोनावगवरलुत्रद्दिन.

याप्रमाणे. क्ररेप कडरेघेवर मिळून वईक- वईड द्देद्दोनकोनाई

खून तनकाटकोनावरावरआदेन.
याजकारितरप्र-प्र- उरर्रक- बईक याद्दोनकोनांची बेरीज पई

क- वाट याद्येनकोनाचे बेरिजे वरावरआद्दे.

उराणिवईक कोनजीदोहोंममि साधारणआहे. गोया रोनपेरिजापू
न वजाकेलानर १९५९ बाकी साईलाअईक कोन वाकी हहिएयेवई

ड कोनावराबर होईल.
उगणियाचरीतीने रासविडजाणेकीअनईड कोन बईक कोनावर

वरउराद्दे. हे सिद्ध



(१९)

आठवा सिरत.
कोणध्येही त्रिकोणाची एक बाजू वाटविलीनर बाहेरील कोन काणे

स्नेही आतील समोरचे कौनाहून शोग होतो.
कअवक त्रिकोणाचीखनववाजू? -फ

टन बाटविली. नेन्हांबाइराल कब
रकोन आतील. समारचासरकोन ज. '

अ. -व ५थवा कोन पासून मोरा आहे.
ण

सगतांमनांबसगणकीं. बक वाजू ईस्थळांवरदुभागिलीसनाणि -

अई रेपकरून वाढविली उशिकर्द्दिंफ-जईबुरावर जाली. नंनरफव
सान.

तेव्हाअईक आणि बईफ याद्दोन त्रिकोणामध्येरवरसांगीनण्ग्रZ)

जईबाजू ईफ बाजू. आणि कई बाजू क्र बाबूआणि याबाजूरचे समी
रासमीरचे सांबर कोन(७सि०त्र०) ई कोनावरावरआहेन-यानकरिनांहेर
न विकोणतपसि-प्रन९सर्वश बदबरआहेगयापासून क कौन?ईवफ
कोनसमहिपरंतु कवरकोन ईवफ कोनापेदसंमोटाउवाई.याजकरिना
बाहेरील कबरकोन क अवर कोनाइन मोठा आहे.

यारीनीने कब बाबूगपर्यन वाढबूनउरव उभागिली खासताण
वगजपवा त्याचे बराबर कबर कोन- कोनाहून मोता सराहे. असे रा
रवविले'जाने:



नवशेते.
सर्व त्रिकोणांची सरनिनोटी बाजूअनिमोटयेकोनासमोर आहे.

आणि अनिमोठाकोनअअनिमीग्यध्ये बाजूसमोर आहे.
अवक त्रिकोण असल्यास.

जान साथआरके बाजूसमो.,
टीसगद्दे. सरनिमोठयेअव बाजूचेस

अ----पमोरा कोन जकव तो लालन वा
जूअक तिचेसमोरचे लाद्दानजवक कोनाडूनेमोटा आहे.

अणीन उरनिमोठयेअव वाव्हवरसमक चेवरावरजड करून क.
डसाप. तेव्हां वकड त्रिकोण झाला. आणि बाहेरील भडक कोनरूसिश्
पण .आतील व कोनाहून' मोटाआदेपरंतुजड आणिउनक वरावरआ
द्देन. याजकरिनां असि-अकडकोन व कोनाडून मोटा आहे जेव्हा

अकवकानाचा तुकडा वाकड कोन वकोनाडूनमोटाआहे गेण्ह्यंखनक

व कोनव कोनाहून मोटाअसावाखसद्देसिद्
याचेउलर. रनेटसूक कोनवकोनाइनमोटा आहे. तेव्हां त्याचे समो

३ची अव बाजूव कोनाचे समोरचेअक बाजूडूनमोस उगद्दे

झुणनिजरजव वाचूणकबाजूइरन मोर्स नाही तेव्हा निचेव
गदर अथवा निजपेत्ता लाइन आईपरंतु वयेवर असध्यासरसिध्य
७,फेरीशन२१५२८. नोनाद्दी गेटळूव

२२७६९८?तारुन नाहीं द्दरनिबद्दन मोतीक्षकद्दे.द्देंसिंद.



४महाशीसद्यन
कोणध्येही विकोणांन दोनवाजुरची बेरीज निस-येबाजूडूनअधि

क आहे.
रआवक (ःग्कौणअसेलनररण,चेकोणरयंद्दी गेनबाजूंचीबेरजिनिस. तू ' ''

-गेवातूहनअधिक होईलजसेतर.क क कव-जव वाजुहून अधिक -९,होईल.
सणोनअक वाटीवजशीकी. कर कवचेबगेवरअथवासार.

उरकक कब बेघरावर होईलउगणि वर साप
तेंव्हा(कुरयाने) कर. कबचेबराबर. याजकरिनां५सि--रकोन कबर कोनावरावर उतद्दे.परंतुजवर कोनकवरकोनाहूनमोटा

माहे. नेडद्दार कोनाहून पणमोग -आहे. आणि (९सि०१.) चिकोणा
-वीजनिमोठी बाजू उरनिमोठया कोनासमोर असले. नस्माबूजवरच.
त्रिकोणानउग्र बाबूजव वाजूडूनमोटसिराद्दे.परंजुउग्ररकृत्यानें)उर
क. कर यांचे उरथवाउरक. कप यांचेवेरिजे वरावर आहेग्याजकरि
नाअक ककव.जवबाजूडूनमोद्धीजाहे.द्देंसिद्

करलरी. दोन विंटूचेमध्येअनिथोडअंनर तेच होय. जेद्याविदू
स एक सरजरेप सांप्रित्ये.



१५
अकरावासिदांव

कोणरयेद्दी त्रिकोणाव दोनवातूची वजाबाकी निसगुगेवाजूस्थृट्यनला

हनसगद्दे.

अवक त्रिकोणअसेलनरलाचे ११
रू..' ...

द्येनवाजूची वजाबाकी निसरयेबाजूडून
लासनसगईजसे उरव-सरक-वकथा अ- ' ब
निसपये बाजूडूनरगद्दान आहे.

सणोनअक लाहानबाजूडपर्पन वाढीव. सनगीकज्ग्डिंमी
टयेअव चार क्रावर द्दोईलसगणिकड. अव-उरक चेवाकबिराव.
रहीईल. आतावड शक खेणजेस्कृद्शनें)खनड करूरवचे बरीवर
याजकीरतोत्द्सित्य) डजाणिजपड द्देद्येनकोनपरस्पर वरावरमर
नुकवड कोनउरवड कोनाहून लाहानपप्रदे नेव्हां त्याचे व्यवहवेड-
कोनाडूनटी -हानलाहे-आणिरसिषपविकोणाची पुनबिमोही बाबू५०३
विमोहये कोनासमोर आहे. केश वकड त्रिकोणावकड वातूनक के

बून लाइन आहे, हे सिद्ध

करावा सिद्यंव
जेव्हांएक सरजरेप हेनसमानररेपास देहि गेंद गुलम कोणे

वृगवरकरिरये.
ईफर- सरव उगणिकड - .' ईं?

याद्येन समांनर ग्:धांस घेरलताअईफ ' क डे



४कौन त्याचे ईफडमुरपम फोनावरावर होईल
मणीन .गईखेनकोन क्रावर नाहीनं तर यांतून एक दुसऱ्याहू

न मोटा निध्यवसक्सेल. नेटद्दौमनांव उगणकीर्रफडमोटा उगद्दे.

आणि खचू रं मनांत उगणकफिवरेप केली आहे. उगिकी. तुकडा
साथवाईफव कीव उमईफ कोनावरावर शला,उगणिफवरेपज
वरेषेवरवस्थधावर मिळेल.

जाता वईफ त्रिकोणाचावाद्देहलउरईफ कोन(टीसण्मयत्या
चे आतील समोरचा ईफव कोणाहून मोगजशहे. उगीणरकृत्याने)देशे
नकोनपरस्पर वरावरांतून निषनेकीऽ ई सनकोनएकसमपीचं वहर
रआहेत. आणि नाहीनं. नर ईपरमउत्रयक्य, याजकरिता ईफड
कोन इयचिखवईफ या -गुलम कोनाशी वरावर नाही सवसे' नाहीन
र देनकोन परस्पर क्रावर सराईत. ६ सिद्ध.

कुरलरी. यांतून निघनेकी. अनेक समावररेषासगद्देक रणंतूनए
कविर जीसरळरेध लवणाहे. तीसर्वसमांनर रेघांवरलवसगहे..

तेरावा शिदान
जेव्हा एकसरजरंप द्येनरेपास छेदून द्येनखुप्लमकोन बसबरक

रिये- नेव्हारयासेनसमानर रेशखकद्देन.

जर ईफरेपूजव, कड यारेघा २८सु देहूनअईकरण ईफडद्दे रौन कडत्क्रमकोन परस्पर बसवर करिरपे. नरउम -व) कडसमानररेपाहेतील'



२६)
सणोर एशद्येनरेपासमातर नसतीलवर मनांत आणकीफग

रेषअवरेघेशीसमावररेपखरादे याप्रमाणे उमक्)फग समानरभ
सोन -भूसियांअईफ कोनत्याचे व्युरकमर्दफग कोनाबरावरउग
१पंवू-नरसापललेषअईक कोनईफड कोनावरावरसगहेया
पासूननिषत (११,१.)ईफतु कोन ईफग कोनावगवर. सणजे एक-
पुकडासर्वागयवर द्देहोणे परम अशक्य याजकरिनां कट वाचून'
दुसरीरेपअब या समांतर घेण्यास उनक्षक्य आरे सिद्ध.झ्रलZ.जाकित्येकरेयाराकरेयेवरकंवउगद्देन. त्यासर्वपरतग्:म
मांवरसराइत

चविवासिंदान
:नेव्हांपकरेपसेनसमौनररेषांस तेरिचे-. तेव्हां बाहेरील कोनत्या

चेउगातूलाचे समोरचा त्याच बाजूचे कोनावरावर सराईसगणि त्याच.
बाजूचे दोर उत्तकेरू कोन मिटोन शेन कारकोनावराबरणाद्देन.

३लाईफ रेथ उरक्,कडया
ममानररेशस लेद्दित्येनरर्द्गवको

वनद्याचेससीनलाचे समोरचा त्याच
बाजूचा गद्दड कोनावसवर होईल. रे
आणि त्याचबाजूचे तगतील रोनक फ

न मयुर सगणिगइड मिळूनशेव.
काटकोनाक्रावरआईन.

अपआणिकड यारोनरेपासमातूर उपाद्देकसजून (१२ग्ग्त्यिधव्र



१५
उनगइ कोन त्याचे गद्दड ण्पुर्यमकोनावरावरउगद्देःपरंतु (७ग्ग्ष्त्रि०)
खनगद्दू कोन त्याचे समोरचेईगव कोनावराशपुराष्ट्रे याजकरिता()म
मZ)इगव कोन गहूरड फोनावरावर आहे. द्देंसिद्ध.

नंतरईगव उत्तीणवगह हे द्येनकोनरं६५सि०म,) होकारका
नावरावर आहेत. आताचवर रारवविला गेजकीईगवकोनगस्ड
कोनावगवरआहे, याजकरिता बगडूआणि गहड हेदोनकोन मिळू

न हनकाटकोनावरावर आहेन. हे सिद.
पथम कुरलरीआता याचेउलट. जेव्हां एकरेष दुऽसज्यसेनरया

स छेदूननिचेपक बाजूचेउगतील रानकोन थरावर होतात तेव्हां लागेन
रेघा परस्पर समानरसगईव.

दुसरी ठरली जेव्हापकरेपदुसऱ्या दोनरेघांस लेरिरयेउनाणि
त्याचेसगंनील तिचे एक बाजूचे रौनकोन मिळुन द्दोनकाटकोनाइनउणे
आद्देन. तेष्ट्राध्यसिनरेपासमानर नाद्दींन. आणि द्या वाढविएत्याजैसर्ग

परस्पर मिळतील

पंथरावासिद्धांन
जा मरळरेपा कोणरपेतूर एकरेषेशीसमांतर स्माईल क्र 'या सर्व

ई परस्पर समांतर आहेत.
उरव आणिकडयासेनरे- -ए -? - ल -. - - - -व

या ईफ रेषेशी समाजर असतील. तर. ९ - - - ३--- -. - ढ

उरवउगणिकडवरिया परस्पर क्र. ६ -. -.-र- --------फ
माना सतील



प्र६)
गरे संप ईफ रेषेवर असल्यासगरे रेष (:श्रसि व कुरलरीक)

खरब, कड यांवरही लंब होईल. याजकरिनां लz:सि'कु०-अथ.
क ड या दोनरेघासमांनर आहेत? सिद्ध.

सोळावासिकून
जेव्हां त्रिकोणाची एकवार वाटविली तेव्हा बाहेरीलकीन उत्त

नील समोरासमोरचे रोनकोनांचे करजे पनवर हो.
'अवक त्रिकोणांत अब बाबू क

३ पर्यन वादविली नरकवडकद्देईक,केनपुरातील ३1 आणिक यासमोग 7

ममोग्चैर्सनकानांचे बेरिजे वरावरआ रेडन०:
उगनामनान उगणकी)गईरेपखरक रेपेरी( समांतर केली आ.

ग वकरंपणकआणिवईयार्द्येनसमांनररेधांर्सोमेजे.नें(१२५
सिपपणक कोनउगणिकवई त्याचाच खुलच कोन द्देसेनपग्:स्प
रबरावर आहेनआणिअडरेथ पत्रक आणि षईवादोनसमानररं
यांस -ठेद्रिये तेव्हां ()एसिण्ष.) त्याग्-षेचे एकबाजूंचेर उगतीलववाई
शल, उर कोन आणिर्द्वड रेसनकोन क्रावरआहेन. याजकरितांब
रॉबर सम निकवर्णनअ-आणिक या रोनकोनांची वरीचकवईरुग
णि ईवड यासेनकोनाचे बेरिजेचेअथवारप. बाहेरील तगड्या

कवड कोनाचे वरीवरस्थाद्दे२सिद.



१२७
सवावासिद्यंत

कोणरचेही सरजरेय त्रिकोणाचे तीनकोनांची बेरीज तेन काट
कोनावरावर आहे

अवक सरठरेष त्रिकोणअ,मेलं नरणकवफक हनिनिकोना

ची बेरीज दोन काटकोनाबरावर होईल. व -डलणोनसूनव वाजू उपर्यंनचवाडविली. तेव्हां वाहेरीलकबड
कोन (१५सिण्यZ)अफक याउगतील समोरासमोरचे रोनकाना
च वेरिजे वरावर आहे. पाहेन बरोबलया यांवसरांतील वकोन परवे
कानमेळीव. देव्हाज्;-? क कवडीतीन उगतील कोनाचीबेरीज-

-अ- अवक क कवड याजवळचे दोन कोनांचे बेरिजे बराव
र द्दोईलपरंतु. ए९सि-- याजवळचेद्येनकोनांची बेरीजदोनकाट
कोनावरावरणाद्दे: याजवखतही त्रिकोणान उनकबक्क होतीनी
नांचीचेरीज!- रोनकाटकोना परावरजाई. द्देंसिद्ध.

पथम कुरळरी. जरएक त्रिकोणाचे रोनकोन अपुत्रमै इस -

पण त्रिकोणाचे खेनकोनावरावरआहेन वर त्याचा निसरा कोनी-
एशमुसपयाचे निसन्येकोना वरावरहोईक. तेकूंररव?प०) हेहेनवि
कोण परस्पर समकोनसुगरेन.

दुसराभट्टरलरी. जर एके त्रिकोणाचा पककोन दुसध्ये मिकी.
णाचे एकेकोनावरावरउगहे बरत्याचेराहित्ये द्दोनकोनाचे बेरीज
(-३प०म.)एमुस७_yaाचेर?ााइइल्ये सेनकोनाचेवेरिजेवगवर होईल.

तिमाझ्ग्न्हिर्ग. 'वरएक त्रिकोणान गक काटकोनउरसेलनरवा



१की सुंनकोनांचीबेरीज एक काटकोनावसवरघेईल. आणि पेपत्येक ले

पुकोन सत्रथवाकारकोनाइन उणेअसनाल.
चवथी कुरलरीसर्व विकोणाव दोन कोन लाहान. देव्हावेलघु-

कौन अथवा कारकोनाडूनउणेउगद्देन.

अठरावा सिदांत
कोणध्येही सरळरेप चौकोनांत त्याचे आतील -चारकोनाची वे.

रीज -चारकरकोनावगवरपुराद्दे.
खावकड चौकोन 'पुनसेलव क

रणकवफकफड ई अकिल
चारकोनांचा बेरीज चार काटकोन अ ब
वरावर होईल.

उकतौरत्यांनउरक कर्णरेषकरअशांवी. रघचौकोनाचेअवक
शाणखरडक गेसे सेन त्रिकोणद्दोनलि. तेव्हांच्या रोप त्रिकोणातू एके
क त्रिकोणाचे तीनकोनांचीचेरीज (.१७सिथमह्य) देनकाटकीनाबराबरआ
डे. याजकरिनां(-व्र५प०परू) दोनही त्रिकोणाचे सर्वकोनांची वेर्गजजी.
चौकोनाचे चारकोनाची बेरीज आहे नीच. तीनिर्भय चारकाटकोनां
वगवरउतद्दे १सिद्ध

प्रधमकुरलरी. पापासून्रकजवेकी जर चौकोनाचे नीनकोन का
स्कीन (असतील. नर भवयाही कोनकारकोनच असेल.

दुसरी ..कुरलरनिर-चाग्कोनांतून दोनकोनांचीबरीज हनकाटकोणी
बराबर उरसेलगर. परिध्येरनक्षेनाजीचेरजही द्येनुकाटकींनावग्ग्बग्.



होईल
१९३

एकुणिसावा सिद्यंन.
कोणरयेटी सरळरेपाकृनींन निचेआंनतीलअबकोनांचीचेरीजस्था

आकृनीनेडपरबारसंख्यर्वेनचारउणे इतक्ये काटकोनाबसवर आहे.
पुरवकडईएकसरळरेघाकूना ड

उनसेलनरतिचेउनातील कोनांची
अकबकड-ईली बेरीज या ' '' ' ?ऋ.ऊ'ऋ:Dंंंंंः;ः:?ऊ.?ऋ.,.ंंं ''

उगकृतीचेदुपटवीजूसंरव्येंनचारउणे ८-, '

द्दनरये करकोनाबतवर आहे.
यणीन आकृतीचेआंनकरेहीपस्थबकलनतेथूनप?पव

याप्रमाणेआकृतीत कोनउगद्देन.दिनकयारेघाकरअशाकी बाजूआले
नेवरे त्रिकोण होतील.आनां त्यांतपत्येक त्रिकोणाचे: जनिकोनाची चेरी-
ज १७-सि-- रोनकाटकोनाबराबरआद्देयाजकरिना सर्वत्रिकोणाचे

कोनाचीदेरीच धाजूसंरव्येचेदुपटकाटकोनंाबरादरउराइए.परंतुपस्थजा
भोवते सर्वत्रिकोणाचे कोनउगहेतरवरे.पण.तेउगइनीचे आतालकोनन-
टेहनयाजकरिता त्यांचीचेरीजरए-स-९कु-२३ चारकाटकोनावरावर
आद्देरुणोन पूर्वबेरिजेंन हे चारकाटकोन वजाकेले-पाद्दिजेनयापासून
निइपनेंकइां.सरजरेपाकृतइांनप३कोनांचेउगंतइालकोनमावाचाइ३Zईज?जसें

उरकवकर कडस्र्द्द्दीबेरीजआकृतीचे बाजूसरकेचे दुपटीनचारउणे
करुवजीबाकीराद्दीलनिकेकारकेनांबराबरआहे३यि९



५०)

विसाचास्दिंज्ञ:
केणलेईसररेपाभूनीचासर्वबाजूबाहेर वाढविल्या पासून बा

सेजेकोन होनात. रयाबाद्देरीलसर्वकोनांचाचेण्ज चारकारकोनौ बराब-
रआई

पुग्.वकडईद्देकनिकोणत्येई कै
द्ध

सरळरेघाकूनीचा बाजूबादविस्यापासूनवा-
हेर झाले असतीलतर त्यांची बेरीज
अकचकककडफर्रही चारकाटकोनां अ

बसवर घेईत
सणजेयाआकृतींनील इरएकवाद्देरील कोन वरयाचेस्तनीलदोन

यांची बेरीज (भसिटप्रथ) शेन कारकोनावगवरआद्देजशेअफअ.
आणि आडूनीस जितकावासूनिकेलआंनआंणिनिकेचबादूहर
कोनउगद्देत.याजकरितांसर्वक्षगंतील बाहेरील कोनाचीबेहज आकृ-
तीने यावसुरूपेचे दुपटकारकोनंाबयबरऊाद्दे.परंतु:सर्वउगंतील कोना-

चीबेरीजआणि चारकोन३(१९सिषय०) बाजूसंख्येचे दुपरकाट
कोनांबशबरआइएत.याजकाइइरतांसर्वआंतीलआणि वाइएसइलकोनांचीवई-

राजसर्वउगतील कोन आणिचारकाटकोन यांचेवेरिजेवसबरआदे
रुणोनसर्व आतील कोनआणि बाहेरील केनयांचीबेरीनर
सर्वस्वातील कोनआणि चारकारकोग्याचेवण्बरआद्देयावेरिजेतून
आनील सर्वकोनबजाकर.ह्मणजे बाहेरील कोनांचेंमापरफढपध)धार
काटकोनावगबरआद्देद्देह्मिद्



१
एकविसावा लिदान.

सांगनिल्ये बिंदूपासून सरद्धरेषेवर सर्वीहून लाद्दान जीरेवर्तत्ये
तोचलव होव-आणिल्याविंदूपासूनासरबरेषेवर जारेपाहेतीन.
(पान लबाजवजचीरेपजाउसभयालबापासुन् दृरूरेपाउगडंप. त्युत्त-

हून चालून होईल
-धा

जरखरक्,खरकज्ग्डग्:याइ--सांगीनस्यपर विधावूनडई रेघेप
र केल्याअसनीलअशाकीजांन-
उग्व.डईवलंवउगदृऊएनर -प्रर्ग्ब लं २पअकरेघेहून लालन होईल.

आणिअकरंपअडरेपहून खादान होईल. यायमाणेपुटेदी.
सणोनबकोन काटकोनउगरे. नेप्द्दांरं१:,सि'३कुर०म') क कोन

लयुकोन आहे. द्या-नकरिता व कोनाइनउणा रोव-परंतु!सि-प.
सरनिलासन बाजू (भविलाद्दान कोनासमोरउगहेयाजकरिनाअव
वाजणूजक बाजूहून लागून आहे

पुन:ज्ग्कब कोनलपुकोन आहेजेव्हांरसिद्धांनापअवड
कोन विधाळ कोन होईन याजकरिनां-सि-३-पणे ड कोनलपु
कोनस्त?. सणोन क कोनाहून लाइन. 'आणिअविलाइ।न वाजूज
विलाशन कोनासमोर असत्ये. वेव्हाअक बाजूअड बाजूल्यवडचहा
न उगडेसिद्ध

करलरी. लव सर्वरेपाडून लाहान उमनराह्यीरेपसराहेजारेपा
सांगतिरूपे बिंदूपासून सरळरेषेवरकरिना येतील.



१२
'बाविसाचा सिद्यंत.

कोणत्येही समानरवाय चौकीनांन संमोरासमोरचा बाजू-
णिसमोगसमोरचे कोन द्देपरस्पर बरोबर आहेत. आणि कर्णरेप
त्याचौकानास दोन त्रिकोणांनी क्रावर दुभागिरपे

जवकड समातरवाजूरचौकोन ड
कअसेल.जांन वड कर्णरेपआहुबर त्या

चासमेस समोरचा वाजूवसमोरासमो
रचेकोन बराबर द्दोतीलआणिवड कर्ण - ग्

रेपत्याचौकोनाचे वरावर दोन भाग अथवा त्रिकोण करिरये.
जुणोपरसूप्पगपप) अप, डक या वाजूपरस्परसमांनर खरा

द्देनआणि अड वळू याही मांनर उगद्देनआणि वडरेघत्यांस
मिळध्ये-थाजबं८९मिंपि.) मुत्कमकोनवएवर उगहासण
जे -अवड कोनकडव कोनावरावरउगहे. आणि उरडव कोन क
वड. कोनावरु!वर.सणोनचा शेनविकोणान एकाचेशेनकोन दुस
ज्याचे रनिकोनावण्वर आद्देन.द्याजकरिनांर१७रिर०९५-५- त्यांचे
निसरेकोनर्द परस्पर वरावर आहेत. सणजे ज कनक कोनावरा
वरउगणि द्देकोन मातर वाजू चौकोनाचे समोरासमोरचेकोनउगहे
व

पुनः जर जवड कडव याद्येनवसवर कोनावी'केवट
अटच देरोन वरावरकोन मिळाल. जरप्रग'त्र') त्यांची वेरीजवत
बर होईल. सणजेसर्व अवक कोनसर्व उरडक कोनाथमदर आ
इनगणि इसर्वसमागर शबूत्रीकोनाचे समोरासमोर कोन आहेन हे-



सिद्ध

( १३ '

पुनः हे तीन विकोणसमकीनआणियत्येकांची एकवाजू वावर आहे.
सणजे वड बाजूरोद्दोंसमाथारण उगल्याजकरितारदसि- मुए?शेन त्रि

कोण एक अथवा रणंचेसर्पणवयव क्रावर. आहेत. सूZ।ःनेजव बा

रु तिचे समोरवेडक वाजूवरावरत्भाणिअड वाजू निचे समोरचेवक
वा:जूवरावर.-गणि सर्व उरघड त्रिकोणसर्ववडक ।-पकोणाचे घरावर
आहे. हे सिद्ध.

प्रथम कुग्लरी. यापासून निववेकी जासमानरवाजू चौकोनांन ए
क कोन काटकोन आहे. ग वाकी रहिले वनिकोन काटकोन होतील. आणि
समांतर बाजूरचौकोन काटकोन चौकोन होईल.

दुसगकुरव यांतून निधनेकी. कोणरपेही समांनरवाजू चौकीना
व जवळ जवळचे कनिचिविरजि सेन कारकोनांबगवर आहे.

नेविसावा सिद्धांत

जाचौकोनात समोरासमोरचा बाजू बराबरआहे नेममागवाय
फोनआहे. लोन समोरासमोरचा बाधूसमांगरठराद्द

अवकड चौकोन असेल जाचा समो उर ड

रा समोरचा बाबूबरोबर श्राईन. सणजेदवाव
वाजूडक बसूनावर आणिउरड बारव च

क गाजूक्रावर तेव्हांया बराबरीचा बाजूपरस्पर
समांतर इनिसिआणि प्राआकृती समानर वाजूचौकोन आहे.

सूणोन त्यांन वड कर्णरेपकर. तेव्हा १ वरसांगीनलेप-



रं ९९)
पुरवड,कवड हे शेन त्रिकोण परस्पर समवाजू उसईन. याजक रिना
(चूमिपमZ)परस्पर समकोनत पनाईनश्वणजेएशचे कोन अनुक्रमाने
परस्पर बराबर उसईत. याजकरिता १५सि-पं-देसभोरसमोरचा बाजू
समांतर उगलेषणजेअब बाजूडक पाचूचीसमौनरआणिअड
मरबघू बाजूरग' समांतर आणि २ सर्वसगकृनि समांतर बाजूर्च्राकी

न आहे, द्देंसिटू

चोविसाचा सिद्यंक्.

समागआणि बरोबर शेन रेघांचे समोशसमोरचेयेवट जारेषा
सपितान रह्या दोन रेषा परस्पर समांनरआणि बरोबर उगद्देक्.

जवडक या सनरेपा परस्पर समातरउगाण बरोबर असतील.
नरद्दयाचे समोरासमोरचे शेवट सांषिनान. जापथमड वकरेषारणई? समा
ना: आणि वगेवरहेनाढउराना वरजेजाकृनीपरहडेबि,

गणीन वड कर्णरेपकर.(भवरसांगनिठेमयउग्वडक याइनेरे
या परस्पाममांतर नव्हे (१९सि०मद्य]जवड कोन त्याचे वडकत्तरक
म कोनावगवर उराईयाजकरिना या सेन त्रिकोणांन चेनवाजूआणि ज
नरकोन बसवर.ह्मणजेउत्रववाफक वरिवशवस्)वड वारहीच
साःगरण आणि अवड अगकोनवडक अवरकोनाचे द्दशेवरघाज
करिनांया देन त्रिकोणाचा वाकी नाईच्या बाबूवकोन ऐसर्व-बथय
(?१..मिं०त्रप)परस्परक्हेवर?झुणजे.उरड वाजबूक बाजूचे बसवरआ'-
णि ()भूसिडप.) यारनिवाजूपरस्परसमानर आहेत. हेसिद्



९पंचविसावासिद्धार
समांनर वारचौकोनआणि त्रिकोण ट्राऽजरपकचपायाग आहे

नएकच समाग रेघांचे जोडाचे आत नरनेसर्वसमांनर वारचौकोन प
रस्पर बराबर. आणि वसे त्रिकोणद्दीपरस्पर वरावरउगट्रेन.

उरवकड,अर्श्द्दफ हेद्येन

समांतर वाजू चौकोन उरसतालआ
ण अवक,अवफ हे दोन विको

ण असतील. उरव या एकच पाया
वर. आणि उरवडईया एकचसमां
तर:रेघांचेजोडामध्येगअवकड हा समांनर वाजूचौकोन उरबईफ
या समानर बाजूच्रौकोना क्रावर होरलसगणिउरवक त्रिकोणअव
प त्रिकोणा वरावर होईल.

रुणनिडईरेपअफ बईयान समांनर रेघांस छेरिरवे. त

सेचखनड चक या द्दीनसमानर रेपांत छेरित्ये. नेप्ह्मंp।एसिपगZ)ईका
न अफड कोनाबगवर उगदृऊइ.०गणिडकोनबकर्द्कोनावरावरउनादृरए.
याजकरिनां (१'' फ-५७५-वणू७डफ-करं १ दोन त्रिकोण परस्परस
मकोन आईनउगणिअड)वकयासमानर बाजूरचौकोनाचा समोरास
मारचा षाजु५pं२२५ाइइस'ग्रZ?एपरस्परवZएवग्-उस्उइन. त्याच या सेन त्रिकोणा

चा बाजू आहेन. याजकरिना हे दीन निकोणएकसि-५. गृकरूनपाथ
वा यांचे सर्व अवयव अनुक्रमे वज्ञवरआहेनजरउग्वडईयासर्क्रष
-तून ईमेनसमत्रिकोण पर्याचे' वजाकेले नरर७५१०प०) एकीकडे
उनवईफ ईसमानर वाजू चौकोन आणिउसपनेकडेअवकड यास-
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मातर बाजूचौकोना वहवरशहलद्द्रें सिद्ध

आणिअवक -पत्रपप १ दोन त्रिकोण शाकचअवण्याव?
आद्देनआणि समांतररे?घांचोाउकचजोडाचेउ२ांनउKंं. नेपरस्थादरो
वर होन. कारणरसि-ईद्दीन त्रिकोण वरसतीनल्ये समांनर वाजू
चौकोनाचे अर्थावरावर आहेत. द्द्रेसिःद्

पषमडरकरीसर्वसमांनरबाजूधीकीनआणि त्रिकोण जांचापा
याउगणि उंची वशेषरनेसमानर वाजू-चौकोन परस्परवसेवर आणिवसे
विकोणही परस्पर वरावर.ख्यजिउंचीआणि समांनररेषांचें संबांनर १
एकचउनाद्देरने लंरवांतरस्धू?ध्याण्ग्रष्ठ) सर्वत्र पण्वरआई

दुसहट्टरखरी. जेटइंसमांतूर बाजूचौकोन आणि त्रिकोण आ
ईनजाचा पायाआणिउंची क्रावर एकच तेव्हां नेसमांनर बाजुरचे:कोन
परस्पर आणि नसेविकोण हूरसिर्वपरस्पर वैरवरआहेन. सणवेगारक
नुककृती दुसऱ्ये उसहनचिपरयाचे बाभूषरंडवडी-असन पाया बरोबर
सणजेसर्वच पापा मिकेz.अथवापकच ईईलआणि वसेसेन :;गकृ
तीस एकच पाया असोन सांगीनल्यायमाणेंउंचविरुवर उराई.. नर (या

सनआकृती वशवरउगटन.

सव्हिसावा सिद्धार

जर एकें समाना- वाजूडोलेन आणि एक त्रिकोण येत शुकच
पायावर असतील. सभांनाओघाचे एकच जोडामध्ये. तर नोगभांगरक
जूचौकोन त्या त्रिकोणाचे उत्यस्.उरश्रवा. नौ त्रिकोण (याचौकोनाचे झ
र्धा वरवर घेईल
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अवकड समानरवाजूर चौकोन असे-

ल. आणिजबई त्रिकोण जसेलक्तचजव २. .''पायाजअव) डईयासमानररेघांचे एकच-
जोडामध्ये. तरअवकड तसमानररेप चौ
कोनजबई त्रिकोणाचे दुऽपटउरपवा. त्रिकोण

अ वत्या समांनर बाजू चौकोनाचे -शर्धावसवर घेईल.
गणोन समांतर बाजूचौकोनावजक कर्णरेपकर.?जीरेपर२९-

सिश्य-न्याचीकोनासबराबर द्येनत्रिकोणानी'दुभागिध्येआनाअवक
थेरवई द्देशेन त्रिकोण एकचपायावर समातररेघांचेएकचजोडामणे
(पुराद्देन. वाजकरितां(९५सि०प०) दोनी वगवर.पुगत्तेपरंतुजवक -

विक्रोणएरसिअवकड समांतर बाबूचौकोनाचे अधीउगद्दे.
यावकरिताजवई त्रिकोण त्याचेबरोबर आहे. तोइजिवकडसमां
नकार चौकोनाचे उरधीवगवर आहे- ट्रेसिद.

प्रथम करलगएक त्रिकोणसमौनरबाजूचौकोनाचे उक्;र्गचुकद्दे

गैर त्यांचापाया एक .गणिउंची वहेवर.ह्मणजे)उंचीउगणि समाक्-

र रेघांचेजोडाचे लंबांनर एकच उगद्दे:जेंलंर्वोनररै९०याधपमाद्य)सर्वत्र
'क्रावरआहे.

दुसरी कुरलरीजरसमातर वारचौकोनाचापाया कोणत्ये त्रि-

कोणाचे पायाचे .पुरधीखनसेल. आणि त्यारोडोवी उचविराभरणपण
त्रिकोणाचापाया समांतरवाधूचौकोनाचेपृाचेदुपस्७ग्सोनउंची व
गवरअसेल. नरत्यादोन उराहती वगवरआहेन.



सत्तावि. सिद्धांत

जेकाटकोनचीकोन वरावररेघांन आहेन. नेसर्वपरस्परबग्:?वर

आहेना
वड अणिफइ द्देद्येन काटकोनच?- डक हशा

कोनअसनील. जारकाचाखरव,वक यावा
बरनुकमे दुसऱ्याचेर्द्फ,फग बाजूचेच
सवरआरेन. नर,वडलाटकोनचौकोनपरूकाटकोनत्रौकोनाचे बराबरद्दोर्द्दल.'सणोन त्या रोनकारकोनचौकोगनउत्रक,र्द्दग ऐसा दोन कर्ण

रेषाकर, त्यापत्येकास बसवर स्थान त्रिकोणांनी दुभागितीलआनां
उग्क्क,र्द्फग _yaाद्येनत्रिकोणंामध्षेंpंक्रसंागंक्लिएप्र०)एकाचाउग्-

बक या बादगणि आतीलच कोन. दुसपल्यचाईफ,ष्कगबाजू.
आणि पुरानीलप कोनयाचे वरावर०गद्देतू.याजकरिं(१सि०मप)
इएरुएन त्रिकोणपरस्पर रावरपरंउहेरबर द्येनविकोणउगप पुत्रा

परुचे काटकोन चौकोनाचेअर्थेआद्देतअधीकाटकोनचौकोन अथ
या नेविकोण प्रत्येक बरोबर उगद्देन.याजकरिनांप्ध्त्रण्त्र.)वड कटू
ट्रेसेनकाटकोनचौकोन परस्पर वहवरउगद्देन.

बुरडरीसर्वत्ररमजेबशाबररेसांन आहेत, गेसर्वपरस्परव
गवर आहेन. कारण,र्ल्वचौरह कारकोनचौकोनाची जावउत्तद्देश्.
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(पुत्रट्टाविसावासिद्धान.

कोणत्येही ममनिरवाजूचौकोनाचेर्न्णश्षेचे द्येद्दोंकडेनेरामानग्

वारचौकोन कएमेर आईन. वेठ-क्ररपूर परस्पर वरावर आहेत.

अक समांतर बाजूचौकोन उर-
सेलजान वड कर्णरेपआहेईऐप -एरेपउग्चअथवाडकयीसमानरद्यग
णिगऐइरेपअडरुजिथवावक-
रुसिंमांगभराकिणिंऐ .ऐक हे- अ?
रेनिसमानाबाबूचौकोनईग)९७-दै]नसमानर बाजूचीकोनोचे कातुमत झाले. वरजपे कापूमेटऐकका
इमेटाचे वरीवरउगदृर.

गृणोन(:ररसिण्पZ) उब कर्णरेयउरकरी, इफ यशिनस
मांग वाचूचौकोनास वरावर दुणगिले-नेश्वडअचर्व त्रिकोण
डकवयासर्वत्रिकोणाचे बतृवरसगणिडईऐ, ऐहव रेहेनजवय
व अनुक्रमेआपउगपल्पेडगऐ,ऐफव यादोनअवयवांचे बरो
वर आहेत. याजकरिना राहिले दोन उग्वयवजपे,ऐक द्देररमय:)
परस्परवरावरउगद्देन. ईसिद

प्रकणनिसावासिरान
एक त्रापीच्यायरणथवा त्रापज्यिंम. जान द्येनवाजूसमानर-

साहेत. नेसमानरवारचौकोनाचे अर्धापरावरसगहेजासमानरक्भू



चौकोनाचा पाया, त्याचे शेन-लेंऽ बाजूचे वेरिजे वरावर उगरेउग

णि उंची त्या ममानर बाजूंचे लवानसवसेवर आहे.
जवकड. एक त्रापींज्यापर डफक्तअसेल. जातअन्.डक याशूरपर

स्वर समानर आहेन. आशेखरव वा
रघूनढक चे बरोबरबई कर.अशी
व,जर्दरेघ त्रापीज्यावराचे शेनस अगईमांतर बाबूंचे केले थरावर होईल.
सत्राना डक १ वाढीव.आणि ईफगक. बद्द यातीन अपड गा झुमा

नररेघाकर. नंतर.अप रुमांवरचारचौकोन झाला. जाची उंचीजे-.
पकडत्रापीन्यायदाचे उंची क्रावर आहे.आणिजाचाउरईपाया
आपी.त्यायशाचे जुनममानर बाजूचे पेरिजेवरावर ओइआतां १सिद्ध
करायाचे'कींअवकड बापीज्यायरअईफड समांनर बाजूचोको
नाचं अर्धा वरावरआहे.

आता (२५ सि.खु-प. वकोण साथवा समांनर वार.बाकी
नपरस्पर वरावर. जेव्हां त्यांच्यापाया आणि उंची बसवर. याजक-
शिनांदग मभांनर वाचचूौकीनइरई समांतर वाचूरचौकोना वरावर
णि कगव त्रिकोण कटूच त्रिकाणा वरावर आहे. याजक रिनाबक
रेघ अप समानर बाजूचौकोनास वरावर शेनवयपानी' दुभागि
रपे सणो न जवकड -गपीथमयद् उरफचेअर्धा१आहे.हें सिद्ध.
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तिसावा सिद्धांन
जे काटकोनचौकोन एकउररवडेरेपआणि करी भागलेस्थे

दुसऱ्ये रवडरेषेचेनुकडे यांग होणान;स्यत्यासर्वाचीवरीज त्याच रोनखररव

डरेपानजीकारकोनचौकोन हेतलेशचेबरावर जाई.
उग्डएकसररवंडरेप उरसेलउत्त

णि दुसरीणव रवडरेवजई ,ईफ?स्
वसुकडेवाणी भागिलीनरअडअव
रे६ांनणोकात्कोनचौकोनद्दोनाइ.तो?उरहु?उग्ई? -ष्ट्रप्रथउग्ड) ईफउवड,ष्कच) यारेघांनजे-
काटकोनचौकोन होतात. त्याअर्वीचेरिजेबरावर उगट. हे निएरण्या
ची (निगजड.प्ग्व अट. उनईकउग्ड० ईफकजडणव

सणनिअक कारकोन.चकिनिकरखग्ड,थव याअरबहुरेश
पीआणि ईग)फइहे दोन -शव बरलंब उत्रपवाउरडगी-समानररे
पां कर. कारण (ररसिण्मतू) याद्येनरेघाउमडचेवराबरआईन. तेव्हां
तू मवखरक काटकइाएनचइाएकोनउग्ग,rdइ?ाक.चातुकडयां करून के
त्यनआहेपर-? लाहान कारकनिचौकोनउनत्हु?र्ज्ग्द्द? ईश, ईफफ
६५वा यारेवानउगहेकपरंतु ईग,फइरेषाजपडचे वसपरनेडश
अटूअई-आईक-अडफन यारधान होनात. त्यांचे वग
वा: जाई. याजकरिताज्ग्ध्हु०खरब द्दाकाटकोनचौकोन दुसमेकाडको
नचौकोनाचे वेरित्रे घरावर-संअडअई-अड. ईफ .अडलूप-
व? सिद्ध,

कुरलरी. जरएक सरळरेषेचे सेननुकडे केले आहेत. त्या-डरेषेवर जौरस किंवा वर्गद्दोतो. गरियासरटरपेचेनुकडयाबर त्याच
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अरवडग्पेकरुत .जेकारकोन चौकोन ई(नाव. त्यांचे वेरिजे वरावरआहे

एकविसावासिद्धांत
सेनरेघांचे वेरिजेचा वर्ग (याईनरेघांचे वर्गचेबजेहून सा-

धिक उगद्दे..रणसेनरेर्घाचाजोकाटकोनचौकोन होनी त्याचे दुपटीने-
अथवा एक अरवंडरेघे-चा वर्ग)त्याचरेषेचेशेनतुकडद्याचे वर्गचीचे
सेज त्याचतुकडयांचे काटकोनचौकोनांचेउपटानेपाधिक इनक्या व
रावर भारे. ३

अवरेपणगलाहीअकरकब. ग ते

यारोपरदाची वंतजखग्सेलतरजवरेथे
.चा वर्गयाउरक्,कक् रैयांचेवर्गौचीवेरि-
न युरीयक उरक ,न्क्रेघांचेकारको-
न चौकोनंचिा७ल्पपट,द्दन?स्यावगेवरउगदृऊए? सणजेखावेअर्कस्क
वेक२५त्पुग्क० कप

झुणोनउग्खंडउरवरेदेवरजव बईचौरस अथवा वर्गकर.
'पुराणिज्यकलडावरडरक फग.चौरस कर. नंतर कफआणिक
वादीवर दुसत्यरनिवातूरवरद्द उगणिग्रैस्थळापर्यन.

कडूगरे यारा-नग्:घा ऽ५४भियोअवअथवाबद्रथावर्ग
पाचूचे बराक आहेत. यावकरिकपरस्पर वरोवर.यांत्तरफगम-
वाज: चोरसाचाणद्वजाकर. तेद्यशंफइफरोचे वगेवर राहिली
आणिफड्,फऐ २रेलशगेडहडऐवैवपंरआहेन. कारण
समानरवारचौकोनाचा समारासमारचा बाजू -उसत्ते. यांतुनकल्येकी
इरे उगपूजी समकबूसगद्द. आणि१म-९३-०.. आघाक तार्च'
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सर्वकीन काटकोन आईनं. याजकरितां इऐउराकृनिपरेरेपेचाउक्
थवा त्याचे बरोबरकवरेषेचा वर्गआहे.

९-गना ईफ .गणिपव याद्दोनएशकृती शेन काटकोन चोको
नां वरावर आहेना 'जेअकपुराणिकवरेघान होनात. कातगगर,
एक यरिघाउमक चेबरावर उगद्देनउगणिफइउजरथवापरेकव
चे वरावर उगहेपरंतु सर्ववर्गअढ चारउगहतीमिळून -झलेलाम
णजे. उग्फ पड हेरौनकी.उगणि ईफपव द्देद्दोनकारकोनचौ
कोन मिळीनउरव चेवर्गावरविरआद्द्रेनजेजक)कव यांचा वर्ग-

सनधिकउरक कवचांचे काटकोन चौकोनाचे दुपटीने. १ सिद्ध
कुरसर्रा. यांनोन नियनेंकजरकोणनीहीरेषबरावरहीन तु

कडयांनी'दुभागिला. वर प्शउत्रखंडरेषेचावर्गत्याचरेपेचेअधर्त्वे
वर्गाचे शैपडसनाई.

वनिसावा सिद्धांत
दोन रेघांचे वजावाकीचावर्ग त्यांचे वर्गाचेपरिजडून उणापुरा

ई. त्यारेघाचे कारकोनचाकीनादुपर्शीने
कोणत्याही उरक,वक यारोनरे ३. टू

याउरसताल. जांची वजाबाकीअवआ
द्देगउग्वचश्गिउरकउगणिवकचेव'
गहून-आणा तेईडउरक .चक यांचेकार. ३१फोन-चौकोनाचे दुपटीने ह्यणर्ज.जव?ए-७ग्कैफवके-२ उरकप

वेक'मर्णानजव वाअठीबरअवडईचौरस अथवा वर्गकरमूग
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णि उरक रेघेवर उरकपगचोरस अथवा वर्गकर. ननरईडरेघ
दूपर्यंत वाटोचपुराणिडक्,द्दक वाटवूनकेऐरेपकर.स्वनरुकिविक
रपेवरवऐचोरस होईल.

सूराना रिमनेकीअड वर्गअप,वऐया दोन वर्गाहूरनउणा -
आहे. ईफ )डऐयाद्येनकारकोनचौकोनांनीं.परंपत?गफरेपउग्करे-
येचे षट्क उत्राद्दे.ध्पुगणिगई७२थवाष्कद्द दुसऱ्ये वकरेषेचेवसवर
उगद्देयावकरिना ईफ कास्कोनचेउाएकोन..जोrdउग,गफरे-पांन होती.
नीअक,वकोयातील काटकोनचौकोनावरावर आहे-

पुनःपद्दूरऐउरथवावकउरथवा इडचेवरावर उगहेसाधा
रण अवयव इव मिळरसर्व टूरएसर्वपकचे वरावर अथवा त्याचे
चऐवरीचेउरकरेपेचे. याजकरितांडऐसगकृनिजकपकरेषांतलि.
काटकोन चौकोनाचे पराबरसराद्दे

वाद दिपु४६ईक-डणे-संर आकृती उ]श्)वकरेघांती
ल ट्रेन कारकोनचोकोनाचे वरावर उगईनयाजकरिता अवचावर्ग
अक. वकचे वगद्दिनउणा.आद्देउरक. वणू याकाटकोनचौकोना
चे दुपटीने ६सिद

त्रेतिशवासिद्यंत..
रेनरेणचीपेपज पत्यारेपऱिवजाबाकी पानजीकाटकोनचौको

उद्देकेलेलाचरेषांचेरीपाबाकी बसवरआई.
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जब,अक यासेन विधमरेघा? सूडअसनालतरअश् अक यांचेबर्गाची

वजाबाकी एक कारकोनचौकोना बरा-
वर द्दोईलजे। (यांची बेरीज व वजाबाकी

२यातकेला.ह्मणजेज्ग्ब-अकैध.. उर क व

मृजबफअकउरव-अक
सणोनअबरेषेवर पुत्रवडर्दू ऐ इ

वर्गकरआणि अलरेघेवर अरभूग
वर्गकरडव वटिाव.उग्राकिइां?वइ.उग्कचे३राबररोईल. इऐ.उरवशी
उईग्थवाईडराइांसमांनरकर.उगणिपद्दह्येइाएंक्ते९एंास्त्राणिकेप:यंrनवटिाव.

आतांरिसनें कइां.अड?पुग्फयासईनवगंाrचीवजाबकिार्डP?रूएवद्दे
द्येनकाटकोनचौकोन आ३न.यरंनुईफ.क्ऐद्देपररयरवगेवर?. कारणबरा.
बररेपान आहेनअसेकीई-बरयारोनीअकचेबहबर उगखेआणि
गईकचवेबरवरआणियाशेन अव,झक.आणिपुर्ग्द्यअगयाचीच-
जाबावी आद्देन.याजकरिनांर्द्फ्रठेप३सेनकाट.कोनचौकोपरेव?वपे.
याद्येनकारकोनचौकोनावगेवरअथवाकेइचे बगेवरसणोनकेइ का-
रकोनचीकोनअड अप वर्गाचेबजाबाकी वतेवरपुराद्देपरंतुवेइ काट-
कोनचौकोनयासेनरेपान आहेएढलणजेअवआणि उग्रचांची
वेरजदुसरीकेड सणजेअव आणि अक यांची बजावावृविस्तकरिता
अव अक यांचेबगंाrचीबजाबकिाएककाटकोनचंाएएकोनाबसचरउत्राइएजईऋा
त्यांचीवेरीज आणिबजावाकीयांन द्दोतो:द्देंसिद्.
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यौगिरगवासिद्यंन

कोणरचेद्दी काटकोन त्रिकोणान कर्णाचावर्ग दुसय्याद्दोन बाजूंचे
वर्गीचे बेरिजे क्रावरआहे.

अवर एकदारकोन विको-
ण असेल. जांब क कोन कारकोनउग- फ

हे तर अप कर्णाचा वर्ग दुसऱ्याले- '
नवाजूउग्र.वकयांचेबर्गौचेपौर-
जेवसबर होईलखणजे-अचे- अ.
ककदके-

व 'तू' ई

शणोनअबरेपेवर उपर्द-
र्गकर. आणि अव,वकरेघांवर.
ग,वइष्ट्रे शेन वर्गकर.नंनरकके.अड राइांअथबाचईज्ञीऐसमांनरकर?
आणिअरे,वफ.कडकईयारेघांनीसाप.

आता अकखेवग्रक्रव याद्दोनरेदास मिटत्ये,.पुग्राकि(द्येद्ये-

कडे रौनकारकोन द्दोमानदाजर्काग्ना स-९कु-प्रन-चाद्दीन रेघा
मिळूनराडूकवगरेप २ले-आणिगफअकडअवरेशनणेनवर्गीचे
कोनउत्रथवा काटकोन आद्देनसणोनपरस्पर वरावर. या ट्रेनरावर
केनांशीसाधारणपअक कोन मेळीवह्यणजेपअवसर्वकोनअश-
बावेरीजक्कअमुर्वकोनात्रअथवावेरिजेचे दशेबर:परनुपउनखे आ-
परयेबर्गाचे दुसऱ्ये उग्र बाले बद्यबरउगद्दे.उगणिउग्बरेपउगप-

वर्गाचे प्रगवेउपड बाजूचे बसवरआई. याममाणेपअ अद्या
दोन बाजूआणि त्यांचे-ओनीलफअब कोन कस अन् याद्दोन वा-
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जूआणि त्यांचे आंतील कअड कोनसएकमेकांची -मुननुक्रमानें पर
रय.रवरावरउगइएन.द्यणोनस्१सि०त्र.०)एज्ग्फश् द्दात्रिकोणउरकडया.
चिकोणाचेवण्बरआद्दे.

परंतुअगवर्गउग्फवविकोणाचेदुपरउगइए.कारणpं२D।इसद्वश्०ए)
याद्येनउगकृतीएकचउग्फपायावरआद्देर.उगणिपउत्र गवयास-
मांनररे_yaंाचेएकचजोडामध्यें.याप्रमाणेंउग्केद्दा काटकोनचौकोन
उरकडया विकोणाचेदुपटआ३.कारण.एकचउग्डपायावरडउग्?
केतूयासमानररेघांचेएकचजोडामध्ये आहेनआणिए-प्रभूजाव
खूपत्येकीं रुसज्येएक वस्तूचे दुपरउगद्देत. रणसर्वपररयरवरावरया-
जकरितापुत्रगबर्गउग्के समांतरबाजूचौकोनाचेबहबरआद्दे.

याचरशिने इएंईासिद्इएानेंकइां.बइवर्गषवेसमांनरबाजूचौको
नाचे बसबरआद्दे

याजकरितांउउग.बद्दद्देरोनवर्गमिळून.उग्के)वकेयाद्दोनस-
मातरबाजूरचौकोनाबराबरउगद्देनपुरथबा रणचेसग-येज्ग्र्द्वर्गा:
बरोबर. सणजेविकोणाचेसेन लाद्दान बाजूचेबगीचीपेरीजमोघे
बाजूचेबर्गाबरोबर पुगद्देद्देंसिद्ध

प्रथम कुरलरीयांतूननियनेकी. कारकोनत्रिकोणाचे कोणत्ये
ही लाहान बाजूचावर्ग(९घ०)एकर्णे७२ापिाइसरईलिाद्ान वाजूयाचे
वर्गाचे वजाबाकीबराबरउगद्देउग्यवा pं३३यि०ग्रZ)एकर्णआणिरााईद्द

ती दुसरइाबाजूयांर्चाबेहइजउगणि बजाबाकीयानजो काटकोनचौकोन
द्दौतौरयाचे परावरउगद्दे.

दुसरी कुरलरी यांतून निधनेकी टेन काटकोन त्रिकोणात एका-
से शनवारदुस-याचेद्दोनबाजू बतबरअसतील. तरत्यांची तिसरी
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बाजूही वरावर होईल. आणितेशेन कारकोन त्रिकोण परस्परएक-
रूप हतील.

पसनिसावासिद्धांत.
कोणरचेद्दी त्रिकोणांत शेनवाजूचेवर्गाची बजावाकी पायाचे

द्येनरवडाचे वर्गीचेबजाबाकी बसवरआहे. क्षेनरबंडेंरुणजेत्रिफै।.
णाचेक्षिरापासूनपायावर जो लंबकेलाआहे दूद्यपर्यतपायाचेम्हॅत्त
रविटापासू द्येनउरतरे अथवानुकडे.

कोणताही अवक त्रिकोणज- क क

सेलजांनकडरेघ उपवपायावरलंदउक-
रे. जरपुरक,चद्ध या सेन बाजूंचे दर्गा-
ची वजाबाकी उस्तु,बड यासेनरवड।-;चे बर्गचेबजाबाकी वरावर उगरेयणजे ' ' ७ ड?जके-बके-- अटे-वसे
रुणीन अकड काटकोन विकोणांन अके-अडेककडे स
आणि वकड करकोनविकोणान बके- वडे-कडे 'याजकरिनांअके आणि वके यांचीबजाषाकी.
अष्टेकडेवर्डस् कडे यांचेवजाबाकी वरावरआई.

या घन कड वर्गसाधारण आहे नोसोडून असे आणि
वर्क यांची वजाबाकी अडेआणि वडे यांचे वजाबाकी नसेवर
सत्यी द्देंसिद्ध
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करलरी. जोकाटकोनचौकोन कोणत्ये? त्रिकोणाचे सेनवातूंचावेत

जआणि वजाबाकी यारद्दीतो तोरं९५?सि०त्र०) शिरापासूनजो लंबकेला आ
हे. त्यापर्यन पायाचे दोन येवटापापून दोन अंतरांची अथवा हेनरवंडांची
बेरीज आणि त्यांचीच वजाबाकी या रोनरेघाचे कारकोनचौकोनावहबर ठग '

रेखापश्। यां बराबर आहे. एक काटकोन चौकोनजीपुटेसागगे तोयारेघां.
पे हो एकरेषपाथा आणि दुसरीरेप पायाचे पूर्वक खंडांची वजाबाकी
जेव्हां रमंत्रिकोणान पडतो नेव्हउगणि जेव्हां लंब त्रिकोणांचे बाहेरपडनी
तेव्हा पायाचे पूर्वोक्त खंडांची बेरीज सणजे उइरकफवक०ज्२तू?वकइब्द

-जड न बट्ट. जडद-उच्चवड अथवा जरू-उडेकजर-खाव०उरहु-वेडउसत्रेआकृतीन जेव्हांलंपत्रिकोणांवपडलाखराद्दे

आणि उरक ९ बक ० उरक- पकक्यउरव०७नडकवड दुसऱ्येआ
हगीन जेव्हां लव त्रिकोणाचे बाहेर पडला आहे.

खविसवा सिंदार
कोठारयेट्री विशाळकोन त्रिकोणान वियाळकोनाचेसमोरचे बाजू

वा वर्ग द्दुस-णद्दोनबाजूंचेवर्गाचेवेरिजेहूरन अधिक आहे कयानेना पा-
यासगणि विगळ कोनापासून लवपर्यनजेजवर उगद्दे.रणद्दोनरेर्षात
'नोत्हाटकोनचौकोन होती त्याचे दुपटीने ऊ

उरवक एक विकोणअसेद्ध.

जानव विशाल कोनउगद्देउगणि
आहे यापासून रबाजवरकड लव
आहे. नर उरक बाजूचा नआवकरु -.चे?



५ं ५')
याशेनबाजूचे वर्गाहून खरब वड यांचे कारकोनचौकोनाचेदुपटइानेंअधिइं
व आद्दे सणजेअके अर्थ-पर्ककरेउरव०पड.

सणोनउवखड अडरेषेचाबर्ग (९१ सि०मZ)तिचेउरव? पडद्या
खंडांचे वर्ग?च रद्दडाचे काटकनचीकोनाचेशुपनेअधिक इतक्या

वावरआद्देजर या सेन वहेबऱ्यावर कड वर्गमिळेलनर१उरडकड यांचे वर्गाची बेरीज)अव,वहु,कड यांचे वर्गाचीबेरीजपश्;
ब वड यांचें काटकोन चौकोनाचे दुपरीनेजविक इनक्याचे वगेवरआहे'

परंतु (रद्द सिद्यमयउरड स्त यांचा वर्गउरकचेवर्गावरोवरउरा
द्देउगणि वड. कड यांचा वर्गवकचे बगी दराक्रउराद्देयाजकरिना
उरकचावर्गजव,वक यांचेवर्गाची बेरीज असू,वड यांचे काटशेन
चौकोनाचे दुपटीने .अधिकरूक्याचे वरीवरउनाई.द्दें सिद्ध

सननिसावासिरान.
कोणत्येही त्रिकोणांनं अमुकेना समोरचेवाजूचावगपायाआणि

कुकरी बाजूयांचे वर्गाचेपेरिजेइनउणाआदेपाया आणि लपुकोनापा
सून लवपर्यन जेअनरआईरचा द्येनरेघांचेकारकोनचौकोनाचेउपटीनें.

जवकारक लपुकोन त्रिकोण
असेल. .वानज ठपुनआहेआणि क क

अवपायावर कर उपआद्देझरवक
चावर्गअव .उरक या रोद्दीचेवर्गाइ,
न-मुग्य अड यांचे काटकोन चोकीना ८८ अबचे उतपटीनेउणा उगहेसणजे.



रं५४
व-अपश्अकै-न्येअवपअड पथम आकृहानं (भसि-क-
अहे- वकैक अर्व-रजबबडेअब.उख या दोन बरीव-कंपद्धरवचा वर्गमे
डीप तर रंर१०प.)अत्यंत अर्क;बक-९अबे-रअव०गड
अववाअबे-उरकक्के वकेप २अप ० जड (९० सि प१०)अथवाघरटे
पेनवके उरके-२अब ०जड. १ सिद

पुनः दुस-येआकूतीनं (५४ सि००) उरके दूअर्डस्डकेआणि
र९९सि०पणअवं-अडके वडेक २७मड०ज्व याजकरिनां--वअर्बनउरके बर्ड'फडकेनरअडर्क२अडप डूब अथवाउरवेक
पेरके वकेक९अहं- उस्तु० डव. (५४ सि०५०')अथवाअवं-
अरब्दे वके; ०५अब.जडअथवा वके-अवं;अके-अब-अट्ट
१ सिद्य

उग्ढनिसावासिद्धाव.
कोणयेई त्रिकोणाव जीरेघ शिरापासून पायाचेमध्यापर्यनकेज्ञी

निचे वर्गाची दुपटआणिउमध्येंपायाचे वर्गाचीदुपट मिळूनमुसन्याद्दोन
वास्तूंचे वर्गाचे बेरिजे वराबरआहे

उरवक एक त्रिकोण असेल. क

आणिरपान श्गिपासूनअवपायावे
देमध्यापर्धनकडरेबकेलीअशांकी. ८
पायास वरावर आड डव यादोनखं ??

डांनी दुभागित्ये नर असर, कवचाव अडदूचनकड,बड याहीचे वर्गाचे दुपटा



बहवरउगद्द्रे. सणजेअकैक८सणोनअबपायावर कडू लवकरउगनाउरडक याविशाजकी
न त्रिकोणानजागडविगटकोनआद्दे ४७सि-१९अजकऱ्याचर्णी
.अडकड यांचेरुरथवावडकड यांचे)' पोहून याचरेघांनील का
टकोनचौकोनाचेउपरीने -वळजते-ळ (अथवारवडघडई)
आणिडबक यालपुकोन विकोणाव ज्ञांत ठमुकनबुआहे-सि-
बक- बर्डेउगणिकडेपाइन पूर्वसांगतिरत्येकार कोनचोकोनाचे दु
पटीनेंउणा आद्दे.याजकरिनांपरकेउगणिवकै.'मिद्धोन त्या पूर्व बेरि
जेचेपुपर आद्देक्. जानअधिक जानि 'आणिऊनजामि काटकोनचौकोन
बार होतात
सणजेपत्रकके वडफे कडेले-. वडण्डई (रभूसिण्य.)
आणि वके- वडे- कडे-. वड० डई (२७सि-,
बेरीज उरके- वकेधूवडे- ९कडेद्दे 'सिद्ध

एकुणचाळिसावासिस्तूंन
समद्विपातू त्रिकोणांन कोणती र!करेप घशापासून पायावर की

णरयेस स्थजापर्यन केली नींचा वर्गआणिपायाचे द्येनरवंडांचा काट
कोनचौकोन मिळूरनजे होते ने रपाचोरक समवाजूचेवर्गावहेबरआहे.

आवक गकसमद्शिद् त्रि 'कोण :झसेलआणि त्यांत शिगपासू
न पायावर कोणत्येद्दी स्थळीकटरे
य केली आहे. ग-उरकरा:वूचावर्गकड उग्डस्.. ब



( ५३
चा वर्ग आणि उग्ड?डव यांचा कारकोनचौकोन एकत्र पिंटोन जें होने
त्याचे वरावर आहे सणजेएग्कैहुकडं-जड, डव

सणोनकईरेपकरअशीकी दिरकोन दुभागीलनरहीरेपरे-त-९
३०मजपायास दुभागिलेआणि त्याजवर लवद्यराई. या:नकरितांर्ज्ग्दृर

बरावरईव द्याला.परंतुणकड त्रिकोणांत जांतड विहाल कोनउगदेऊ
।इइस०ग्रमाणें)पुग्कैयावरो_yaरदुऋकडंंएक्उग्डेsg५उग्डण्डदृऽr

अथवा अ कडकेअट. जडकुट्ट २-सि-अथवा? कडके अड० उरक डई
अथवा- कडेक अड० व!फड
अथक? कडे? उ;ड० ढब हे सिद्ध

चाळिसावासि:द्यंन
कोणरयेई समांनर बाजूचौकोनात कर्णरेपा परस्परांस दुभागिनात.

आणि त्यांचे वर्गाची वेरीज त्यांचेचार बाजूंचे वर्गाचे पोरजे वगवरआहे.

अवकड एक समातरपॉष्ठें
मौकोनअसेल. जातील कर्णरेपाईस्प. '
यावर परस्परांस दुभागितान. नर
जर्र ईक बराबर उगणिवई ईहेपे 'बरोग हनील. उगणिउरकउडू यांचे
वर्गाची वेरीज अबूवक,डक,डउर 'यांचे वर्गाचे वेरिजेवराबर होईल.
सणजे अई- ईक आणि बई- ईद
-नगणि उग्के- वर्डकअवभ वके- कर्डक डजे.



( ५४)
सणोनउनईव,डईक द्देद्दोन त्रिकोण परस्पर समकोन आहेत. का

रण समोरासमोरचे कोन ईस्थावरसिलका वरोबरउगणिउनक)क्ड
याद्दोनरेपाध्यश्,डक यारेपांसमिळतान. याजकरिनांवअईकोनडक
ई फोनावरावर उगणिजवईकोनकडई दोनवरावर ७त्राद्दै.उणि(९९
ह्यिह्यपणउरव बाजूडक वाजूचेवरावरआद्देयाजकरिता हे सेन त्रिकोण

एकरूप आहेत. आणिरंकसि- त्यांचागाईपणवाचूअनुकमानेंपरस्प
र षहवरजाद्देनझुणजे. उनईटईक आणिवई ईट

पुनईस्थळावररउग्क दुमागिला माजकरिगां!;सि-पअहेत
उसं-आई-०८६

याच रगनेअंई-वई-अई--ब१ (अथवा)रजकारताअवैफवके-४-ड-अ१४ डर्र५परंतु (३'। सि०दुधप०)एक उरखंडरेषेचाकी तिचेउनपीचेवर्गाचं
चौपट आहे. सणोन अके? अरंगाबईलेस डईयोजक-
रिताअरे बकेडकं-डअं-आअ३४ वडे(११०म०) १सिटू

व्याराऽकेताद्धिस्तवासिद्यंत.
जरतकरेप वर्तुद्धमध्याचे पार जाऊन अथवा त्यापासून केलीती

;ह्यक्यिजांनील कोणलेकीरलगस दुभागिले गेर! ती रेप त्याज्याजवर लंब
होईन. उत्रथवाजरद्दीरेप ज्यावर ठवखरसेठ. नरजचआणि ज्याकौंस यां
स्तूदुभागी ढ.



कोणत्येद्दी वर्तुलांत उनव जे.
असेल उगणिकडरेषक वर्तुळ मघ्या
पासून त्याज्यावर केलीतीड स्थजाव
र ज्यास दुभागित्ये नरजवरेषेवर ती ब

कड रेषकव होईल. '
सणोन कक्ष. कब रेगदोन त्रिज्याकरजकड आणि पकड या

वेन विकोणांतकअ(इपूदशरूयेप्रकृ) कवचे वरावर आईकड वाजू रो
हेतू साधारण ?आाइइण(वरसांगनिpःयामZ)अड)डवचे वरावर आहे. यान
माणें रोनी त्रिकोणांचा तीनद्दीबाजअूनुक्रमाने परस्पर वगवरआद्देकया
(नकरिना(५सिय त्यांचे नोनहकन अनुक्रमाने परस्पर बराबर जा
टन. यापासून नियनेंकीं. अडक कोनबडक कोनावराबर आहे. सणोन(११

घ्या- द्देद्दोनहीकोन काटकोन आहेत. आणि कड रेप अवरेषेवर बंब
स्तर

पुनः जर कड,अब वर सवजझेल. तर अवपवाड स्थळावर मुभा

गिलीजाईल. अथवा जड डबचे वरावर होईल. आणि जईव कोररिस्थ
जबर दुभागिला जाईलउमथकअई ईव चे वगवरहीद्दल.

सणोन (वरसत्यंतिर-यामZ) कअ,कव त्रिज्याकर. तेव्हांउग्रूप
त्रिकणांन करुर बाजूकबचेबराबर आहे याजकरिनांरभूस- (यांचे
सोरासमोरचे अकोनआणि व कोन द्देपरस्पर वरावरणाद्देक आबा
अकद आणि पकड या शेन विकोणांनअ कोन बनावावर आहे.
?आणि(११ म्यसमगडस्थळावरील द्देनि?कोन परस्पर वरावर आहेतयावक
रितांतसि-५५-प त्यांचे रहिले निसरेकोनपरस्पर वरावरआहेत.आ
णि दोन त्रिकोणान कड बाबू साधारण आहे. याजकरितां (रसिण्मZ)पुरड



(५५)
बाजूवड बाजूचे वशवरलनाद्दे.

आणि पुनःअकर्रकोन बकईकोनावरावरआद्दे सणोन(.५७०या
पण जर्दकस पूंर्वरोनकानातून पथमास मापितो तो वईकेसा वराव
र आहे- जो वईकौंस उतसऱ्पैकोनास मापितो कारण बरोवरकोसासवरी
वरमापपाद्दिजे १ सिद्ध.

करलरी. यातून निधनेही कोणतीद्दीरेश् जीकोणायरु ज्यापर राव
असेन रयेजयास .दुभगिरवे नी रेपरपावर्तुटमध्याचपारजाईल.

वेनाढिसावासिद्यंन
एके वर्तुर्जातू जा एक 'विदूपासून परिषपर्यत द्येशेपेक्षा अधिकब

रावर रेषा कतीयेतात तो बिटवूर्बुडामध्यद्दौईल.
वउनवकरुकवर्तुल असेलरण

तील कोणासहतु विंदूअसेल (यापा
एन परियपर्यतडज दुश् डक या
तीनरेपाकेला त्यावरावर असतील ' क

जर: नोड विदूवर्तुळाचा मग होईल
रुणोन (भाग उरश्:वक् याद्दोन.ज्याकरउगणि त्यांसईआणिप

स्थळांवरअनुकमे दुभाग नगर हुई, डफसाम.
जानाडअईडबई या दोन त्रिकोणांवर वग्:हांग्।द्दिल्यामद्य)

उभेअसूर क.बूवरावर आणि सांगोबद्दन्यायमहूगैंउग्रबाजू ईवले
रुपर आणिउर्दू राजू दोन; त्रिकोणास साधारण आहे. याजकरितां ई
दोन चिकोण एकल आहेत. आणिर५सि-१ध्यांचे दोनर्रकोनपरस्पर



ऽण! ५७)
बराबर सागोन (११घ्याडईअव च्याचेम धण्यावर लंब आहे, याजक
रिना (४९ (इसइ०कु .मद्य)डईरेघ वर्बुद्धमध्याचे पारजारये.

याच रीताने रावविता येतेंकी डफ रेघहीमटयावेपारजात्ये याचक
रिताड विदूवर्तुजाचा म च्या आहे उगणिउखग्)डश्)डक या नीन वयष
ररेषा .(या वर्तुळाचा त्रिथ्याआद्देन. हे. सिद्ध.

त्रेताव्हिसावासिदांप.

'.जरहेन वर्नुजेजातोन परस्पर सर्यतान' तरनेस्पर्ध स्थळ वह्या

रन वर्तुलांचे मध्य रेयी तीन स्थळेपकच सरळ रेषेतू येतील.
-जबक आणि अडई ही

दोन मु४जरज्गंनोनउरस्थळावर
बपरस्परस्पर्शनलि. तरखर बिंदूधनना

ण देन वर्तुळाचेमध्यबिंदू ऐशी-
तीन स्थळे एके सरळ रेषेत येती

कल.
सणोनजपक वर्तुलाचा मध्य बिंदूप असेल आणि त्याचेपार

पग्फक व्यासकर)जर दुसऱ्या वर्तुजाचा मध्य बिलटउरक रेघेनयेण्या
मुजरा, तरमनाव उगणका' नो वर्तुळेमध्ये पुरुन्येगस्थळावरउगद्दे,
पंजर त्याचे पारपग रेवकरअक्षीकी दोन? पशचे परिपांसद्धआ
णिव यास्थद्धांबर हेकल आणि अग साप.

आताअफग त्रिकोणाव स्व.सिद्यमप)फग)गउग् या दीन वा

रथी बेरीज निसज्येअफ. बाजूइन अधिक उगहेअथव? निचे बरा
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वरीचेपन मिगेतून अधिक आहेसाधारणअवपवपग होयारोहेतू
न वजाकर. धानेची पाईलागरून दुमडा बाकी राद्दित्येगबतुक-
आगार अधिक झेईलपरसुग विंदूउगतील वर्तुलाचा मध्यमनांत ठग-
दिलायालव ध्णचाद्येपत्रिफद्यगउनआणि गडपरस्पर वरावर उगद्देन१र

याजकरिनागड इगिच इनजीपक द्दोईलमराअहुईआतील वर्तुळ

उसद्दे झुणोनगड गवहून अवश्य कामनउगद्दे. घ्य्याने गडगबहुरन
अधिक उगणिउणीद्दी गोष्ट परमजरुक्य याजकरितांगमध्यबिंदू
उक्फकरेघेचे बाहेर कद्यपिशेननाद्दों. हें सिद्ध.

चौवेगटिशवासिद्यंन.
जर दोन वर्तुळे परस्पर बाहेर स्पर्शतान. तरत्याचा सर्द्यबिंदूवत्या

चेमध्य दिद्देएन्हीं तीनस्थळें राकेसरकरेपेन येतील.
अवक आणि अडईहं

स्एंन वर्तुळे जर आहेर अरथजावर
परस्पर स्पर्शतील नरउरस्पर्शवि
दगणि ईन वर्तुद्धाचेमध्य बिंदूररे
या तीनस्थके एकसर रेषेत येतील.

सणोनअवक वर्जुजाचाम
ध्ये विदूपउत्रसैल.रपाचेपारं
अफक ध्यासकर' पुराणिरपासमुसऱ्ये वीजाचे ईस्थखापर्यंतवरीब
जर दुसऱ्ये वर्तुजाचामध्यापद्र्द्करेपेन येण्यास अशक्य, तरमदा:त
आणकी. तोस्थकांनरीग विरवरउगद्दे: तेडसअगआणिपगरेषा
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कर -धनयाकी द्येनी' वबुद्धांस वआणिडयास्थळावर छेरितील:

आताअफग चिकोणांनरसि-प्रणेअफआणिअग याद्दोन
बाजूचा बेरीज निसन्येफग बाजूद्दनअधिकउनाहेःपरदुफआणिगईरी
नविदू देनर्क्नुळाचे मध्यआद्देकयामवगज आणिगड याद्दोनविजन्य

परस्पर वरावर;उगणिउग्फ,पव याद्दोनत्रिज्या.परस्परबहवरयापासून
गउत्रउगणिउग्फयांचीवराजुगड उगणि वफ यांचे वेरिजेवरावरआ
रेयावरूनगडआणिवफ यांची बेरोजगफइन अधिक होये द्द्रेपरमज
शक्यण याजकरितांग मध्यबिंदू ईफ रेपेचे बाहेर कदापि होन नाही. १
एसर

पंचेताव्हिसावासिदान
कोणत्याही वर्तुळांत जापन्यामध्यापासून वरावर उरनसरेआद्देन

(भोसर्वपरस्पर वरावर; आणिजाज्यापरस्पर वरावरसनाद्देत त्यामुर्व पदी

कध्यापासून क्रावर अंतराने आहेत.
उरवउगणि कड कोणत्याही

दोन पत्याउग्क्षतलि.उयहाकगिमध्य 'विदूपाबून वरावर अहशने) श्रत्च- व दु

रो-; परस्पर वयवरआइग.
सणनिगउरआणि गक पासेन त्रिफणकंर.उगणिगईगप हे

दोन लवकर; चेगमध्यबिंदूपासून बराबर अंतर दाखविनाग
रुवानागउनईआणिक यादोन खरकोत्रत्रिकोणानगउर

पोजूगक बाबरावरआणिगईगफ चे पराजाआणि ई कारकोनप



५)काटकोनावपवरूयाजकरिना हे होन त्रिकोण (९४ १-७-५, एकपद्धकद्देकउगणि एकाची तिसयउरई वाजूदुसऱ्याचे निसन्येकफ वा
जूरवहवरध०नाई.परंतु(४९सिधपप)उरबरेप जईचेपदपट उगद्दे आणि
कडरेप कफचेउपटआहेयाजकरिता (धमण्त्रZ)उग्ष;रष कडचे
बहेदरआई हें सिद्ध

पुनजरअवफयाकडफगाचे वरावरअहेल. तरएशरीन ज्यांची
वबुइद्धमध्यापासूनअंनरेंगद्ईउगणिगफ हीवसवरहेतील.

सणनि(सांगातण्यापणजवरेघ कडचेवरुपरआहे देखाएकी
चे उनईःअर्धदुसहचेकफ उनर्धाचेवण्वरउगद्देउगणिगउरगक
या दोन त्रिज्या परस्पर वरावर; आणि;कारकोनप काटकोनावर व-

र आहे. याजकरिनागउनईउकणि गकफ याद्येनत्रिकोणातरदड
सिपज्ण्ग्रZ,एकाचा राहिली तिसरी बाजूदुसऱ्याचे राहिले. निसत्य
कबूरगवरआद्दे सणजेगईअगरगफस्त्रतराचे वरावरणाई २०६

शैनालिसावासिद्धन
जीरेप त्रिऊयाचेकद्दे(रिन क्षेपरावर लंब आहे ती त्या वर्तुळास स्प

करिप आहे-

.'जरजडवसरऊरेषकड ४!
उत्रिपयाचेवाद्देरील शेवतपर ढवण
सेलतरउरदरेपवर्तुळासड स्थलावर
स्पर्शमात्रकरील.

सणीनमुसन्ये कोणरयेईई द्दिंदूपासूनपत्रवरेपेंग वर्नुळमध्यापवतॅ



१९ईफकरेपकर जशाकी वर्तुळपरियासफ स्थळावर छेरीलउगना कडई
त्रिकोणातरवरसांगनितामगड काटकोन आहे. घाजकारतीर-किं-५-.
मग ई लपुकोन आहे. सणानहु कौनाहून उणा उगटेपरंतु(स्. सिण्मष्ठ)उरनि

मोटीवाजू उत्रनिमोटपैकीनासमोर आद्दे. याजकरिता क?बाजुरकडबाजू
इन मोती आहेउरथवा त्याचे बरोबरीचेकपहनमोटा आह्यापासून नि

पॅनेकी ई बिंदू वर्तुळाचे वाईरआहे आणि यायमाणे सर्वमुसरेविअब रेघेवरआहेन वे वर्तुळाचे बाहेर आद्देन)याजकरिना सगळीरेघ-.वाचे बाहेर आहे- वर्तुलासडस्थळावरमात्रस्पत्रीकरित्ये.

सस्चेतालिसावाखिद्यंन.
जेव्हारकरेपवर्तुळास स्पर्शभावकरियेनेव्हां (या रयरीविदूपा

र वयर्नलमध्यपर्यनएक त्रिफचाकेली नीत्या स्पश्?स्येवर लंचआहे.
जरउनवरेप वर्तुळपरियासहु षिंदूवर स्पर्दाकरीलनरकड त्रि

नाजच रेपेवर लव होईल.
खणनिउरवरेपसर्बाइ।डि बिंदूशिवायवर्तुळपरिपत्रि बाहेर-

हे. आणिजराकिर्दरेप क मध्यबिंदूपासूनजब रेघेवर केली नशादुस
कण सर्वरेपा उनवरेपेस लागायासवर्तुळपरिघाचे वाईरगेल्यापाद्दिजे
देवाजकरिता कड रेपसर्वाहून रगद्दान उगद्दे जोक विदृंpाKn३ग्व
रेपेवर द्दोनान त्यासर्वाहूनयानकरिनांरभूमि-०५ कडरेपअवरेघरू
रे लंब आहे- हेसिद्ध

कुरलरी. यांनोनउलर नपनेकीजीरेपवर्तुठपरिपाचेम्यर्श स्थ

जापाबून केलीतीवतुळमध्य छेदूनपारजाईल.
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अयेताळिसावासिटूंव.

वर्तुळचिास्पर्शरे_yaउकणिज्यायाद्येनएकत्र।इमऊणूनजन को
न दोनी त्याच्या कोसाचे अर्थानेमापिलाजानो

जरअवरेपवर्नुद्धाचीस्पर्श
रेपअसेलआणि कोणतीतकड -डबे.ज्या क स्पर्शविदूपासूनकेत्शउगद्दे;
गरवकड कोन कफड कौसाचेज
र्धानमापिलाजातोआणिअकद ग, ढ

कोन कगड कंसाचे आर्धानेंभापि
लाजातो.

लुणोन ईक त्रिज्या रयर्शारवरपर्यन करआणि ज्यारेपेवरइस्थ
ळींर्रफ त्रिज्यालंबकर.

उगनरिप त्रिज्या कड ज्यावर लव आद्दे,ह्यणोन(४१सि०मप)
तीकपड कौंसासदुभागित्ये?रयाजकरिइंनांकफकौंसकफड कोसाचेअ
र्धआहे.

नंतरकर्द्द्दयात्रिकोणातइकाटकोन उगद्दे.नेच्ह्मं(भसिद्यभूकु'

या बाकीरा(इले दुसरे दोन कोनईआणिक यांची बेरीज एककारको
नावरावर आहे, आणि द्देदोन मिळूनवकर्दकोनावशवरपतद्देन.कार
णफई त्रिज्या स्पर्रारेपेवर लंब आहे. आतां याद्दोन वतेवपणवूनसा
धारण अवयव अथवा कोनवजाकर नरईकोनवकड कोनावरावर वा
की सद्दागोपरंतुर्र कनिरं५७च्या०५०) कफ कोंसानेंमापिलाजानो.
आणि इकोसकपड कीसाचे अर्थावरावर आहे याजकरिना त्याचे व
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रावर बकड कोन आहे त्यास निश्चय तेंच मापउगद्दे) सणजे कड.ज्या
चे कफड कीसाचेअर्थ र सिद.

पुनगईफरेध कड फयावरलव आहेआणिकसि-पचे
पगड कौसास दुभागित्ये याजकरिनां कग कौसकगड कोराचे अ
धीआहेआता कईरेषफनरेषेस पिढयेआणिसि- ई
स्थळाचे त्याबाजूचे द्येनकोनमिळोन दोन काटकोनाबराबर .आहेतआ
ण कडरेघउग्व रेघेसमिलोनक स्थळावर दोन कोन टेनागतेद्दोन
कारकोनावराबरउगहेत जर यादोनवरोबर बेरिजांतोन ई द्दोनउत्रवयव

अथवा कोनकईरआणि वकद् नेपूर्वावर वरावर६ नेवजा
केले तूरवाकरि?हिलाकर्द्दंग कोनवकीराहित्येअक कोनावगवरही
द्दैल.परंतुकईगकोनरं५७ढयाZ)कगकौंसानेमापिला;याजकरिनां
त्याचेबरावरीचे अकड कोनास निश्विन नॅचमाप उनहिणाणिकगकॉ
स कडजयचि कगड कोसाचे .पुरर्थउत्तर१सिद्ध

मथमकरलरी. शेनकारकीनाचेमाप उर्ग्यावर्मुलपरिघआहेका
रण वकड आणिअकड ईसेन कनिमिटीन तेन काटकोनआरेन.
उसणित्याचमाप कफ आणि कग हेदोन कसआहेन त्यासहेलन
कोस मिळोनफग ध्यासावर अर्धार्स्तूउपरिय होतो

दुसरीपुरखरीचापासून कजनेका एककाटकोनाचेंमापवर्नुळप
रिपपाद्दअथवा ५०अश आईन.

एकुणपनारगवा शिद्यंत.
पारयकोनर्चिमापकौंसचिं' उवर्धउनाईजौर्त्र्धैसंकोनंरेघांचेउगन
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सापडला आहे.

जरवउनकृपरिपकोनउनहे
ल क्र त्याचेंमाप बक कौसाचेंअर्थ
उराई जी बक कस त्याचे उसनआ ग्

सा आहे.
सणोन मनानआणकीडईस्पर्शरेप अस्पर्श विदूपार केली व

१४०सि- डउरक कनिचिमाप उरवक कौसाचेअर्थउगद्दे;
आणिडजव कोनाचेमाप उरक कोसाचे अर्धआद्दे;उवाणि यांत
न निघून वरीवहन वजाकरूनवकि।गद्दिला पअक कोनवाकीस
ाइइल्ये बक कौसाचेअधीने निचपमापकेर१सिद्ध.

पंनासावासिद्धान.
एक पर्युळरवडाग अथवा वर्तुलाचेएक कीसानचेकनआताहेन

नेसवपरस्पर वरावर उवाद्देन.

पुनवडक एक पर्मुलखंडअ'
सेल जान्'कजुगणिड द्देदोनकोन
केले अथवा तसेचउरफोन आणि
व कोन जे उरईव सपुगेट कोंभांत
केलेनरक कोनड कोनावरावर घेई
ज. कारण या दोनकोनांचेंमाप ४-अनिईव कीसाचे उरर्धआहे'
आणि त्याचेमाप वरावरआद्देऽं.म्णीएनpं१-ा_ya०त्र०) केईनश वरावर त्या

इनरेंसिड..'
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रकावंनावामिव.
नरएकरवर्वेशतमध्येकक्षेनडप्राणिपारप कोनरेसेबीनएकाच

कोसावर उगट्उएऋत नरमध्यकोनपरप्रक्षेगाचेधुदुपरआहे
जरकोणत्येद्दीवर्तुजानएकी-'नमध्यबिरूपर असेल आणिडको- --५नपरिघावरअसेलआणिनेहेनहीर- ५.

कचजईवकीमावरजयदाएकच!अब दयावग्:ज्ग्सनील, तरककोनड धर्मकोनाचेउपट द्दोर्द्ल्सग्थबाडकोनद २कोनाचे अर्धाद्दोईल
ह्मणोनमध्यस्थजचिंाककोनpं५७'व्याण्ष०) सगकरेअस्त्रे

क्कीसानंमपापिलाआणि परिवस्थींचडकोनर४सिक्ष्म (ह्याच

उर्ग कौग्गचेपपरधोनेमापिला याजकरिताड कोनक कोनाचेच्यत्र-

धइाrड्यग्_yaा दकोनभटकोनाचेदुपटआ३.द्देंत्रिग्द

बाबनावासिद्यंत
अर्थ वर्तुळान जेकोन हेनान तेसर्वकारकोनजहेनान

जरअवकउग्यवाअडक)उर्ग्धबर्तुळअसेल तरत्यांनील की-
मनार कोनजसा याउर्ग्ध कुशन अ

३ कोनआईस्तोकारकोन घेईल.



१६सूर्णोनपरिपस्थळीचा ड रं४९सिद्यमद्य) अपककौसाचेअर्धा:
नेंमापिलाआणिइंअपंपरिषपारआहेपरंतु (भसि.घुकुद्यग')
अथवा .८४-कु-पी-वरिपणार कटकोनाचेमापउगपूरयाज-
करिताड कोन काटकोनउगद्देसिद्ध

वा सिदांत.
एकवर्तुळ स्पदरिघ आणि स्पर्ज्ञैस्थळापागूनकेलेलजिच्छया

पासून नोकेन द्राला नोषस्म्मरक्यातील कोनाबतबाउगद्दे.
-नरउग्ब रयर्शरेपअसेल अ

पुगृणि अकदयारयर्रार्स्थजापा-
सूनकेलीज्ग्सेलआणिअडकया
व्युत्पभरज्ञंर्डात कोणनसिडकोन
सरोल नग्3ऊ कोन बअक कोनाव-
राबर होईल.

सागोनपरियस्थळीचाडकोन ४४सि०अमईककेसापेअ
ःर्गनेंमापिला?उ.उााणिवउत्रककोनजोस्पर्शरेघउगणिरयर्रास्थटापासून
केलेलीज्यायात होतीतो (एटीसत्यकृ) दूकच.पुग्र्द्ककौसाचेअधीनेमापि
ला;याजकीरता ऽअग्यवारेक्षेनोरपरस्परवराबरआहेन;तिर

चौपनाबा रिग्द्यंत
बर्तुळातील आपा-वरले-जीपासून रुमगियमोरचे दोन कोनांचीचे-
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रीज दोन कारकोनाबरावरउगद्दे.

उपळूकड एकचौपातू वर्नुद्धा- पं 'न केलें असेलनरअ आणि कर्ज. '५

थवा वउगणिड यासमोरासमोरचे
दोन कोनांची बेरीज दोन कारकोनांब-
राबर होईल.

झणोनउर कोनर४९सि०SZ)पुरून कौसाचेअर्धाने मापिला
आणिक कोनडअब कौसाचेउर्ग्धानेमापिला याजकरिताण
कोनआणिक कोन यांचीबेरींज याशेनकीशांचेवेरिजेचेअर्धनिंमा-
पिलीचात्ये; द्देंबेरिजेचेंअर्धृर्ज्ग्धापरिष उगद्देःपरंतु ४स-कु०४
उनर्धापरिषद्येनकाटकोनाचे मापआहेबाजकरिताअआणिकबाराभरा
समोरचे शेन कोगचीपेईज द्येनकाष्ट्रकोनावगबर आहेयाच प्रमाणें

गरवविले भकतेंकीडद्यगणिवयासमोण्गृमोरपेसेन कोनांचीबेरजशेनका-
रकोनावगवरखाद्दे.४४२

पचाचनावा सिदात
वर्नुळानएकचौपाजूरअसेलउगणि रह्याची कोणतीद्दीएकवा-

जू वाटीबलीअसना बारेरकोन होईल तोचौपाजूचेआतिढाचे ७-
मोरचेकोनाबहबर होईल. डॅकजरस्थपकड चौपाजूररक
वर्नुजान असेल जाचीएक बाजू
दैव १५ वाटविलीतरवाद्देराक श्अ?क्



डअईकौनकासक?;के'कोनावगवा देईल.

सणनि -२-डिअईआणिडअव याजवळचे सेनको
नांची वेर:ाईजरुएनकााऊकोनांबगक्रउगटूरए?-.पुगणि १४सिः-क-आणि

उश्नबयासमोरासमोरचेद्दोनकोनां२ाईवेगृईजदनिकाटकोनांवण्वर आहेया-
अकीरधाशेबरोबऱ्यांतूनमायारणअव कोनवजाकेबतरवा
कीग्:!हित्यककोन बाकीग्:।द्दिल्येडअर्रकोनावरावरआद्देद्देगिद्:

छप्पनावासिरान
एकबर्तुजान कोणत्याही सेन समांतरपयाकेषणनर रयाचेअन-

रांनील कोस बरापरउगद्दैन. -अवआणि कड यादोनस- अ- - - -२९४
मातरण्याअसतीठ तर :पुग्क वड
२ सेन कौरग् परस्पर बराबर सेमील कर--. ' --९मूणनेउgk,-वड'सणोनवकरेघ कग्,:ग्-गनाअब .पडरेघागरलूसमातरे
आहेत. याजकरिना १५५भिरुपणे, देन मुरूम कोनच आणिकद्दे
परस्पर वराबरआरेहेतूपरंतुपरिपस्थळींबाब कोन र४५गियमण
-प्रककोरगचे (पुत्रर्धानेमापिल। जातो. तसेपरिD) स्थळीचापुनगर
कोन वडकौरगचे :झर्धीनेमापिला जातो बणोनउग्:र्गेभपुग्ककीस
वड कीसाचेरप्रर्धा बरोबर आहे तेव्हां,मगठाअकसगटयावड
चे बराबर भाई६ सिद्ध



नवनन्यथळा
.जेव्हां स्पर्शरेप आणि त्याच वर्नुष्यतील त्याला परस्पर समांतर

उगट्रेन तेव्हा त्यांचे -शनरांनील कौसपरस्परवरावरउगद्देक्.

.अवक स्पर्शरेपल्याचबतुकर -rए???नलिडकचमशी समांतर असेल तर

व:? २५ ई दोन कौसपररयरवसेवर .तेहोतीत सणजेवड वणू
सणोन स्पर्शस्थळापासून ज्याचेशेवरापर्र्यनउ७३विड ज्या कर.

उगनांउनक,डपयाद्दोनरेघापरस्परसमांनर:झाइएन)नई०सूं(१रसिधSZं)ड
सगणिईईद्दोनम्युल्कमकोनपरस्परवरावरउगद्देन परपुस्पदरियआणि
त्याचापासून झालेलाच कोन(४८सि०घ०)बडकौषाचेउर्ग्धानेंमापिला
जातो. आणि तसा परिपस्थळइांचाचडसराडकोन(.५tt:सित्यप्रZए)वपकौ:
साचेउर्ग्धानेंमापिलाजातो,सणोनसनर्धावड उरर्ध्येवफचेवरीवरउड-
हेबाजकरिना सगळा बघू सगळचेवपचेबराबरउगद्देद्देंसिद्ध

-???अशाकंनावासिद्धत
एक वर्तुलांत दोनपचपरस्पर जेद्दितात त्यापासूनजोकोनहेतो

गोत्यारीनच्यांचेअंतरकशैसांचे वेरिजेचेउर्क्धानेमापिलाजातो.



रं७०
उजश्)कड या-दोनपरग व-

कुलनईस्थळावरपरस्पर जेईन्
तान. तर उनईक कोनअथवाड-
ईद कोनउरक)डव या दोन कौ- फ व

सांचेबेरिजेचे अर्थाने भापिला जा: ड
तो.

सणोनउरफजन्यकड जऱ्य्यसिंमौनरकरउगनाउनप,कड
वाद्येनल्यासमातरआशे;आणिअवरेपयायेनसमातूर रेघांस छे-
द्दित्ये.याजकरितांrpई९४सि०त्रZ?)अउगणिडईवद्देद्दोन कोन एक बाहू
वरं,आद्देननेपरस्पर वरावर परंतुपेरिषस्थद्धचिंाउरकोन(५९सि०ं)
वय कस ह्यूणजेफडउमाणिवड यांचीबेराज त्याचेअर्धानें मापि-
ला जानी. बणोनयाचे वहवगचाईकोनइफिडउगणिवड यांचे वे-
रिजेचेअर्धानेमापिगा-जनात.

'पुतअफाकडयाद्येनफचापरत्ग्रसमानरउनाद्देनयाजकीर
नां ५६सिःण-अपकमदद्देकौरुपरतर वगेवरपुराद्देन. सणोन
उरक]डक् याद्येनकौसांचीबेगजफड,डव या दोन कौसांचेबेरिजे-
चे बराबर 'उगदेयाजकारता जेद्दाईकोनवोवटील बेरिजेचे अर्धा वग-
वर उगद्देतेच्ह्यंपथम बेरिजेचेअर्धावराबरज्गद्ददे्देंसिद्ध

एकुणसाजवाषिबून
जो कौन दोनछेरनरयेांपासून वर्तुळाचे बाहेर देनी तो शेनअं

तर कोसांचे वजाबाकी चे-पुत्रर्घांनें मापिलाजातो.



७९कोणतासईकोनईअव
आणिईकड यादोनखेरनरेघांपा-इसूनवर्तुधाचे बाहेर झालाअसेल त-

र तो कोनउरकू]डव हे सेनकौस
जे दोन छेरनरेशचेउगत उतद्दे-

न त्यांचे वजाबाकीचे अर्धानेमापि ड फ व

त्राजानो.
सूणोन ईकड रेपेशींसमावरउरफ ज्याकर उगतांईड]उग्फ

यासेनरेघा समातरउगद्देनउगणि ईवरेष रयासछेद्रियेयाजकरिना
(?५ईई४सि०प्र०)उग्कोनउगणिव६r?ड कोन ईरारकवारचे दोनद्दीपरस्पर
वरावरउ२ाहुएन.परंतुपरिघस्थळइांचाउग्कोनpं४९सि०प०?ए वफज
थवाडवडफ यांचविजाबकिायाचेउग्_yaाrनेंमापिलाजातो; सणोन
ई कोनस्ऽइाडव,डफयांचेवजाबाकचिएअर्धानैमापिलाजानो.

पुढउरप]रड या शेनजयापरस्पर समांनर आहेत, याजकरिता'
रॅ५५सि०म०) कउग्,डफ द्देहेनकौसपरस्परवरावरउराद्देन सोन
कउग्)डव यांचइावजाबकिाडवाडप यांचेबजाबाकीचे बराबरंआद्दे,
याजकरिताजेव्हाईकोन शेवटील वजागालीचेअर्थकरावरआहेनेरां
पथमवजावकिाचेर्ज्क्धावर?ावरआइएचूईसिंधू

साठाकसिद्यंत
जोन दोन स्पर्शरैयानी द्दोनतिाईं त्यांचे रोनउर्मनरकीसाचे व

जावाकचिंर्ज्ग्पानेमापिलाजानो.



५ 'पु९)
कोणरयेद्दी वर्तुळासजआणि

क याविदूवर ईश्आणिईड या
शेन स्पर्शरेघाअसताल तर ईको-
न जोया स्पर्शरेघांपासून झालातो
कपअ)कगर्ज या शेनकीसांचे
वजाबाकीचेअर्धामापिला जा-
तो.

कृणोनअफ ज्याईड शी समांतर करआताउरफ, ईड
या दोनसमांतररेघाआहेत. आणि ईद त्यास छेदिरये याजकरिनां

४सिध्या) एक बाजूचेउपआणिईरे दोनकोनपरस्पर बराबर
आद्देन.परंतुजकोनजोअफ ज्या उजाणिउरव स्पर्शरेघयांपासू
न द्दोतोतो रए एसिथ्य-सिक कोसाचेअर्थानेमापिलाजा तो. यान-
कीरनां त्याचे वरावर-ईकौन तोही त्याअपकेसाचे अर्थीनेच
मापिलाजातो; सणोनअफकीसकफअ उसणकफअथवा
.५७नका त्याचे वरावरीचाकगजयांचेवजाबाकीचे वरावरआ
हे. याकरिता ईकोनकफ-आणिकगज याद्दोनकोसांचे व-
जा वाकोचे .उनर्धानेमापिला जातो इएएसिद्य

कुरलरी. याहतक्द्यिन सि- ईद्ध हेविकाई कोनजोईकड स्पर्श

गरआणिरठरव छेदूनरेप यांपा-
सून हेनो तोकउरआणिकपच ' .... रे '

या दोनअंतर कीसांचे बजाबावीचे ...

अर्धानेंमापिला जातो. फ ' व
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एकसशकसिकूंन.

.जेव्हा शेनरेपाबनुळेर्षांपामपध्येक दोनस्थलांवर मिळतान) उग
णियाच सेनरेया बर्नुळाचे उगनसपवा बाहेर परायर केरितान,नर ए
काचे अवयवांचा काटकोन चौकोन दुसरीचे अवयवांचे काटकोन चोको
नाचे बराबर उगई. आणि डे अवयव रेघाचे संयोग विदूपासूनपरिय
स्थळं बिंदूपर्यन त्राजिनान.

७नव कड यावेनरघापन-
सतील त्या ईस्थळावरपरस्पर ले ' क

रितान,आणि प्रत्येकी वर्तुळपरिपा
स द्दोनस्थळांवर मिळूनानं, नरजई, ड ज

ई. यांचा काटकौनचौकोनकrd,ई-
ड यांचे काटकोन चौकोनाचे क्रावर
.पुगरेसणजअईठर्द्दव-कर्द्यईड

सोनईविदूलेखपग च्या ई

सकर,उगणिद्द वर्तुळे मध्यापासून कथडर त्रिज्याकरउगणिकडवरद्दपे
लवकरआताडईइ त्रिकोण तराई
उगणि(श्र ति०प,)द्दपेलंवकहु .. ' !'
.न्यास दुभागिनी याजकरिताकई ड'' -. प.

रेपडपे, ईरे याद्दोनरवडचिवजावा
की क्रावर पुवाहेतगणि यारनिखड।
ची बेरस्थिईरेपरागद्देपुन: इ वर्तुळ मध्य०गद्दे,उनााइइणउद्द.फइ:मुत्९?



( ७५)
या सर्व विन्या परस्पर बाबर आहेनराजकरना दीरेपडद्द)द्दईया
दोनबाजूचे षेरिजेवरावरंउगडूऽ;उगणि ईफरेपत्या दोनचाचे वजाबाकी
चे बराबरआहे

परंतु (३?५सि०फु०१०) काटकोन चौकोन कोणरयेई? त्रिकोणाचे दो
न दृतरुच्री बेरीज आणि वजाबाकी यान सेनी तोपायाचे खंडांची बेरीज
आणि बजावाकणितजोकाटकनिचौकोन होतो त्याचे वरावर उगद्देयान
-करिनाफई, ईग यान जो काटकोन चौकोन द्दोहोतत्येकई ईड यावनोका
टकोनचौकोन इाएंनो त्याचे बसवर उगई,यारीतीनेद्दी सिंहतेहे काफई)
प्रर्ज्यग यांनजी काटकोन चौकोन होतो तो उग्र ईव यानजो काटकोन चो
कोन दोहो त्याचे क्रावर उगद्देयाजकरिता(रमद्यप.) अनई ईवयांचा
काटकोन चौकोन कई ,ईड यांचे काटकोन चौकोनाचे बरावरउगद्दे हे
सिद्ध.

पथमकुरकरी-जेव्हांअसदु इ
सरे उगहनीनेडई द्दीपकरेपई विंदू
वर किनई अथवा ईड स्पर्शरे फ

यस्थळींयेत्ये अशीककिउराणि
३, ईदनिस विंदएूकत्र द्दोमान) नर

कई ,र्द्दड काटकोन चौकनिकईच्या
वर्गहो, कारणकई पुनाणिडईव- ष

गवर झाल्या याजकरिता छेरनरेषेचे जवयवातील कारकोनचौकोनउनई ईव
हस्तस्पर्श रदेचेपर्गाबरावरउकद्देह्मणने कंrrd?ए

उसरष्टिकरी. यातून निघतेकी ईक ईफ या शेन स्पर्शरंधा एक-
च ई बिंदूपासून पमुजाव देल्या आपरस्पर वरावर -षमाटेन कारा द्ये



हेचे वर्गमत्ध्येकीउग्र, ईश्८२.चौकोनाचे वरावरआहेत.

पासशवासिद्यंत.
समकोन त्रिकोणान समपमाण बाजूचे अनुक्रमे जे काटकोनचौको

न होतात तेपरस्पर बरावरआहेत.
अवक उईफ ई दोनसम

त्रिकोण असतील .ज्ञांत अकोन गअ ब
कोनावरावरउगणि व कोनई कोना

वरावर .पुराणिक कोनफ कोनावरा इरईवर तराद्दे; आणि याचा समपमाण
बाजूअवुडईया कफ यासमकोनासमोरउगईन. .उगणिजपडफ
या समपमाण वातूब)ईयासमकोनासमोर आहेत तरउरव डफ यां
चो कारकोनचौकोनअकडईयाचे कारकोनचोकोनाचे वरावर होईल.

उगताउरव रेप वाचआणिअग डफचे वरावर करउगणि

चन ई तीन विदूछेदून पार एकवकगद्द वर्तुळ करअसेकींकज
रेप वाटवून६२४९ येईलअमेकर नवरगइसाध.

उगताग कोनआणिक कोन जेद्येनःइरा बर कौसावरआहेन गे

.-सि- परस्पर वरावर तसेंर कोनआणिव कोन जेरोनद्दी पुरक
न कोसावर आहेत नेई। याचपमाणेंपरस्पर वरावर आणि -सि-.उग्स्थळावरील समोरासमोरचेकोनपरस्पर वरावरउराद्देन. याजकरिनां
अगइर त्रिकोण अवक त्रिकोणाशी' समकोन आणि याजवरूनच
डफइ विकोणारहसमकोन उतद्देपरंतुउग्ग,उफ यारनिवाजूर(वर



('' '.सांगीतल्याप्र.) परग्यर वरावर जाईन याजकरितां (रसि'त्रप)
अग; उफईई दोन त्रिकोण राकरूपउगद्देन आणिएकाचा दोन वा

वरुनग अहे दुसध्याचेडफडईयाद्येनवाजूचे वरावर: आहेत.
परंतु(द्रसिएघगअद्यअवह्य काटकोन चौकोनइअह्यजकया

काटकोनचौकानाचे क्रावर याजकीरगडफद्यजव हाकारकन चौकी
न डईपउरकयाकारकोनचौकोना वरावर आहे? सिद्ध

त्रेसशवासिकून.
कोणत्येही त्रिकोणाचे शेनवाणूंत्रा कारकीनं चौकोन त्याच विको

णाचे बाहेरील वर्तुलाचा ज्यासआणि तिसऱ्ये बाजूवर समोरील कीनापासू
न उपयांचेकाटकोपचौकोनाचे वरावर आहे.

कोणरयेई। अनवक त्रिकोणाचे वाद्देरवर्तुबउत्रसेल जाचाव्यास

कईआहे आणि त्या त्रिकोणांत

तव बाजूवर चि समोरचेक को 'नापासून कड लंब असेल तरजक.
दव या काटकोन चौकोगचे-कड. क

कई हा कारकोनचीकोन आहे.
सणोनवईसाधनर अकटू आणि ईकव या दोन विकोणानपुर

आणि? रे द्येनकोन बक कौसावरउगद्देन नेर 'प शिद्यगZ)पररयरवद्यप
र आणिअडके काटकोन ईवक कोनावराबर उगद्दे. कारण दही!?.
सि-- काटकोनच आहेतयाजकरिनांच्या देन त्रिकोणांचे तिसरेद्दी को-
न क्रावर आहेत, तेव्हांहे दोनही विकोणपरस्पर समकोनआद्देक यांतोन



रं७९.)
निघरेकीअकरुगणि कईयावा:द्जाडउगणिवयाबरौबरकोनांचेस-
मोरआदेतरुगणिकड कवसकजूरजा उनआणि ईयाचेसमोर
उगद्दन त्यशासर्वसभणारआयूआहेन याजकरितासि-अनक.कवद्दापथमआणि शेवट याचाकाटकोनचौकोनर्क्तद्यकड याबाकी
गाईल्येरोद्दोंचेकारकोन चौकोनाचे रावरआहेद्धि

चौसशवासिद्यंन.
जीरेपत्रिकोणाचा कोणताद्दी कोनउभागिले त्यारेघेचा वर्गआ-

णित्यारेघेनेउभागिल्ये बाजूचे दोनखंडांचाकारकोनचौकोन यांची वेरी
ज उभागिल्ये कोनाचेद्येद्दोकडलि गद्दिल्ये द्येनबाजूचेकाटकोनचौको
नाचे वरावर आहे.

उरवक त्रिकोण असेल जा- क

चाककोनकड रेपेनेदुभागिलाउग
रेन;कडकेउनड.डब हकारकोन
चौकोनउपकरूकच हकाटकोनची-
कोनआई

सणीन त्रिकोणाचा बाहेरचच करूनकडरेपपरियावरईप-
येत वाढीव आणिअईसंघ.

आनाउग्कई)वकडयाद्येन त्रिकोणानउरक्त, वकडद्देद्दोन
कोनस्वबरसांगीतलेय- वरोवर?उआणिउग्बृक,उग्ईक३द्ाएनृकोनने
.उत्रककौसावरउगद्दैन:ने(५०सि०ग्र०परस्पर क्रावरउगद्देतयाजक
रिताकउर कडव द्देनिसरेद्दीद्येनकोन pं९७सि०९कुऊद्वप०)एक्ण्वरउवृाणि



फु-२क?रकड'आणिकद्ऊrाकवय?एार्सईम?ममाणबाजूB५गddएन?कारणवरृाए-

वर कोनाचेंसमोरज्त्राद्देनद्याजकरितांरं५२सि०त्र०]अकद्यकवयाका-
टकोनचौकोमचिभ्यकड०केर्ड्रद्यकारकोनचौकोनउराइएपरंतु(३०सि०त्र०)ए
कडरूकईयाचे कडे- कड०डईहकाटकोनचौकोन आद्दोगाज-
-रर्काानांउग्क०कवयाकाटकोनचंाएएकोनाचेदृऽइा?कडेक्कड०डई उन-

थवाक्तैफअड०डवह्यआद्दे.कारण(६ाऊासुऋइ०म०)कडद्यडईयाच-
.अडपडच इआहे देसिद्

-पांसखणसिंर्दान.
' बनइ०द्धांतइलिचैंाएकोनाचेशेनकणंाrचाकाटकोनाचौकोर्नसमोरासमोर-

-पेईन द्येनबाजूचे दोनकारकोनचीकीनचाचेरिजेवावरआहे.
वर्तुळांनएकअवकडचौबाजूअ-

रोख त्याचा कर्णरेघाउत्रकआणिवडयांचा ड क

उग्क०वडयाकाटकोनचेईाएकोनाचेकउरब०
डक हकाटकोनचौकोन-उरड.चक हा
काटकोन चौकोनआहे भवसणीनक्ररेपकर अर्थकी व-
रुईकोनडकउर कोनाबरावर होईल.
.आताअकड आणिवकrdहे दोन त्रिकोण समकोनआद्देन) कार

णअउगणिव हेसेनकोनडक बैसावर उसहेतू नेपरस्परवरावर;
.--णिडकज,वफई देनकोनरंऐवरसागीनल्याप्र-९बरावरान
करिना त्यांचेनिसरेउग्डक)वईकद्देसेनकोर्नपरस्परवसवरआद्देन. आ-



( ७९
णिअक,वक उगणिअड,चईयासमग्रमाणवादनाद्देककारणस
मकोनाचेसमोरउनासे द्याजकरितांpं५९सि०त्र०)एउनक०षईयाका
टकोनचीकोनाचे- -भडद्यपक हकारकोनचौकोनआद्दे.

उकअरकाडईक द्देदेनत्रिकोण समकोनआद्देनकारणवश्न
क?वडक हे रौनकोनवक कौसावरउगद्देकनेपररयर वरावर)आणि
डकई,वकउग्द्देद्दोनकोनसाधारणअकईकोनमिळविल्यामुळेप-
रस्परवगृवर-नासेयाजकरिता यांचे रिसरेईहींई-पिअवक१३..
न कोनपररयरवराबर:रपृलुंउग्क,डकउगणिअवडईयासमममा-
ण वाक्याद्देन -ळा-जपु२-जळा-जल,उरवद्यडक याकाटकोनचोकोनाचेवगवरआद्दे

यातून नियनेका बरोबर मिळवणीने याकारकोनचौकोनांची वेरी-
.जअकद्यपई-उनकद्यडईयकिडश्वककउनव०डक हाही
आद्दे;परंतु (२०क्षिण्य०) घूर्वद्येनकाटकोनचौकोनांचाट्यअक.वईक

उपरफई उनकपवड याजकरिताजकद्यगड इ कारकोनचौ-
कोन-प पुनडकृपक फ उरव०डक याद्देववढवेरिजे वरावर
आहेहें सिद्ध

गणोत्तरआणिप्रमाण७४
टयारव्या

७५जे एकपद रयाचजा तीच्यादुसऱ्या परास वेळासरव्येकरून
ममाणपुरादेत्यावेळा सरूयाकासगुणोत्तरसणतात:

टीप हेन संख्यांचा पुम्मानअयसराचा बराबरीचे उपायसपचे



जिनके भाग हेनान तेऐग्७ाणोत्तराचे?ं. आहेअसे कोणी पद दोन

या संख्येने दारबविले याचेगुणोत्तर त्याच जानीचे दुसरेंपर ५सद्दाया
सरटयेने रारवविलेंयाचा रुंगातीजे द्येनेनेंयायमाणेदाखविले जातें
कीध्भागिले २द्येर्द्दोनींथवा५-५क्य५ रुणजे न्यत्ताइमध्ये तीनवेळाजा
तातउरथवा रणचानिसग भागआद्देयासरिश्वापहावैश्वासम
जानिपरासंगातीगुणोत्तर यगितीने मापिलेवास. .४ यापदां-
चें५यासमजातपिद्यसंगातीं गुणोत्तर६९,दे

त्याचेच्यासमजाती रारीशशुरणेमु८६९याममाणेपुढेद्दीजाणा
-चेंयुपोतूरनरावरआहेनभूक्षेपषाणेनआहेन
७८ तीनपद्देपरस्परषमाणान उराद्देन .जेव्हा पथमाचेगुणोत्तर

दुसऱ्यासगातीआई त्याचें घरोबरदुसऱ्याचेगुणेनरनिसन्यासंगारी
आहेजसेंयात्रानगद्यमध्येउर (र))वर४) करू) यानपूरब्र
-रक्षणजेयाद्दोनही खुन्यांचे गुणोत्तरवण्क्रआहे.

७९चारपद्देंपरस्परग्रमाणांन आहेना जेद्यइमथमाचे गुणोत्तर दुर
ऱ्या संगातीआई त्याचे बरोबर विरुन्याचेंगुणेनरचीच्यासंगातीआहे-
मेऐयाचाग्:पद्यंमध्येंअpं२?ए)वp४)ए)क १५,३१९५ शांत६६-.
यादर्शनही पुन्यांचे गुणोत्तर वहवरआद्दे.

टीप चारपईपरस्पर पमाणात आद्देनजसेज,कक,ड नर
त्यांस याप्रमाणे लिद्दिगतजसाjg:वःःक' ड उकणियायमाणेउ
चारिनान जसेपुरवयास होतो नाक-; यास द्दोनौपरंतु जेव्द्दातीन

परंपरतरपमाणात आहेनतेव्हमधत्मिपरलिद्दिण्याचे वउचारण्या-
चे२७ऽउD?इr?नवेळ येत जस्त आतच. : प:कअसाअव नसावक :
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८० प्रमाणांत तीनपरे असतील नर मधले परसगद्यत पदांचे मध्य

पमाण आहेआणि जन पद प्रथम आणि दुसरे यांचे तिमरे: पमाणस
णतान.

८९ममाणान चारूपरेपुनसतील नरणनपर अनुक्रमाने दुसऱ्या नी
नपरांचे' चबुगमाण इणतान.

६९कित्येकपदेआईन त्यांनजर जवळ जवळचे परुचेतणोत्तरव
रावरउत्तद्दे) तर नपिंरेलूनरकड प्रमाणान आहेन असें रुणनाग-असे'पीई
ले दुसऱ्यास. नतेपळवसरे निसभयास, मी चौथ्यास, याममाणेपुढेद्दी यास
वीचेगुणोत्तर वरावर आहे.

रुगणिजसे यासरूयामध्ये ९: ९.४. ८. १५ इरशीर यातगुणोत्तर
'रउगद्देन. याजकरितां ईां सर्वपदेउनरक्त पमाणानउगद्देत.

८ रजी कित्येक परेसराद्देन ध्यांनउगद्यनाचेगुणोत्तरध्यापराचे गुणो
सुरांचे गुणाकार वरावरआद्दे! दपल्सझ्यंगुणोत्तर सणतात.असें-,
व, कउ यांत आदि- याचेअनड याचे संगानी जेपुरगोचरआई तें
अआणि व यांचेगुणोत्तरानेगुणिले व.क यांचेगुणोत्तर तेपुन: काड
याचेउणोत्तण्नैंगुणिके यागुणाकाराचे वरावर आहे-असें भू ४. चार८ हे संयुक्तगुणोत्तरउगहे.

८४जेव्हां प्रमाण पद्यन अयसरास उपायसर केलाउगणिउपायस
रासअयसर केला तेव्हांच्यांचे गुणोत्तरास टयलगुणोनर सूणतानजसेजर
९. ९: ३: ५ तरध्यस्ताने ९: ९: : ५: ९

५जेडद्दांअपसर! रुंगातीअपसर आणिउपप्रसनसंगानीउपाय
सरअशारीतीने प३ऽ मिळवितात तेव्हां त्यास परासून प्रमाण अरणनावन
र ९: ९: : ३ : ५ तरपगवर्नानें ९.. ३:: २: ५



१ प्र)
pd.जेश्व अपसरफगणिउपायसर यांचीवेगत्न उनयसरासगाती

उग्थजगउपायसरासगाती' मिळवितात. तेव्हांच्यांचे गुणोजरास मियगुणोन
र रुपातात. जसे जर. ९: : ९: ५कलिनी ५९. १.: : २१९ ५०ग
णि७९९२९.५७जेस्तूंष्ट्यउगणिउपायसर यांची वजाबाकी अयसहसंगाती
अथवाउपायसरासंगानीं मिव्हविनागनेव्हा रयास्थेणोत्तरास भक्तगुणोतर
झुणतान. जसेजरर: ९: : ३: ६ तरभागाकारानें ९-९: ९. ५-९:आणि
२-९: २; : ५-५५टीप या दयाख्येनं भक्त आणि भागाकार या रावरुंचाउरर्थ ह
उगद्देकी वजाबाकी किंवा भागणे. गयगव्ये टयारटपेन मिळविण्याचा

पकार आहे रणधीउलट वजाबाकी एथेउर्ग्थ होय.

गासशवासिर्दन
कोणत्याघईद्यईनसंरव्याआणिरयारुंरव्यंाचेसमगुणाकारयांचैगु

णोत्तर वसबरआद्दे
अआणि वयाद्येनसरल्पा आणित्यांचेसमगुणाकरमउनआणि

मवपुरमतील रुणजेमकोणतीही घरच्या असेल तरमउरआणिमवया
चेयणीवर अरुगणिवयाचेण्णोज्ञण्वहवर ईईलअथवाjg:धृःम-
१२: गप कारण ६-६ वाद्येद्दोंचेंगुणोत्तर वरावर-पुनार्रेईसिंद

पुरहर्श. यानोन निधनेंकी कोणत्ये! संख्यांचे सारिरव्ये उजवपर्वा

वेरुवाणि रह्या अपयश राहत पूर्ण सरव्याचे उणीचर वपवरआईकार
ण पूर्ण यरव्या रयासारिरव्ये अवयवाच्या रुमउणाकार०पाद्दे रुणीनअ
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आणि व द्द्रेमजआणिमव यांचे मारिले अवयव आहेत

सनसहवासिद्धन
जेव्ह्यंचारपद्देंग्रमार्णानउगद्देन तेव्हां नमिरावर्तानेद्दीपमाणान होगी

ल. अथवा दोन उग्यसराचेतणोत्तर द्येनउपायसरचितणोत्तशवण्वर होईल.

जरउनव: 1 नउग्:मव असेल तरउग्:मउर: : वःमव होईल
कारणइ- आणि -मईशर गुणीकर क्रावर आहे.

उरदुसशषासिद्धांत.
जेव्हांचारपदे ममाणानउगशे तेव्हांनी द्ययखानेद्दीपमाणानहोतील.

जन-. व:ःमअ: भव होईल; तरश्:उग्; ःमवःमसरद्दोईल.
कारण ६९ हें हेहेचेगुणोत्तर वगश्रक्षराई.

एकूणहूनरावासिद्धन.
जेव्हचारपरेषमाणाव आईन नेडश्ंकईंमिथणानेंउगणिभागाश्वरानेंहई

पमाणानशेनील

जर अ: व: ' मखर: भव
तर वकृउग्: अ: : नवपूमज:मउर
वपुज: व: : भवदू मअमव.कारण -मअ -९ -अ आणि --मव ज -वमवधूमअ पटूअ मवदूमअ वपूड्य
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करकरीयाबून द्दिसतेकीचेव्ह्यकजातीची चारपरेयमाणातआद्देत ते

व्हउरनिमोठेउकणि अविलाइ।न याद्येनपद्यचे चौरजेस्तअपिक उराहफसणी

न उग्:लुग्स: मज: मउपनगव यापद्यंन०जनि९गह्यनपद्दउग्खा
णिअतिमोठेमउत्रकमवआद्दे)नेशंअ-अअव-!.क्रमपअफ
मवभूज अतिलाहानआणिअनिमोठे याद्येनपतचीअकवफम-
७२?१ कमपसूत्रक्ष याद्दोनमध्यगदाचे बेरिजेलअधिकआई६ सिद्ध

सत्तरावा सिटू।न'
जरपरेषमारगानउगद्देन नर दशचेअपसराचेकोणनेसुसमगुणा

कारआणिउपायससचे कोणतेंडूमिनगुणाकरकेलेनर तेहीचमाणांन घेनाले

जरअध्य:ःमjg:मषअसेव्ह उरणिपरुन,पमज३ रुनअपस
राणे कोणतेही समगुणात्सरजरूनकि तूसेष्कच) लूनव द्देउपायसराचे बो
णनेही समगुणाकरअसतील

नरपड. पब: ःग्ग्भरुन: चमव.
कारण २.इ १ देद्येचेतणोत्तर वरावर६ सिद्ध

भरावाज्यिक
.५

ः:त्ररग्वारपरेप्रमाणानआत्ते आणि त्यांचे द्येनउपाय रुगत कोणतीही

देनपरं मिळविली अथवा वजकेलपिंरंगु त्या द्येनपद्दांचेंगुणोत्तरअस
एंचेगुणोत्तरुबरावर असावे वरुद्दीती प्रमाणांत होतील.

अरभ: व: : मध्य: मच७नसेखुआणि २७२, नमअ हीकणतीही
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रोनसरे असतील ऱ्यांचेगुणोत्तर द्येनउग्यसराचेउणीनगृबरावरउगद्दे

तरउनःपट्टनउग्:ःमउन: भवणू नमज
कारण-८६ १स्टे-शनरवरायरईसिद्ध,

वाहानसवासिद्यंन
'जरकोणती'किनीहीपरेंप्रभाणांनआहेनरत्यांनील कोणरयेद्दी उ
ग्माचाअयसर त्याच पुग्मौतीलउपायसपस होरी नरारिणपदांतील सर्व

अग्रसरांचीबेरीज (यांतील सर्वउपाथ सरांचे बेरिजेस होईल.

जरउग्: व: -प्रश्न. अश्' : त्या: नव स्था।द्
जर आव-.अनजर नऊ:वाव- नवकारण इंतूबढे-इडे हेंह्येर्ह्येचेंगुणोत्तर वसवरई सिद्ध

ऱ्भ्यह्मचरावासिद्धांव.

नेर टेनउनरपडपदेउगणि त्याचे दोननुकडे यांचें गुणोत्तरवरावर
आहेननर एशअखंडाज्ञी त्याचाबुकडयांची वजावाकस्मिमाणात हेर्द्दल

नशीजअरपंढ-पदेसाहेन.
जर पुत्र: व : : नेउर: २व
जर अ. व: : अ केंअव हॅव

कारणब- पुन व १ -३ ''अ- नेध्ये १ -मन ०उ,२ऽ गुणेलरपाररे सिद्ध
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चौपराद्दाचरावासिद्यंन.

जर कणितद्दिंइापद्एंप्रमाणांनज्२ाद्दे.नं तर त्यांचे वर्गपनापिक --थवाव
गधनादिमूळही प्रमाणांत होईल.

४ जरअव: मjg:मश् तरणं व. मै३४. थैष्ट्रे
कारण ६-१ हे हेहेचगुणोजूर वरावर ३ किर,

५, झ

-पंचासभराज सिद्यंन.
जर दोन संच प्रमाणांत समाद्देक्' क्र क्रमानेसमोरासमोर परांचेगुणाला

र अथवा काटकोनचौकोनस -पमाणात होतील.

जर-. व:अ. मवआणिक:ड; :नक : नड
ना अकृष्ठ: मनउग्क(मनवड,करणंझुरू- ५.१हेहोंचेगुणोवर वरावरहेसिंधू

यासुचरावासिद्धाना
जर चारपले पमाणानअद्दिन नरसगद्यक् पराचाणगाकार अथवा

काटकोन .चौकोन रोनमध्यपरांचेमुणाकाराचेअथवा काटकोनचौकोनचि
बराबर आहे,

जर-. व: :मजायव
तर उनद्रमवयब्दममुत्र-पुनमव अरद्देद्देंसिद्ध



-चाजर तीनपदेअत्यंत ममाणानपुनसताल नरउगद्यंवपरांचा गुणाकार
अथवा काटकीन चौकोन मजपसचे वगविरोवर ट्र्द्दिल.

जर उग्,म:झ,मै.क्ष, ई तीनपरे' मारवड यमाणान असतीलअथवाउरु
गपुर: ' मक्षमजे
तर अमुमस्पेभर्जे वरावरहेसिद्ध

अढयाद्दाचरावासिद्यं

जर किनीएकपरेभपुनरवडपमाणान आहेत तरपासूनआणि निम
१ यांचें गुणोघर पहिलेआणि दुसरेयांचे गुणोत्तराचे वर्गावरावर होईल.
आणि पहिलेआणिचौथे यांचेगुणोत्तरपाईले आणि दुसरें यांचेगुणो
नराचे मनावरावर होईल याप्रमाणेपुट १.

जरजपमअ)मैउग्)मेअ इरपगरिकपरेअरवडपमाणान अ

सतील.'- नरमरकृध्यमपलुड- नेउगणि- मे इत्यादिक.

एकुणरेशशिसियत.
त्रिकोणआभाणि समांनरगार.कोनुजांची उंची बरा दरआहे नेपर

स्परांस ममाणआहेत.जसे त्यांचे पाचे.
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चेरिभ्यसत्तरावासिद्यंन.

जरकोणतीहीपरंपाणांनआहेन नर त्यांचे वर्गमनालिक अथवाच
गपनादिएकदी प्रमाणांत घेईल.

जरअव: ःमच्छपरामव तरणं ४.४४मेंच
कारण ई हे गेहनेगुणोजूर वरावर ३सिद

पंचाद्दाचरावा सिसन.
जर सेन सत्र पमाणात आहेत. क्र क्रमानेसमीरासमोस्वे पराचे गुणाका

र अथवा काटकोनचौकोन ही -पमाणान शेनील.

-गप?: व:अ. मवआणिक: ड :नक : नड
ना अकस्तु' मनउरक मनवड

कारण५- ५.१हेद्दोचेतणोवर वरावरहेशिबू

ग्राह्यचरावासिद्धातू'

जर चारपप्रमाणांनआहेन नरसराद्यंत पसंचायणाकार अथवा
काटकोन .चौकोन द्दोनम१यपद्यंचेण्णाकाचे?अथषा काटकनिचौकोनामे
बराबर उगद्दे

जर-. ब: :मज.यव
तर उचद्रमषध्यवत्रमउत्रपुनमव आद्देद्देंसिद्ध
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सरराहानरावासिकून

जर तीनपदे अरसूत ममाणांन-पुनसतील नरउगद्यंनपरांचा गुणाकार
अथवा काटकोन चौकोन मजपराचे वर्गापर्रीवर ईल.
जर उग्,मअ,rk.अ, ई तीनपरे' पुरखटयमाणान असतीलअथवाजु

अ; ' मअमरुग्
तर अमुमैभगर्भे वरावर हेंसिद

अढयाद्दात्तरावासिकून

जर किनीएकपरेउग्रवडपमाणान आहेत. तरपहिलेंआणि निम
रे यांचे गुणोत्तर पहिलेआणि दुसरेंयांचे गुणोत्तराचे वर्गावरावर होईल.
आणि पहिलेआणिचौथे यांचेगुणोत्तरपाईले आणि दुसरें याचेगुणो
नराचे घनाबराबर होईल याप्रमाणेपुट ही.

जरअरमअ)मैडग्)मेअ इरउगरिकपरेअखंड पमाणान अ

सकल.'तर-पडूं -० नेउगणि- में इत्यादिक.

एकुणरेशशिसिद्यंत
त्रिकोणएगणि समानर बाःव्र५र्र्चौकौन?जांची उंची बरा दर -आहेतेपर

स्परांस गमाणआहेत.जसे रह्यांचे पाये



( ८८
अडक,डईफ १ दोन त्रि-

२ क के फकोणवसवर उंचीचेअथा अई ५

पेव या दोन समांनररेघांमध्यें ७२
सनाल नर उनदृक यात्रिकोणाचें
क्षेत्रफजडईपयात्रिकोणाचे क्षेत्र

डअ ब ग हफळात नसेंप्रमाण द्व्रोईल.जसेउर'डपायाडई पायास पुगद्देउरथवाजख अड:डर्द्दृःअडक त्रिकोण:

डईफ त्रिकोणास

सन याआकृतीनउनडपायाडईपायास असावा जगभक्त
ती संरव्याम .२ दुसऱ्ये भलत्ये न५ यासरटयेत हेत्येआणि त्या

सरव्यग्रमाणेपायास बसवर नुकडयानीभाग सणजे यायमाणेकजिव)
घड)डगुगद्,ईद्ईसर्वपरस्परबपवरकर; आणि त्यांचेभाग विंड-
पासून दोन त्रिकोणाचेकउगणिप शापिरपुरिंएनचकरत्रफहरू
ऐशानीनरेघाकर यणजे यारेगाजडक)डईफ यारीन त्रिकोणाचेगि
नके भाग करिनान जिनके भाग यांचेपायान आणि द्देसर्वचत्य त्रिकोण

अवक त्रिकोणाचे बसवरआईन ०कारण(२५सि०९कु०म०) हत्यासर्वत्रि
कोणाकृनि तुकडयाचेपायेउगणिउंची वरावरआहे अरणीनपरवक
त्रिकोण वडकग्डगफ:गद्फ.डूऽईफयांचेगत्येकीवगृपर उनहियालवज्ञ
.इकत्रिकोणदुईफ त्रिर्कोणामयमाण .आद्देजसेज्ग्डक त्रिकोणाचे तु
कठचम(श्)डईफ त्रिकोणाचेउकडेन १९) यांस आहेत सणीनल्पप.

व्या- जसाउरडपायाडईपायास.
या२अके१ इसमातूर वारचोकोनडईफके यास

गागर वाजू-रचौकोनास .नाट्रे)जताअडपाया डईपायासआद्देकारणी



५ दे ९रे
यांचेंउणोत्तर भागाचे क्रावरआद्ये जसाम१५ न (९) लाआहेसिद

ऐगीवासिकून.
समांतर बाबूचौकोन आणि त्रिकोण जाचा पाया वरावरउगद्दे हे

परस्पर प्रमाणांनआंहेनजशी त्यांचीउंची.
आवक -हुई- ईसेन वि- क ३

कोणणसतील) जाच पायेउरव,चई
रे दोन व्यवरआक्केत आणिजोंभौउपै!. फ

कलह १४०५ उपल्याद्देन. तरज-
चक त्रिकोण: वईफ त्रिकोणःःर्फे- अगवर ई

गफइह्मणोनवकेरेपउग्वरेपेवर कगचेवएवरलवकर) यानफइ
.चे वरावरबल कर,नंनरअके,उचलसाप.

उगनांरं९५सि०७०पद्य) ने त्रिकोण परस्परचावरआहेना
न्यापायाआणि उंची बराबर आई याजकरितासूत्रपके त्रिकोणस्थ-
चक त्रिकोणाचे बरावरआई) आणिअवल त्रिकोणवईफ त्रिकोणा

.चेक्सवर आई परंतु उरवकेआणिअवल १ दोन त्रिकोणवकेआ-
णिवल यासेनपायावरउराईन आणि त्याचीउंचविरावर अवस्थाई
अशाविचायने पाद्दाहर ७५सिन- द्देद्येन त्रिकोण परस्परत्रत्राणांन
णाद्देक्)जसे त्यांचेपाथे;द्यणोनअवके त्रिकोण: अश्रू त्रिकोण: :

-चक: एल
परमुअवके विकीणअवकविकोण उसणिअवल त्रिकोण



५९.४
ता-बईफ त्रिकोण आहे. आणि वकेळकगआणिवकय्यदद्द उगद्दे

याजकरितांआवक त्रिकोण:वईफ त्रिकोण : .. कग:फद्द
आहे.

आणि र९५सि०यद्यांसमांतरबाजूचौकोन त्या त्रिकोणाचे दुग्ध
आहेजाचा पायाआणि उंचीयाचे वावरआई

याजक रिहां समांतरयारचकोन जांचा पाया पग्रपरऊ।हेतेप
रस्पर प्रमाणांत आईनाजशी त्याचीउंची ६सिद्ध

कुली यापाधून सितूझालेंकीं त्रिकोण आणि समांतर वाजू
चौकोन जांचा पायावरावरआहे. ते परस्पर पमाणान आहेतूजरी
त्यांची उंची१आणि रं७९सि.प्रय .जेव्हा त्यांची उंचीक्रावरआईते
शंनेपमाणांनआहे, जसा त्यांचा पाया.याजक रिना सर्वत्रउंची
आणि पायाही दोनांची बसवर नासह जेपरस्परगमाणात आहेत,ज
सा पायाआणिउंची चे प्रत्येककाटकोन चौकोन अथवागुणाकार

एक्यायशीवासिद्धांनर
जर चाररेपा पमाणान असातील नरपथम आणि देवटीलयादी

नरेघाचा काटके।नचौकोन दोन गध्यरेघांचे काटकोनचोकोनाचे बरा
वर होईल.आणि यांचेउलटेजरप्रथमआणि शेवील यारोनरेघांचा
काटकोन चौकान दोनमध्यरयेांचे काटकोनचौकोनाचे बसवर असेल'
तर त्याचाररेघा पमाणान आहेत.



रं ९१)
अबकडू याचार रेघा पण

णांन असतील अथवाअरब. :क: ब-ड नरउनआणिड यांचा काटकोनचौऊँ
कोनवआणिकयांचे काढ कोनचौकी क

नाचे वरावर हाईल.सणजेअघड-वण्क अ. ??

झुणोन याचाररेघाअशाकरकीं.... -.. .'

त्यांचे शेवट एक डिवदूवर मिळत त्या विपुस्तडीचारकाटकोन ह्येतील.

आणि रयरिधाशी दुसऱ्या सभांनररयेाकरअचाकी त्यापासूनप?फआ
णिरअसे तीन काटकोन चौकोन येतील.

आतापआणिर या दोन काटकोनचौकोनांचीउंचाक्रावरझुणजेते

समांनररयेाचे एकजोडाम ध्येउगद्देन याजकरिता १७ ९सि०त्र०) परस्पर -
ममाणातआईनजसे त्याचे पाये उरउगणिव नसेक आणिरद्देसेन
काटकोनचौकोन समांतररेषांचे एकजोडामध्येउगद्देकअथपा त्यांची उ
ची बराबरयाजकरिनां ते परस्पसस प्रमाण आहेर, जसे त्यांचेपापेकउग
णिड;परंतु रंवरसांगानरन्याक) ७२आणिव यांचें गुणींवरक आणि
ड यांचेगुणोत्तर। वरावर आहे.रुणोनप उकणिर याकाटकोन चोको
नार्चे गुणोत्तर) कआणिरयाकारकोन चौकोनाचे उणोत्तरा वरावर
आहे याजकरिनाप आणि कई दोन काटकोनचौकोन बरावर आहेत

१विद
प्ुन: .जर उनआणि ड यांचाकाटकोनचौकोन,षआणिक यांचे

काटकीन चौकोनाचे वरावर असेल, तरअ, व.क२ याचाररेघा पमाणा
व अद्दिन,अथवाअ: ब : :क : ड.सणोनबूवावैमाणेरेघा करून काटकोनचौकोन करावे)आनाहेस-



रं ९३)
मानरबारचौकोनसमानररेघांचे एकजोडामध्ये द्देब्निमरसरत्रकणात

आद्देत,.जसेरयाचेपाचे याजकरिनां

पर : अ. वआणि क२. : कड परंतुपूर्वीसागीन-
त्याग्रमाणे पआणि क द्देपरस्पर वरावर) आणिरचेसंगानी या
द्येहेचेउणोत्तर बराबर)याजकरितांअणिच याचेगुणोत्तरक
आणिड यांचेण्णोचरावतवरआईसणजेउरव: कडहळद

भयमकरकवे. जर देनमध्यपरे)षणजे दुसरेंआणि निसरेद्दी
बरोबर आहेना तरयाचा काटकीनचीकोन दुसऱ्येपराचा षर्गद्दोतो,स-

णजे इवर्ग दुसरेआणि जिसरे थापरांचे ठिकाणी होते. यांतून निय
मकी जेव्हातीनरेपायमाणान आद्देन) नेव्हां देन शेवटपदांचा काटकी
नचौकोन मध्यपदाचे वर्गावरावरआहे. आणि याचे उलटे) जेव्हां दोनशे
गटपद्यचा काटकोनचौकोन मध्यपशचे वर्गावरावरणाद्दे, तेव्हां त्याती-
नरेघायमाणान उगद्देन.

दुसरी कुरढराअंकगणित आणि वीजगणित यो द्येद्दोंतीलपमा-

गरनिविरुत अजेच! चारपरेपमाणानआईक नेद्यद्दरणचेह-
न जेवत पराचा गुणाकार द्एनमपद्ंत्वेगुणारावरावरउरद्दिज्२ाणि
धूपिनीतील यासिद्यंमारून कळवेकी द्येनशेवटपरावरकेलेला कट-
केनचौकोन)दोन मध्यपसवर केलेले काटकोनचौकोनाचे वण्वरक्षगहे
यापासून निधनेकी काटकनिचौश्नेनाचेंधेत्ररुणजेपानद्धी! त्याचेलांबी
रुंरींचेउणाकाराने दाखविली जात्ये आणि सामान्यतः भूमिळमध्ये
काटन्नेनचौकोन या सारिरवा आहेजोलांवीआणिरुरीयाद्यैनमाप।-
चा गुणाकर,अथवापायाआणि उंची द्या दोनापांचा गुणाकार;वग
णि चौरस यासारिरवा आद्दे, जो एक वारचेमापाचावर्गा रुणजेत्याणे



५इ९खे९
नेच गुणिले याचे नांव वर्ग) याबरून मनांन आणावे कींकाटकोनचीन आणि चौरस ईगुणाकाश बसवर जाईत.

तिसरी कुरलरी जसा या शिरदातातील कारण विखार काटकोनचौ-
कोनावर सांगनी, तसाच समांनर बाजूचौकोनावर ई लागतो) याजकरितां
एकचगुण सर्वसमांतर बाजचूौकोनांवर लागतो) जाचे कोन परस्पर दरावर
अद्दिन.आणि त्रिकोण समांतर वाजचूौकोनाचे उरर्धाउगई. सणोन जा
त्रिकोणांचे कोन परस्पर बराबर आहेतस्थानवरई लागतो) एकचगुणस
णजे जर समांतर बाजूचौकोन अथवा त्रिकोण यांचे बरोबर कोनांचा बाजू
अनुक्रमानेपमाणान अस तील) नर देसामानर बाजूचौकोन ७२थवा विकोण
परस्पर बरोबरआह२े आणि याचेउलटेजरसमांनरबाजूचौकोनअथवा -
विकोण परस्पर क्रवर आहेत, तरत्यांचे थरावर कोनकडील बाजअूनुक्रमे
ममाणान उगहेत

चौथीकरलस. समांनर वाजूचौकोनअथवा विकोणजांचा .पत्येकी

एक कनिवगवरआई नेपरस्परपमाणांनआहेत जसे (या बरोबर कोनाचेऐ
द्देकडील वापचेर अनुक्रमे काटकोपचौकोन.

दचायथीवासिंदान
कोणत्येस त्रिकोणान एक वाचूगी समानररेपकेडी, नरनी रचावे

कोणाचे दुसऱ्ये द्दोनवाजूसु प्रमाणाने डेरील. कॅ
अवक त्रिकोण असेल, जावडई ड --रा ईरेपदकशी समानर केलीनरजड १ड- 7.: : अई. ईक थे ८ - - ' इंऐ



९४)'कृणोनवईआणिकडसाध) आतानुवrd,डकईद्दे दोन विको
या रं२५सि०त्र०)परस्पर वरावरआद्देन) कारण द्यासडईपायाआद्दे
आणिडई, बक यासमानर रेघांचे एकच जोडामध्ये आले)परंतु
जमुई) वडईई शेन त्रिकोण उग्ड)डषपायांवरआद्देन)रयाचींज्
ची बसवर आहेआणि उरडrd)कडईईदोनत्रिकोणअई )ईकया
पायांवरआहेन, त्यांचीद्दीनचा बसवरल्याद्दे उगणि(-७९शियम.]जां
चीउंची वरावर ने त्रिकोण परस्परांसआईन)जसेध्याचेपायेयाजक-
रिता

अडई त्रिकोण: वडई त्रिकोण: ःउग्डःडवआणिउरडई
त्रिकोणकडई त्रिकोण. उनईईक.

परंतुरुडई त्रिकोणरवरण सिद्धझाल्याबद्दनपडईविकी-
ण। वरावरउगेद्दे)आणि बराबराचे वरावरांशी गुणोत्तर निध्ययएकच
पुतद्दे याजकरिताअड:डवःःउनई:र्द्दक २सिद्ध

पुरकरीयातून ाइइनपनंएंकाइंpं५५षिण्कु'त्रह्य)उत्रबक्उग्क्याद्ये

नअखडंरेषाप्रमाणांत आहेन असे त्यांचे रजूंअनुकमानेरुणजे
अब जक : अडउनई

उगणिअव: अकः : वड: क

रूयायगीवासिद्यंत.
जीरेप त्रिकोणाची कोणतदि कोन दुभागित्ये. ती त्याचे समोरचे

चारचे म्हेनरवड२२,३रदडदुसऱ्या द्येन बाभूमी प्रमाणान त्या-
इन्.
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आवक. त्रिकोण असेल .४जाचाअकवकोनकडरेषेनेदु-....भागिला)असाकरिकनिसकोनाव-.रावर झाला नरअड खडडवखडा- १
व होईल. ज्यी अकवाजूकष बाजू
सआहे अथवाअड: डबा : अक जडकब.सणोनवडयीबई रुमानर रेपकरूनअक वाटविअधीका
ईश्वर मिळेल.

आता वकरेपकड,वईयाद्येन सनांतररेपास मिळत्ये याजक-
रिना १५-ति-५, कबईकोनत्याचेच ज्पुरकमरा कोनावगवरआद्देश्-
णोनरंबरसांगीनरूयाग्रमाणें) रयाचेवहवरीचार कोनावरावरहेउगरे

उन:अईरेपडक,चईयारीन समांतररेपास लेरित्ये)याजक-
रिता १ळिकनईकोनत्याचेउगतिलाचे समोरचा त्याचवाजूचेर
कोनाबएवरउगद्देवाजबरून बकई त्रिकोणातवउनाणिर्द्द्देद्दनिको
नघत्येकर कोनावराबरआहेन. याजकरितां परस्परदरावरउगईनआ
णिरभूसिद्धपह्य) रणंचेसमोरचाकश्)कईयाबाजूईवराक्र.

परनुउरवई त्रिकोणान कडरेच येईरत! समानरखनादेया '
जकरिताएरसि.प्र) द्दीरेपउग्वुरजईयापुरू-या गेनबाजूसत्रमा
णानीषणजेअड: डवउरक : कडूअथवा कपरंदरसांगीत-
त्याममाणे)कपवाचूक ई यएवरउत्तद्दे.



र १५
चौऱ्यायशीवसिद्धन

समकोन त्रिकोण परस्परसरूप आकोअथवा त्यांचा सजानी
वाजूअनुकमानेंत्रत्येकपरस्वरममाणान आहेत.

अवकडईफ रे दोन सम क.
कोन त्रिकोण असतील.सणजेअ
कोनडकोनावसवर आणि च कले

१कोना बराबर आणि यास्तवच फे अ ब
कोनफ कोनावरावर नरखावखर-
क: पुई डफ

सणनिडग)अवचे वरावर इ'. ५
करआणिउद्दाअकचे वरावरक
र नंतरुगइसायआर्ताअवर्फे. ?? रे. ग
डगद्दया द्येनविकोणान एकचा
उग्वअक याहेन बाजू .दुसग्याचाडग)डद्द या द्येनबाजूंवगवरखा-
द्दैंन,आणि(वरसांगीतएद्यप्रणह्यकाचा याबाजूचे उगतीलकोन दुसऱ्या
चा त्याबाजूचे उ२ांतीलकोनइrावरावरआई.याजकरिइहां पल-का९,
शेन त्रिकोण एकरूप अथवा सर्वाशी सनउगह्रेनह्यण्स्ने एकाचे ग
आणिद्द द्देद्येन कोनदुसऱ्याचे वआणिक यादोन कोनांबरावर आ
हेपखेईवरसगीनस्थापणेचआजिक द्देऐन कोन 'श्वकमानेई
आणिप याद्येन कोनाबरुपरउसईत. याजकरितां प-प-कग
-गणिद्३गेनकोनrdआणिप याशेन कोनावयबर आईन)उगणि

गक निवनेकी ()धसिद्यप्रख ९कुपत्ररू)इरेध ईपरेपेयी समान
रआहे.
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आता यावरूनड. या त्रिकोणानगइरेघ ० रेघेशींसमांनर

सगद्दे याजपरिताडrd,डफ याद्दोनबाणूंस प्रमाणाने लेरित्येह्मिणानस्.र
शि.पुषमZ)डग: डद्दःःडईःडफपरंतुडग७गाइइणडंइआकमानें
अवउगणिजक यांचे वगावरआहेन, यावकरिनाद्दीपुत्रप: असू: ड-
०टू: डफ ईनिरद

पंचायशावासिद्यंत.
ध्या त्रिहोणाचा बाजूज्युकमाने पत्येकपरस्परप्रमाणात आहेनने

त्रिकोणपररगर समकोन आहेत.
उरवक)डईफयाद्येन चिक क

णांन जरजव:३६. उग्कःडप::
थक: कि तररे दोन त्रिकोण परस्पर

बसमकोनआईन. अ
सणोनजरआवक त्रिकोण ड-

ईफ त्रिकोणाशी समकोन नसेलतरमनांन १२कल्पना कर कीडईगत्रिकोण रणवींझुम-,
कोनजाईग्पस्तु६सायकयकारणजरखर-.
वक.डर्हुगूहे सून त्रिकोण समकोन अश्- टर्रतील, नर (4४ सि- (कंत्राबाजूप्रमाणांन असतील. 'अशाहीजवड-
ई: १ -शक : डग .आणिअपडई: : चक : ईग यापासूननिघनेका
डग १अब. पुई .उरक याननिपक्षत्रे चतुःत्रमाण निघाले परंतु(बर-
सांगीतल्यामद्य) यातीन पद्यचेचनुःप्रमाणडफआहे, क्हेंईगटेजव)



५९०
सुई,वकयाननिपसचे चतुपमाण निघालेंपरंतु (वरसांगनिश्यांमZ)
यांचेचनुःत्रमाणईफ आद्देयतिनीनेडगाडपचेवएवर झालीआणि
ईग)ईफ चे वरावरयाप्रमाणेंडईफ)आणिडईगया दोनत्रिकोणाचा
नीनदीबाजू-अनुक वरावरशल्या तेव्हां हे सेन त्रिकोण(५सि०पZ)१क-
खपअसावे तेआकृतीपाइतापरसरविषम कोनआद्देन.नेळूंद्देइमकोनद्दें.

सणणेपरम .अशक्यद्देंसिद

शायदाशिरिग्द्यंन.
.जर कोणत्प्रेर!कत्रिकोणाचाएककोनदुसऱ्यात्रिंकोंणाचे एक-

ना बग्:ाबर.आइए.आणिरयावरोवग्?कोनचिएद्येद्येंकडीक बसूत्रमाणान आहे
न) तरनेतेनविकोणपररयरसमकौन:भाद्देन. क

उपवक)डईफ द्देद्दोन विको
नगअसतील) जातअकोनपुं कोनाबरा-
चर आहूऊएाआाइइणयावर्रोवरकोनांचे ते- अ,हेंकडीलअव]अक याबाजूडई १ १८९?
डंपयाशेनवाजूचे संगानींप्रमाणांनअ
सतील,नरअपक त्रिकोणउईफत्रि-
कोणाग्रींसमकोन होईल डग ई

रुणोनडगाअश् चेवहवर करआणिसुइ]उत्रकचेबराबर क-

र आपटून साथ.
आनांअपक्र)डगद्याद्यैन चिकणांनप्रत्येकाचा दोन बाजू-।-

शि। त्यांचे आतील कोन वगावरेआहेनयाजकीरनीरह-५-रेशरी



( ९९?एं

त्रिकोण एकरू-हे-अलपगआणिहरे देन कोनवसगणिक याद्ये-

न कोनांचे वरोबरच्याद्द्रेनगरनु रवरषांगतिल्यात्रv)उरव?उग्कयादोनवाजू
अथवा त्यांचे वशेबरडग)डद्द याद्दोन वा;ज५डrd)डप या देनबाजूशी'
ममाणानआद्देन, यापाधूंनस्ग्र-रसिद्वप्रथ) निधनेकी)गइरेपईफ शींसमांन
ररेपउगद्दे.याजकरितां .ळि-काईआणिक १ट्रलभनगुआणि;
याद्दोन कोनांचे वण्वरउगटेन)फायवा त्याचे वरौवरचिवआणिकयादे
न कोनांचे बरोबर-गद्देत द्देंसिद्ध:

सत्यायशीवासिद्धन.
काटकोन त्रिकोणांतकाटकोनापासूनकर्णावरखवकेलातरतोलवत्या

कर्णाचेद्दोनरवंडांचेंमध्यममाणउगद्दे१आणिकाटकोनाचेद्दोद्दोंक्तलि पाजू
पत्येकीकर्णआणि त्याबाजूकडीलकर्णाचाखंढ यांचेमध्यममाणउगद्देन.

णपक काटकोन त्रिकोण क

असेल) जांनक काटकोनापासूनअ-
वकर्णावर कड लंब केला तर धड व

कड हे उरड उगणिवड यांचेंमध्य त्रमाणआक्के

अकद्दे ७नव उगणिउनडयांचेमध्य पमाण आहे.
यक२ अबआणि वड याचेमध्यममाणआहे

अथवा.

अड कड : : कड: वड
अब अक:: उरक अट
अश् बक:: बक : वड



१ '' (१'')
टू सूननेअबकाअडकजार्शनविठोणानकरणिड हे दोन

काटकेईानंवण्बरउगटूऽएक्)आणिउरकोन एयाद्येनद्दाइ'त्रिकोणांससाागलआ-

हे याजकरितां (१फुसि०७०मषे) संचेनिसरेरशकीनचरावरआहेनसपरत

रेसेन विकोणपरस्पर समकोन आहेत. अशपीपद्ध-अवबर, बडक
या दोन त्रिर्कोणांचेकखराणिड द्देशेन कारकोन बशवरआद्देश्)आणिव
कोन दस साधारणआई) याजकरिनां वरचेरीतीने यांचेनिसरेर्द्दाकौन
वण्बर७२ाद्देन.घणोनद्देद्दोनत्रिकोणपरस्परसमकेनिज्द्देन.

यापावून कळलेकी उरवकत्यरहुक.आणिवडक३ होन त्रिको-

ण पाऊस्परसमकंाएनआइएन]याकरिनांस्८एसिZ)ए यांचाबाजू.अनुकमोने
प्रत्येक पमाणातचराईन, खुणजे.

उरड : डक : : डक : वड
उरव:अक: : उरक :लाड
अब : पद : : एक : वड द्देनिद्,

पुरलग. (५९सि-- अर्ध वर्तुळांत जेकीनपुराद्देत.ते काटकोन
आहेत. यापासून निधनेकी जर अर्धपरिथांन कोणतेंहीस्पकजसे एथे
क यामाद्नपुरव व्यासावर लंबकेलाआणि त्याकपासून ध्यासाचे दोन
येवटापर्यत चेन ज्याकेल्यानरअक, वकःकड यातनिरेषा रणसिदा-
तायमाणे मध्ययमाणेआहेनअधवा-म-५कडे-अतु.वड
.गणिजके-अव.अडआणि पकंळअवख वड.



( ९०९)

अस्त्रायशोदारिग्द्यंन.
समकोनअथवा सरूपजे त्रिकोणनेपरस्पशंस उगहेन्रुजसे त्यांचेप्रत्ये

क सजानी बाजूंचे वर्ग
ढउरवक,डईफ रे दोनसूमको-

न -थवा सरूपत्रिकोण असतीलजा-.
नच्यवज्र याद्दोन सजातीबाजू- च. व
ट्रेनर अबक द्दात्रिकोणपुर्रफ या- फ

त्रिकोणास उतद्दे,जसाजबचा वर्ग

उर्दूचे वर्गासअथवाजरअपेड-
रे,ई. ड ग ई

हंणोन(वरसांगनिरणपण हे सेन त्रिकोण समकोनअथवा सरूप
आद्देत)याजकरिता ( ८४सि- त्यांचासजानिवाजूपत्येकी नमाजांत
आहेत, उगणि(८१यषि०७-५ द्देद्दोन त्रिकोण परस्पेरांस७नारद्देक्)जषेल

समान कोनांचे मेदेकडील सजातिबाजूंचे कारह्येनचौकोनयत्नकरिनारटपू
सि०ग्र०)अव:डई: उरक डफ.

ज्याणिअव:डई: : अब १ पुई हणजेद्दींद्येन युग्मेंएकचआद्देन.
यालवप्रमाण एकचउपाई याजकरितां?(७५सि०प०अबेडे: :

उरव.उरकडईडफ पखैर८९सि. २कु०१Z)अवक ड -प : अब- उरक ःडईडप याजकरिनाअवक सुईण १
अवे डई द्देंसिद्ध



५९०९)
नव्यायशीवासिद्धन.

सर्वसख्यपाडूनीपरस्परांस-आहेत. जसे त्यांचे सजानि वाजूचेवर्ग

उकडई१पगइऐके
यादोन सरूपाकृनी असतील.जांन ३

अआकलन या दोन सजानिसरूप. ३
बाजू आणिवकगइ यादीन स- ई..... स्व '
जाविसरूप वाजूयायमाणे पुरेशी -४ फ

गरअवकडईईआकृतिफगइ-
ऐके याआकृतीस देईल) जसाअंबे; पगे

सणोनवउगीणग याबरोबर कोनांपासूनरेपाकरूनवईवुड)
गके,गऐ सांपृउनकद्दिंाएनईाक्ष्माकूननिं तीन तीन त्रिकोण होतील.

रंबरसांगीतल्याम०)याद्येनआकृती सरूपआईन,याजकारता -
७५ ०या०म०)समकोन उत्राद्देन)उगणित्यांचेकोनांचा तेद्दोंक्तींकसना-
निसरूपकव्ह अनुक्रमाने प्रमाणांत आले.

अतांअ कनिष्क कोनावराबर उपाई]उगणि त्यादीन कोनचिरोटे
स्कील .उरक-पुनईयाकधूपगरदे याबारंशीपमाणांन-आहेत.

याजकरिकउरबई )पगके ई शेनचिकणऐरक्षस-. सम
कोनआद्देतयागतीने वकड)द्दऐद्देद्यैनत्रिकोणईारुमकोनउगद्एp।इr)
कारणक कोनइ कोनावगबर आद्देःआणिवक)कड याककोनाचेद्येह्मे

कडीलकबूगइ,द्दरेयाइकोनाचेरोहेक्तील वारंयप्रिंमाणांनउग
द्देन;पुन: जरअर्द्ड?ष्ककेऐयाद्येनवरावरकोनांद्नरुनईवकिग
द्देदेन बयवरकोनवजाकेले घरची कोनगकेरे कोनावएवरयस्क)र्फी



णि जरकडई?द्दऐके यादोनगैळकार रेसेन

वरीवर कोन वजाकेलेनर वडईकोनगपेके कोनावरावरसुरुलि)यापा-
रन वडई१गरोके याशेन त्रिकोणांत द्येनकोन बराबर उगेइत)यासव
३ समकोन आहे यांतून निधतेंकीं एक आकृतीचे सर्वविकोण दुस-ये
च्याइनाचे सर्वत्रिर्कोणांशींउरनुकमेत्रत्येकसरूपआद्देन.

पस्तुंसमकोनविकोण 'सरूप आहेन, आणिसि- तेपरस्प
रामप्रमाणआईन) जसे त्यांचे सजातिबाजूचे वर्ग.
याजकरिनां अबई-९ हगले क: : अर्थ. पगे

७कणि षकड ० : गहऐ ०: :ब : गई
आणि वडई, : गऐके,: : उई : पेकै
परंतु याचकोनउनाकृनित्वरसांगनिएयागण सरूपउराईन)या-

रूप यांचा यमनिवाजूत्रमाणांतआद्देत,आणि त्या सजानिवाजूचेव-
गइईा(७४ाइस्०_ya०]त्रमाणांतउगईनृ; यापासूनयासर्वपुग्मांचेज्णोनरव
रावर सणजेअरुणे, वके:गद्दैआणिउई ऐकैयाजकरिता
द्याच्या युग्यांचे त्रिकोणाचेंउणोत्तरद्दीवरावर) सणजेउरवrd:फग-
के ,बकड ःगद्दपे आणि वडई : गऐके आणि या त्रिकोणांचेंउ
णोत्तरद्देचआद्दे) जसेअवेःफर्गयाद्दन निपनेकी -सिसर्वअपसराची बेरीज हणजेअवकडईसआकृती सर्वउपायसशचे वे-

२ हणजेपगइरेके या आकृनीस उगक्के जसाअवे:फगे१



( १०४)
नचरावा सिद्यंन.

वर्तुळांतंलि सरूपाकृतींचा सजानिंबाजूआणि त्याआकृतीचौ
परिमिनी यांचेगुणोत्तर त्यारोन वर्तुळांचे द्ययासाचेगुणोत्तशघरावर
रे

उरवकडई,फगइऐके ड ल

या दोन सरूपाकृती वर्नुळातअसती फश् ६
ईलजावर्तुळांचे च्यासउरक)पत्र

आहेत. तरएक आकृतीचाअपावक -वइत्यारिकबाजूअनुक्रमाने दुसऱ्या
आकृतीचेपग गर दूरचारिक सजानि बाजूंस हेतील)अथवाएकआ
कृतीचीपरिमिती सणजे अवकबक-कड इत्याहिकनी-दुसचे
जाकृतीचे परिमितीस सणजेफग फ गइणूरपे द्रणरिकासद्दोत्ये)

'जसाअरू व्यासपत्र ज्यासास.
सणोनउरक)फइ यासेन सजानिकर्णरेपाकरआणिवल)

गम साथ.
आतांरवरसांगातल्यात्रप) यादीन फकोनआकृतीसरूपकी

द्देत)याजक१इरतांp७०च्या०म०ए) समकनिसआईनाआणि त्यांचेसजा-
नि बाजूंचेगुणोत्तरएकच आहेयाजकरिता उरवक)फगइ यासेनत्रि-
कोणांतच कोनग कोनावयबरख्याद्दोआणिजववक यादीन वा-
जूपग)गर या द्येनवाणूंशी' प्रमाणानउगद्देन)याजकरिता ०५
सि०५०)३ दोन त्रिकोण समकीनदनाईन यासवजकव कोनफइ-
ग कोनावरावरउगrd)परंगु अकव कोनअलब कोनावराबरआ

रे,



रं१०५)
कारणद्दे दोनहीकोनएकच अवकीसावर आईनउनाणिफइगकोन
फमग कोनाबरावरआद्दे) कारणईरोनकोनएकर कौसावरउर।-
रेन, थाजकरितां रंप०त्रपत्र०]उनलव कोनपमगकोनावरावर न-सद्दीआ

णि पुनःअवल आणिपगमडे सेन कारकोनउगद्देस्,कारण अर्धव
?र्तुळांतआद्देन. याजकरिताअवल)फगमयासेन त्रिकोणाव बेनकोन
बराबर शुणोनद्देसमकोनप्राणि४सि-- यांचासजानिंबाजूरपगा-
णानआद्देना सणजेज्ग्वःर)दुग:: उग्ल सणजेरक वर्तुळाचा व्यास

रम संणजे दुसऱ्ये वर्तुळाचे व्यासाला.
यारीतीनें दारबविहंजानेकएकआकृनीचा पत्येकवाजूवक.

कड द्दत्यारिकयाचे दुसर्ऱ्रोआकृतीचेगइ,इपे इत्यारिक प्रत्येक
सजाद्दि वाजूशा गुणोत्तरअल,फभ याचेगुणोत्तरा बरावरआहे,आ-
णि(७२सि०प.) याबाजूचेरिजचें-पुणेनरी-लफप्रथयांचेअ
णोनरा वरावर उगद्दे. सणजे लक्षकवकककड इत्यादिक .प-गकगइक्'पे इदपरिक : : जल प्यासपमटयासासद्देंसिद्

एकयाणवावासिद्यंन.
पर्तुळांतील सरूपाकृतपिरस्परांसआद्देन)जसेरणद्दोन पमुळाचेध्या

सांचेवर्ग. २
उत्रवकडईपगइरोरके

याशेनसरूपाकृतिदोनवर्तुळानज-? के '
सतीट)जावर्बुलांपेल्यास अल,गमउगईन) तरजवकडर्र्रया ' ' '



p? १६वयुकोनाचे क्षेत्रफगद्दऐके याबइकोनाचे क्षेत्रासणाद्दोजसाजल:
फर्म.

ह्मणनियाद्दोनआकृतइासरूपउद्देनायाजकरितां(८९सि०त्रZ)
परस्पएं७आइएत]जसे९यांचेसजाक्विावूंचेर्क्शक्एःफगेइत्याद्दि-
कापरं, (९०सि०त्र०)एउग्ब१पगयाबाजूपरस्परांसउत्राद्देन,जसेरया
वर्तुळांचे शेन ध्यास उपलाग थाजकरिन!४सि-घनयावबाजू
२ वर्गरुणजेअव:फग:: वर्तुलांचे ध्यासांचे वर्गसणजे-मुनले '
पमैयाजकरिताई (ग्ण्त्र०त्रद्य)एउत्रवकहुईइविाऊकोन०गकृाइंत्ईंाःफइr-

गइऐकेयावहुकोनउराकृाइइक्ःःअलेःपमेद्एं हिंडू

भ्यणिककरियद्यन
सर्दवर्तुळाचे पाइइरथपेरस्पूZंसआइंइएत्!.जक्षे६य?ांचेव्यइारु?रउइ५rईईार्न्यईrrं३?च्य?ज्ञ

रे रन वर्जुळाचे ध्यास आद्देदअरुकित्:पन! कर तर्फेचकआणिख
ने त्याचे बर्तुळाचेपरिषआद्देत्र तर

र: ध: : करव
अथवा

(स्वपल्यद्यायर व : : ध पूरव अर्धारनि
सोन -षिअबर्तुर्शनफसल-मुकेनआकृती

.२ गुणीवरगिराअनुगंपेआलवैगुणेतूनकनव त्यारे.
तो यावर्षे

उसना ऊगुणृपकारसर्वसरूपव३कौनआकृतइांवरकाग,ऱ्यं ५?? ??? संरल्याकेन पुराहजास १इकतइाएह्मइदाजूउत्रसोन१मनांतआणकइांवाजूर. आर्या
'(इगदुनआणि एशबाजूंचीप्रत्येकलंकिअतिच अझनक्षरशीर्फ ९



( १०७ )एं

केवळ लारान यामुळेंनी सुकोन उगहीतकेवळ वर्तुळपरिघाकारचझेऊ-
न गेली आहे. तर नद्दोद्यकीनआकृतीचे बाजूंचापरिमितज्गिणिवर्पुद्धा
चा परिघ एकचउतद्दे) यातूननिधतेकी वतुद्धांचेपरिषपररयरास आ३-
३) जसे त्यांचे ध्यास द्देंसिंद

ठल्याणवावासिद्यग
वर्तुलांची क्षेत्रफळे परस्परांस आहेत जसेत्यांचे ज्यासांचे अथ-

वा चिन्यांचे वर्ग

अ आणि- हीदोनच्यांची क्षेत्रफळेचषतद्देन) असेमनानध
र) तसेरआणि धईदीन दयावर्तुळांचे व्यास असेद्दी नर

उन उस:: रे: घे.
सणोन(ऊ९९सि०पZ?ए वर्तुळातील सरूप वज्ञकोनआकृतिपरस्पर।-

स उगद्देन)जय त्यावर्तुळांचे ध्यासाचेवर्ग.

आतांमनांतआणकी बहुकोनाचेबाजूची संरव्यावाटविल्यामुळें
त्याबाजूज्रनिच लहान द्यादवायापासून ती वाजूचापरिमिनीकेवळप-
रियाचेच माप झाउसिणूनतीपरियाचे बरोबर झाली तरयापासूननिपने
की वर्तुळाचेउगणि वइकोनाचे क्षेत्रफळ एकच झालें याजकरितावर्तुळा-

ची क्षेत्रफळेपरस्परांस उराईन)जसेदयांचे टयासाचेवर्गद्देंसिटू

कुरलीसिःषरी वर्तुऽळपीग्यांचेउगणि त्यांचे ज्यासाचेगुणो

नरकच याजकरिनांही वक्रांची क्षेत्रफळेपरस्परास आहेत असे त्या-
चेपरिघांचे वर्ग.



वहकोनाचे क्षेत्रफगद्दऐके-२- क्षेत्रासणाद्दोजसाजले

फर्म
सणोनयाद्दोनआकृतइासरूपउद्देतायाजकरितां(८९सि०त्रZ)ए

परस्परांसआद्देत)जसेरयाचेसजानिवाजूचे वर्गउत्रवेः-फगेंद्रणार-
कापरंतु (९०सि०पणउग्ब पगयाबाजूपरस्परांसआहेतुजसेरया
वर्तुलांचे सेनव्यासअलकम याजकाइइरतांpं(.एसि०घZ)_yaावाजूंन्

२ वर्गसणजेअव:फग:: वर्तुळांचे व्यासांचे वर्गह्मणजेअले
पमैयाजकरिताद्दी (ग०त्र०त्रद्य)एउत्रवकडrdइाइ बइकोनआकृषिफ-
गइरेकेयाबहुकोनआकृवि: जले:फपेद्दे सिद्ध

ज्यांणकणसियन
सर्ववर्तुळांचे परिपपररूरासआद्देक्.जसेप्यांचेज्यास,रआणि ध

रे तेन -कुशन ज्यास आद्देतजगीकल्पना कर तसेंच क आणिरवरेरो
न त्याच वर्तुळाचेपरिषआद्देन ग

र: ध: : क ख
अ

(भप्पव्यलगप)द्द: व : : ध रवसणोन रं९०सि?ग्र०) गर्तु-तीमुरूप्र-मुक्रनआकृतीचेपारगिना
में गुणोत्तर आणि त्-णवर्तुऽत्गंचेद्यणसांचेगुणोनग् ण्कच आरे.

उगना द्दागुणपकार सर्वसरूपशकोनआकृतींवर कागतो,रयावइ-
केन ध्याकवास किनीहीवायूअसोन-मनीनआपसं बाजूंची सरव्या अ-
नि वानआणि त्याबाजूंचीप्रत्येक लांबीअतिच लाहानसरशीकी लाचार



(१९केवळ लारान यामुळेंनी सुकोन आकृतिकेवळ वर्नुळपरिघाकारचहोऊ-
न गेली आहे. तर नदोद्यकीनआकृतीचे वाजूत्रीपरिमिनीआणिवर्जुच
चौ परिघ एकचआद्दे) यातूननियनेकी वर्तुजांचेपरिषधरस्परांस आनहे
३) जसे त्यांचे व्यास द्देंसिंद

व्याणवावासिद्धांन
वर्तुळांची क्षेत्रफळे परस्परांत आहेत जसेत्यांचे ज्यासांचे अथ-

वा चिन्यांचे वर्ग

अ आणिउग ट्रीदोनवर्जुद्धांची क्षेत्रफळेउगद्देन) उरसेमनानप-
र) तसेरआणि धईदोन त्यावर्नुळांचे व्यास असेही नर

उर: आ : रे: घे
सणोन(ऋ९९सि०पp?ए वर्गांतील सम बहुकनिआकृतिपरस्पर।-

सआहेन)जसे त्यावर्तुळांचे व्यासांचे वर्ग.

उगतामनातआणकी बहुकोनाचे बाजूची सरव्या वाढविल्यामुळे
त्याबाजूअपिच लहान झाल्याचापासून नी वाजूचापरिमिनाकेवळप-
रिघाचेंच माप झालीसणूनदीपरियाचे बरोबर झाली तरयापासूननिधनें
की वर्तुळाचेउगणि वइकोनाचे क्षेत्रफळ एकच झालें याजकरिनावर्तुळा-

ची क्षेत्रफळेंपरस्परांस उगईन)जसेप्यांचे टयासाचेवर्गद्देंसिटू
कुऽरलग्:D(ररसिद्यग्रप) वर्तुरुपरिपांचेंआणि त्यांचे ज्यासाचेगुणो

वर एकच याजकरिनांही वसुद्धाची क्षेत्रफळेपरस्परास आहेन जसे त्या-
चेपारघांचे वर्ग



चौज्यांणवावारिरद्यंन
कोणरणेद्दी वक्रांचे क्षेत्रफळ रयावर्तुटाचाअ धाच्यास आणिअ-

पीपरिप यांचे काटकोनचीकोनाचे वरावरआहे.
मनांत आणकी एक वर्तुल

न समवाजूबहुकोन आकृतिकेली.
आणि वर्तुळ मध्यापासून सारख्ये
न आकृतीचे कोनापर्यन त्रिज्याके-
ल्यहूरउरगाफी (याजराहनसि जिन -

वक्या बाजूआहेत, तितके त्रिकोण हो.
तील. नर त्यांतील एक अवक त्रिकोणातूखरब वालेड मस्थावरतू
शिरापासूनकड लंबकेलाआद्दे.

आ ता (२५सि०२कुद्यपद्य)अवक त्रिकोण एक काटकोनचौकोना-
ये वरावर आहे,जोकाटकोन चौकोन त्याविकोणाचा अर्धापायाआणिउं-
चीयांत द्दोनग्रे झणीन .अवक त्रिकोण जडआणि कड यारेघांचे का-

रकोनचौकोनाचे बरारर-मुगद्दे,याजंकरितांशाकें बहुकोन अथवा त्यांनी-
ल सर्वत्रिकोणाची बेरजि,साधारणउचाकड आणि त्याआकृनीचेसर्व
बाजूंचे अर्धाचीबेरीजअथवा अर्धपरिमिनी यांचेकारकोन चौकोनाचेव-
रावा आहे.

उमा ता मनांतआणकी त्याबाजूची सरत्या .अतिच बाटविलीथाप-
जें रणबाजूअतिशयचं लहान होऊन केवळपरिपरूपच धारण्या)यास्तव

परिमिनी परिघांशी मिळाली, याजकरिना वर्तुळांचे क्षेत्रफळअथवा व-
र सांगीतल्या यापरिघरूप व? कोनांचे क्षेत्रफळ त्रिजा १आणि अर्धा



( १० ..)
परिघ यांचे काटकोन चौकोनाचे बरावरख्याद्दे४ सिद्ध

पानळीआणिभरिवांचा
घ्यारव्या

८८ दोनपान-ऱ्यांचें साधारण लिय?रेप होये, रह्या दोनही नये मिळून प-
रस्पर डेटिनान
८ प्र. पानळीवर लव नीरेश् इएय?र..जरिएघत्_yaापातर्ळांनइाईल सर्वरेघांवरररुपऑइ
..' एकपानळी दुसऱ्ये पानजीवर लंबउगदृऋए९.जरृप्याशंएनपान-रांचेसा-

धारणडित्यावरकेलेले लंब परस्पगंबरलंब होनील.

१ राकपानसजीचा दुसपरेपानळीवर सेकअथवा कोननोद्दोय सणजे
सेनपानळ्यांचे छिन्नरेषेबरजेरनपानळ्यांवरील लंब. एकत्रमिद्धतान.
दन्तनैवरैयांचेंअंतरांचे मापद्दोय.
४. रामाना पान-भारत्याच सेना जाकिनीहीवादविल्यानर्गपण्यरांसा

मिटननाहीन, पुनथवाजांचेमध्येलंषांना गर्वत्रबराबर गद्दाने.

९६ भरीव कोन तोच होय जोशतपान-या राकविदूवर मिळाल्याया
पासून होती त्यासरनि थीनुयाअशाननि.
९४ राहत गरीबे तीचद्दोत जांचेसर्व भरीवकीन अनुक्रमे प्रत्येकांशीच-

रावा आहेत, उगणित्यांचा मर्यालरार्वथानकया बरोबर सरूपाकृति सार-
रव्या आहेत.
९५ एजंम ह्मणजे एकभरीबउगस् जाचे दोनी रोगसमानर पातळी बु.

रोबर ग्ग्रुशकनिउगहेन) आणि 'याचाबाजूया शेवटास सलग अमीन
समौनरवा:हचौकोनउगद्देन



( १ १'
२१६ पृजंमास त्यूचिरोबटाचे आहनविरून नौकेअनेकआईन) जसेत्रि-

कीणरारजम) चौकोन रांग, पंचकोन पृजंम इत्यादिक.
९७ काटकोन पृजमनेच होय) का ज्याचे बाजूचीपानजी (याचेपायाचे

अथवा वराचेपानळीवर लंब तराई.
''५८ रामाना भरीव गकगृजंग आक्के जाचा न-

?र्गेद्दा सारासमाना वाजूरचौकोनपानळी आहेत,
आणि बाजूंचेरजोड गमानग्.आणि सारिर्खैचुगइंत.
९२. काटकोन मातर भरींवनेंच शेव जाचीमर्याद्य पानळीसर्व

काटकोनचीन .-उगद्वे) आणिहेकारकीनचीकीन परस्परांवर लबआद्देन:
१०. पन सणजे चौरस पृजंम होय जाचाम- '' ज' '

यीपणग्गूरा बरोबरचरमपानळीआहेन, आणि
३ चौरस परस्परांवर लंबआहेत.१०१ शिकिरर खुणनेवरूर पूजन देय. जाचेहे- अ

र

न शेवट वळे उगद्रेतआणि मनान येनेकी' या
दोनशेवरांचे परिघ बरोबरसाशीमुमांगररण.!चं भोवती राकरेषकेल्यापासून बनले सारे
१९शिलिंरचा आस तीच रेघ दोष,जी विलिरगणे समांनरचर्वच
द्दोवटाचे मध्यबिर-सांघिरयं
१०१ शकुसुरगजे गक .मरावं आहे जाचा पाया
कोणनाही सरटरंधाकृति पानळी आद्दे आणि
जाचासर्वबाजू त्रिकोण आहेत. आणि त्या वाजू-
चे द्दिज्ञेविदूपायाचेवरएक दिसून मिलतानान्झा
विकूनहू. शिर मरणतान.
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हा. ४ राइर्चांनावे सजमासारिरबीअनेक आहेन, जशी त्यांचेपायांची
पुराहीत मणजेत्रिकोण शंकू-पीकरसंबू-पंपकीनरबू इद्दचरिक.
१०५ चतुळ राइजेच द्दोयजाचापाया वर्तुळ आहे

आणि जादे 'आसाचे वरर-येईवटावर निश्चल रेघेचे
एकटोकआणि दुसरें टोक पायाचेवर्तुळ परिघावर
-रबर; (या आसा भोंवनेफिरपिस्त्यापासूनउरप-
नह्याला असें मनांनआण.
१०५ शला 'आसतीचरेप होय)जीरेप, शंकूचे वर्तुळ पायाचामध्यवि-

रूगणि गहूच शिगेविद्याने सावित्ये
१०७ सरूपवाहूआणिसरूपक्षिलिंद्दर तेचद्दोनेजाचीउंचा आणिपा-
याचा व्यासई। परस्परत्रमाणातरुगद्देन.

१८ गोलएक भरीव आहेजाचीपर्णीशवांकरीपशनली, त्यागोलांनील
एकावदूपासूनमर्वचक्रभारिध्येअंसरसंने आद्दे)उगणि त्या नील विंदू

सगलिमध्य सणतानूमनानउगणिले कींअर्श्र्गुक त्याचेच न्यासा जे.
बनेफिरले यापासूनहेंगौरनउतन झालें.
१४९. गोलाचाउगस नीच रुरलरेघरोप) कीं जचिबर उर्ग्घवर्नुळ फिरते

युगणिगोरगणमध्य तोचहोयाजोअर्पर्खुळाय् मध्यसणजेगोल आ-
णि अर्धवर्नुऊ यां-शमध्या!कचउनाईलींजापासून त्यांचीमर्यादा बांक
डी पातळी सर्वत्र वरीवर उमगरानेआई.
११० गोलाचा ध्यास कोणतीट्री सरनरेधउकद्दे, जरिषएकीकडील म-
र्यारावांकडी पानळींपासून गोलमध्य विंदछूेदूनपार दुसऱ्पेकडीलम-
योक बांकडी पानळपिर्यन आहे-
१११ परीबांचीउंची तीचरेपद्दोय जीरेष भरीवांचे शिरापासून पायात



ररूंदआहे
रं१५

पचाणवावासिथन
कोणरयेही बिंदूपासूनपनिजवर जीरेपसर्वाइन लाद्दान करितां

येत्ये तीरेघत्यापानळीवर लवआद्दे.

हुई कोणनीहीपानळी असेल आणि
तिजवर कोण-रपेद्दीज बिंदूपासूनअब रेघ
हस्व असेल. तर दुर कोणनीहीरेष जदारि!-
येअक (याचपमुर बिंदूपातून पातळी पर्यंत ' व .' 'क पं

मेलीरता-पुरवपेणेहून लांब होईल.
लणोन पानळावरचआणिक ध्येएमेन विपुरेघेकरून रगंध
भना पुरवरेप उर्द्पतिजवर(८ऽधूं.व्या०त्रमु) लंब उगरेयाज-

करिनांव कौन काटकोन आद्ये वास्तव. कोनाइन मोगल्यारेअरया-
जकीना (२१सि-.)उरवरेपलासनक कोनासमोरआटे. नी
दुसऱ्या कोणहयसिरेपेकन सूणजे पथयशी उरकरेघ मोटेकोनाम-
मोरची]निचंहून लहान आद्देद्देंसिद्ध.'

शार्टूंणवावासियन.
कोणयेसू बिंदूपासून कोणरयेईपातळापर्यन अंतरमापि-

नाना नंजवआरे
एकविजध्पासून दुरत्र-चबिंदूपर्यन धनरसरळ रेषेने मापिलें



५११९
जाते जीरेष देन विंदूरज्ञंधित्ये)(५८या०त्रं०) जीरेपसर्बाइन हायनएक
बिटूरपासूनदुसऱ्या विंदूपर्यनकरिता६, अशारीतीने कोणत्याहीचे
ट५ऋपा९नकोणत्यह्यिरेधईपयंइनउत्रंनररयाचरेपेवर? रणविदूप्रासूनकेलेढेकज-
नेमापिना येईल) कारणत्याबिंदूपादन त्यारेषेवर जारेधाकरिनां येतात)
त्याव(रसिण्यग दंबजनिलानरेपआहेपारीनीने कोणत्येसोबेंदू-
पासून पातळीपने जेंअंतर आहे, नेदयाविदूपादन एशपातद्धींपर्य:न

केलेलेलंवानेंमापिनां येते) कारणरंभूसियगृहीसंबरेपसर्वाहून सा-
हान आद्दे)ःनारेषा बिंदूपासून पानळीपर्यनकरिना येतात)रणसर्वाहून

१४०सरगाणवावासिद्यक
द्दोनपानकयाचे साधारणडिनसरडरेषउत्राद्दे.
अकवडपर) उरईवफउन

याद्दोनपानकयाउरसताळा जापरस-
रच्एरिइतानक्आाइणेउग्)वइएदोनविइद्ं
असतील कीजांवद्येनपानकणपरस-
रमिठाच्याआद्देइआणि ईद्येन विंदू
अवसरबरेधेने सापिके बरहीरठरेपत्यार्शीनद्दीपानक्रवा श-
धोरण चिन्न होईल

सणीनई? सरळरेपअआणिव यादोनबिंदूंवरमेनपारध्या
स स्पर्श करिरये)जकरितांpं९०कयाकृत्र०)रःद्यइ:सरळरेपरुएनपाढकयां!५

मऊ)क् याद्यॅहवित्तररर्य्यकरित्ये) रZ.गमागसिंर्वपिकूद्दसरी



१५१४
करित्ये)यालवहीरेद दोनहीपानध्यारुसाधारण आद्दे,सणोन सेनपा-
जकऱ्यांचेसाधारण लिनसरकरेयआईहेसिद्ध.

न्जरूयांणवावासिद्यं?
.जरएकरेप शेनरेघांचेसंयोगविंदूवर लवजसेलनरवीरेव

ज्युदोनरेघाचेपातळीवर कवदेईल. व

जरअवरेघ .अड)उरकया
टेनरेघांशी कारकोनकरिरये तरतीउन- ० ड

वरअडअरुचसंरपलनेपरं क

जीकडईपानलीआहे नीचे वरही लंब होईल.
.जरअवरेघ खूडर्डूपानजीवर लंवनसेल. तरदुसरी कोणतीही

पानजीज बिंःपाअसाची कीजचिवरअवरॅप लंब द्दोर्द्ल१परंतु

हेअशक्य) कारण(क्रमागीतप्ऱ्याग्रZ)एवउनडृरवउग्कईएरुएनकाटको-
नआईन)जेद्यह्य दुसरीपावळी कआणिड याद्येनबिंदूपार निश्विन

असली पाद्दिजेयावरून हीपानळा उराव्या सेन६ तसेउगड
यासेनविदूचे परिगेलीआहेनेअकअडण दोनरेघांचेद्दीपार
गेली,याजकरिना या शेनरेघाच्यापावळी आहेद्देगिळू

नव्याणचावासिधग्रंश्
.जरक्षेनरेयाएकचपातद्धीबर लंबअसनीलातर एशरीनरेगापरस्परु-

शीसमांनररेषा द्दीतीरु.



रं ११५.)
परवाकड ' या देनरेषा व

फ पानळीवर लंवअसताल नरअब
रेपकड ह्यी'समांनररेप होईल.

उ फ

सणोनपनिकवरील व डविंदूपडरेषेंकरूनसांद.
.आताअबुकड यारौनरे;घा(बरसांगनिस्तूयायZ) ईफपानंहीवर

लंब आहेनयाजकरिनांचे-, व्या- ईफपानजीवरकिवडरपेवरद्दी
लव्हउगहेतआणि सणोनचp?१५सि०कपग०)एयाKएनरेघापररयरसमांनर
रेघा सगरेत रेसिद्ध

गुरूस दोनरेपापरस्परसमोनरअसनीलआणिलांतून श्करेप
र्कोणत्?_yaए२ऽईापातळपि?रलंबज्ग्सेल,नरत्याचपानळीवरदुसररिएपइठिंब होईल.

शंभरावा १रसेव्हांत.
जर दोन पानच्यापरस्पर ढेरितान. यापासून काटकोन झाला)

आणि एकपातळीवररेषकेलीती त्याचे साधारण लिनावर लंबअसेल
तर नीचरेघदुसऱ्येपातळीवर ही लंब होईल. क

अकवट ,र्ज्ग्द्दवप या सेन पान-
--द-। असनलि,ज्ग्शाकी त्यापरस्पर केद्दिता-

नान त्या पासून काटकोन झालाआहे,आ- ' व

णिउरकवड पातळीनं त्याशेनपातळ्यांचे
सा घाल लिनावर वगरेघ लंबअसेल)



तस्.उपर्टूषूफ--.ऽ तीकडरेघलबरोर्द्ल.

रूणीनउरुईवणपानजानथ्यव साधारणीलनावरईगल
येक; आतागक,गईवादोन रेघारपुरव साधारण फिन्यायर उंच
उगइएन)याजकरितांpं९१०या०मZए) रणदोनपानकद्यंचा शक कोनकग-
ई(नई याजकारना इकगईशौकीन काटकोनउतद्देआणियावरू-
न- ग-भग्,गर्दूया सेनरेदा उरईबफ पानळींन उतद्देन)याजकरिनाफट
मिरयेने कररेप उनईवफपानळीवर लवच्याद्देईसिद्ध

१०४-सिळून.
पकपातळीमुसऱ्ये पानजीवरमिजालीअसता नेथेरोन कोन

ईतात? वेसेनकोन देन काटकोनावरावरआहेत.
उरकवड पानकीउरईवप पानळीवर मिळेल तरे तेथे दो-

नकीन होतील, त्यांचीबेरीजदोन काटकोनावसवरसगद्दे'

सन त्याचेसाघारण जब हिना-
वरगस्थळाचंपारकड, ईफ यादीनरेघा
संप कर; यापासून कगरेवईफरेपेवर मि-
जाली; ती तेथें शैनकोनकरिइत्ये)नेpंइD।संण्यZ)ए अबरॉनकाटकोनावरावरआद्देन.पगुंस्ध्रज्या.
मोरे दोन कौन द्येनपानळ्यांचे चेक कोन

आहे, याजकरितांयाद्दोनपातळ्या रोप को- ड'
नकरिनानु त्यांची बेरीज दोनकाटकोनावण्क्रलून्नई२१४८

कुरलरइा.यगितविरूनसिद्इएंाश्एंकाइ?ंजेव्हां पेनशनकणपरस्पर



( ११७
Kएंाइद्ंईंतान?ने०द्दं त्यांचे समीइसमोरचेकोन परस्पर वरावरसेनातूआणि
टशएकपातळा उसऱ्याद्दोनसमातर पातळगस रिले तेव्हारयाचेव्युरकमकोनपररयरवराबरह्येतात)जसेरुमौनररेयां

१-रसिहन
द्येनपानच्यापरस्पर समानरउगद्देन स्थानएकपानआवरजीरे-

प लवरुगद्देतीदुसयेपानळीबरहसंब ह्येईल.
श्,,D.,.ळे फईफ,कड या दोन समांनरपावच्या

असतील) आणिज्यपरेप कडपानळीव-
र लंब असेल नरद्दीजव रेघर्रफपानळवि-

क डरही लंब होईल
सणोनईफपानबानील कोणरयेद्दगिस्थळापाबूनकहुपानज

वरगइरेधलंवकर]नंनरद्द?वगसाध.
आताबउग्,गइ याद्दोनरेपाकडगातळीवर लवड्याद्देश्)याज-

करिताउनउगणिस्द्देद्दोन कोन काटकोन आहेत, आणिकडईफया
सेन समांतर पातळ्या उगइनायाजकरिता .व्यापावडगहेरे
सेनकव क्रावर जाईन) यांतूननिधतेंकइांpं९ध्या०त्रZ)ए वग]अद्द याद्ये-

नरेपसभर-रेल-पिअवरेपअहरेषेबरलवउगद्दे,याजकरि-
ताकसि-पने निससिमातरवगरेषेबरहीलंब आहे.

यसिनीबदन सिद्धहोनेंकीं जाव रेपमुस-या कोणत्या रेघांवर
६ ह्मणजेजाईफपानजीवरच स्थळापर्यतकरित येतीत, त्यासर्वावर

ई लवचगटे; याजकरिनां!सि- हीजचरेप.सर्व?० पानडीबर



लंबआहेसिद
(११८

१०३सिद्यंत
जरकणत्याहीहनरेषानिधध्ये९३ रैर्धेशीसमातर आद्देत ठग-

णितीनिसरीरेषजर्शथादनरेषांचेपानलीवर नसेल तरीही आलेनेर-
या परस्पर समानरआद्देन.

अव)कड याद्येनरेघानिसटयेईफ
रेषेशी समानरउत्रसतील,-जरीप रेघअन् व ड

करा दनरेयांचेपानबीबरनसेलनरीही
उरव]कड थी समानर घेईल. हा--;डणीन ईकरेपेंनकोणएयाई(स्थळापा- १
धून क्षणजेजसेंगस्थळापासूनईब) ईड या
दोनपानफरांतगइगरेई रोनईफरेषेवर
लवकर व

.आतार्डफूरेपगh)गऐयासेनरेद्दा-
वर लवआई याजकरिनां (च-सिद्यपप) त्यारे- इ'यांचेगइपे पानलावर ९४-०, यावरूनर्द 'परेपगइगेपानजीवर लवउगद्दे) याजकरि- अ क

नां ईकशीरगंनरअवरेप ५४श-०४ गइरेगातळविर
लव आहे. याचकारणाखबवडरेघद्दीगद्दऐपानळविरलपउग.
हे. यांतून निधनेकप्रिक्)क्त थाशनरेशऐपगहरेणनडीबर
लंव?पुगद्दैन)याजकरितांरं९९सि०त्रणे लक्षेनरेपापरस्परायी' समांनर



आहेत]द्देसिद्ध

D? नं१९

१०४सिद्यंत.
जर द्दोनरेशपरस्परमिढतानु यांशी अनुक्रमे समांतरपुराजाते-

नरेपापरस्परमिळतान. कदाचित् त्याउगणि यारेघार!कपानळविर न-
सतलि तरीही यारेघांचेउगनलि कोनपरस्परवरावरईलिल.

जब, बक यारेपाअनुकमे
डई१ ईकवारेपाशीसमानर अस-
तील,कदाचितू त्याआणि याएकच ज क

पातळीवर नसतील तरदिसूनवक
कोन उईप कोनावरावर होईल.

डफसणोन अन्, वक,डई,ईफयासर्वरेषा परस्पर बरावरकर.
आणिअक्,डफ,उस्ट, बईकफ साप

उगनाउरवाडई याद्दोनरेघासमानरआणि बरोबर उसद्देक्; नन-

रअड,वई पासेनरेशरणसमानर वशेबररेघातसांपिशन)याजक-
रिनाचे५४सि-अणेचे यहिंपरस्परसमानरउगणि बरोबर उगद्देनाचाचकार-

णास्तवकफ)बईणद्येनरेपावरोवरआणि समांतर उरुद्देनागाजकीर-

त५सि-अडकणे शापलरसभांनरआपियणेवरअहेरिआ
शि४सि-अकाडफ याद्दीपरस्पर समांतर आणि बयेवरउगद्दे-
या यातून निधनेकी'अवक)डईफ या द्येनविकोणाचा सर्वबाजू उर-
उकमेमत्येक पयेबररयाजकीरता यांचे कोनक्कीअनुक्रमेवण्बर)यास-



?? २४
व उग्वफकोनडर्द्फकोनावशवरआद्देद्देंसिद

१पभमेयन
एकपानद्धी दुसऱ्या शेनसमातर पानकासछेरिसेनरतीलिये

परस्परसमांनर शेनात.
अश्,कड यासमांतरचायफल्य स्व

असतील, जा ईफइग या द्दिस-ने पा- ९५;
तळीनेईपाइग रेघांचे स्थळी फेरि-
ल्या नर ईफू गइ ही रोनहिर्वेसमातर ' -चूहोतील.

मनानआणकीईफइगपानळाने ईगाफइयावेनरेयापरस्पर
रुमांवर केl_yaाआद्दैन).पुगणिकडपानळविरrd९एा)फकेड्एद्येन लव

- -कर. ननरगग? कइसनउसना ईलकटू यासमांनारेशआईन)आणि ईऐ,फकेया
द्येनरे_yaकिड्ग्गतूळविरलंपउगddएन,याजकरिनंाpं९९सि०त्रद्ये)प्यापर-
स्पर समांनरज्न;स्रइन)याजकरितां(५०४१सइ०म०)ऋएद्दपकइए कोनगईरो
कोनावरावरआद्दे;परंतुफकेइकोनर्रपेग कोनावगवरओइ) कारण

रे द्दोनकोन काटकोनआरेन यास्त्रवफइफे)ईगऐ रेशन त्रिकोण

१-स-कु- )ममकान आहेन, आणि १.९२व्या-प५रचचाफळे,
ईपेया द्यंनकबूसमानग्पानअणची लवानरे भाईत; यालपपरस्पर
बगवर. यापासून निधनेकी'असि-. पड]ईग षाजूद्दीबसवर आ-
इंक्;परनुयाऐन बाजू र?वरसांगइानत्त्ऱ्युाघ०)एसेमानरउगणिवरीबर)या-
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जका;रताईफ)गइ यारेजापइ१ईगयइाण्मांनरवरुएवरंरेघांससांपि-
तान) त्याही-४स-५२ बरोबरआणिसमांनर उगट्रेनद्देंसिद्ध

'
१०५सिद्यंन

जरकोणनेहीपूजंमपायावीसमांनर पानळीने करb)तरनेकि
नपायावाविरोवरएकरूप होईल.

अगएकपूजंमअहेल,उगणिरया-? फ

सअकपाशीसषनरणेलपानडीने ३-
रिलेंनरऐलपानळीअकपायाईगवरोब- ३ अ

रएकरूत होईलमुग्थवा यादोनपानळ्यांचा
सर्वबाजूआणिसर्वकोनउत्तकमेपरस्पर
वरावरआद्देश्

द्यणोन(वासांगाबलूयात्रयउत्रक,
रोलयारीनपानकणपरस्पर समांनर आ ' फ

ईन, आणि १९-स-० एकपानजीमु-
सऱ्ये सेनसमानर पानच्यांस केद्दित्थे) न- ऐ के

र नीलिचेपरस्पर समांनर उगद्देन,यास्त्र-

वरोकेउरग्वइाइांसमांनरउगइए१७२ाणिदे- अपलायक रुसिंमानरउगद्दे) आणि उश्,तू-
उन्ही' समांतर उगणिपेम,उग्डशीं हमा-
नरआहेपरंतुरं९स्थापप्रणे उनऐ,वकेयाबाजूरसमांबरउगहेन:याज
करिनांउत्रवृदेऐसमांनरबाजूरचौकोनउगद्दे; याजनकरिनांरं-४सि-ररे



९२समोग समोरच्या बाजूअव)ऐके याबरोबर आहेत; पगितीने राखदिलें
जाने बी.केल-चकयुगणिरूम-कडआणिएम-अन्अथवा
उरक,ऐक या रोनपानकयापरस्परसमबाबगद्देन) परंतु याहो पान
-यांचा सजानि बाजूसमांतरआहेतयाजकरितारू ०४सियेणेयावा-
जूचेआतील कोनपरस्पर बराबर आक्के?)सणजेअकोन-पे कोन,

व कोन-के कोन,क कोन- ल भोर,ड कोन-म कोन) यावरूनउर-
क १ एल या सेनपातळ्यांचा राजानिवाजूआणि कोनपरस्पर वरीवर
आड्रेन?याजकरितां या सेन पानच्यापरस्पतशी बराबरएकरूप उग-
रेन१सिद्ध

१०७सिंन.
जरएकशिलिंद्दर पायाशीसमांनरपातळीने लेरि८, तरमेंलि

भावर्तुळ आणिपायायांशीवरावर देर्द्दल.

अफएकशिलिद्रअसेब आणि
गइरो कोणत्येहींकिवअवककायाशी.
समानरआगेकूनरगहणे वर्तुळ उगणिअन -
बक पायायांचे वरावर होईल. ग रे

रुणोन:केई)केपया दोनपातळ्याज-
माव्या, जानके याशिलिदरसाचे पार
जाताव)आणिगद्रे लिनावरद्दरेकया'तीन दिवदुरमलावर मिळतात '

जातां५१ आण्या-केलकणे समांतर उगद्देन.आणिकेरे
ही पातळीअवकगरे या दोन समानर पातळ्यास मिळत्ये.याजक-



१२४
रितां(१०५सि०गद्य]केक)लऐयाद्येनछिन्नरेघाससंानरउगइएन)
सणोनकेलऐकद्देंसमांनरवाद्चौकोनउगद्दे,योजकरितांरयाचास-
मोरासमोरचाल२एr)केकयाबाजूवण्बरआइएन,उ२ाणिकेकईापा-
याचे बर्तुळाचीत्रिदल्यउगद्दे.

यारीनीने रारवविलेंजातेंकीं)लद्दपायात्रेंवर्तुद्धाचेकेवविज्या
ये बरोवरआद्दोआणिल स्थद्धापासूनगइपेपानळीचेपरिपापर्यन
जाकीणल्याहीरपाकेल्या एशसर्वपायाचेत्रिज्याचेवशेवरआद्देन;
याजकरिनागइपेसपानजी वर्तुळे आणिजवकपायाचेवहेबर
आद्देरेसिद्ध

१०८सिद्धांत
सर्वपजमेआणि सर्वाईााइरुंद्दरेंजंात्रापायाउणिउंची वगेव-

र तपिररयरवरावरआद्देन.
क

-ळ९७कहिलिंद्दरसरसेल) क्यें र स र स

जांचेपायेउरव)ड-
ई वगेवरअसतीला ब उ? ग्

जाचीउंचविक)ई- ण.पबरोबर)वरउरककृडप द्दी' द्येनगरीवे वरावर घेतील.

सणोनपरू,रस ही द्येनदिने बराबर अंनरनेंपायांशीरसमान.
रअसविा;ंतग्.p?पृर्व्कृएनसि०त्र०)एपरूलिवउत्रपपायाचे:रोवरउगहूएश्
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उगणिरसीरछत्रमुईपायाचे बरोबर उतहोपरंतु (वरसांगीनल्या६०)
उरवाडईद्देपायेपरस्परवहवर आहेतरभाजकरिनांपकरसहीवि
ये टीपरस्पर घरावरआहेकरगीने वरवविले जानेकी दुसराकोण-
तद्दिसिमान उनंनराचीं-डिचेद्दीपरस्परवरावर.

यापासून रि]ढासेनेकी अकपूशाची-प्रत्येकचेंडिफ, दुस-
रेफूजम अथवा मिलिंद्दर याचे एशछिन्नाशी'समान अंतराचेपत्येक
लिनाचेबराबरउगरेन.उगणि यावरूनद्दी पृजमेआणि शिलिसवतेवर
मानांचे अनेक छिन्नाचे बसवरसरूयेनेवनली आहेत सणीनद्दी भरवें
निचयपरस्परवरोवर आहेन, इएऐरइसळू

पुरलह सार्व:आणि गितिररे कारकोनसमांनर भरींवांचेब-
रोबरउगद्देन)जरदयाचा पायाआणिउंचीयाचे वसेवरक्षगद्दे

१. भूसिद्धत.
वरीवरउंचीचा काटकोन समांतर भरीबेपरस्परुस उपाद्देताजसे

त्यांचेपाये.
अप, ईश द्दींद्दोन

काटकोनसमातर भरवेअ.
सतील जाचीउंचाअड)
ईट वरावर आहे, नरअतू
भरीव: ईश भराव : अब

र पपाया: ईफणायार.,
यूणोनउग्बपायाफपायासगमाणज्ग्साश जशी भसतीस-



२५रव्या प्र) भलती संख्या न (२) यांस होने नंनर कहत्यनाकुरकोरइ

त्यासंख्यावमाणानेंज्ग्वपायासवराबर काटकोनचौकोननुकडयांना
भागिलासणजेअऐ]लके,मव द्देतीननुकडे काटकोनचौकोनपर-
स्परवरावर झालेनते ईफपायास त्या सरूयाममाणानेबराबरकाट-
कोनचौकोनबुकडयांनी भा।इइगला;ह्य्णजेrdउगे)पपट्एद्येननुकटेका-
टकोनचौकोन झाले)सणजेद्येनहीपायांचेसर्वभाग(वरसांगनिस्त्या-
पण बराबर झाढे?उगणिपायांचेरोल)केम)उगेपयाभागरेशंवर
ल)सम)वपछिन पानळीउग्क्तउगणिइद्टयां_yaइांसमौनरकर.

उगनाउग्र)लसमुक,र्ड्व,पग द्दीसर्वकाटकोनसमानर पश्..

वे परस्परवगबरआद्देन) कारणदयांचापायाउगणिउचश्ण्विरआई
याजकरितांउरद्दऱ्भरविंईगशावांसआद्दे,-जसेअक परीवाचेम
(२) बरावरनुकडे सपेगंगपूपईग-रीरपेन!; नुकडयासद्दोना
न).उग्थवाजसेअवचेरतुकडेर इरपचे २नुकहुयांस हेनाश्)अथवा
जसाअव रुगकापाया सगजेरूपायासहेतो)सिद्ध

करढगद्दाषिदानआणि गृर्पमिदांनाची दूरदृष्टीरयांणसूनम.
(द्द्दोनेकी बरावरउंचचिाईसर्वपृजंमेंउणिगिलिंद्दरेंपररयZंसउगइए-
क्;?जसेरयांचेपाये,कारणसर्वपृजंमेंउनाणिाईालिंद्दरें काटकोनसमांन-
र भZईंवाचेवरोवरआइएन.र्जांचापायाउगणिउrंचइा_yaाचेबरोपर आहे

११ तीसकून
वगेवरपायाची काटकोनसमांनर भरीवचस्परांस उपाद्देनजश

त्यांचीउंची.



७२६
अव,स्ट ही दोन काटके।- व

नसमांनर भरीचेअसगीकाजईल. ड

पयादोनवगेवरपायावर; नर उर-
व भरीव -कर भरीव: : ईव उंची: ३ क

पडउंची.. अ दे

सणोनअग काटकोन ममानर भरीव अईपायावर असेलजा-
चीउंचीईग,कर्डे काटकोनसमांनर भरीबांचेपड .उंचीपरावरआहे:

आनाअग)कडई दोन भरावे वरोवरआईन,कारणर्द्दीद्येन
१जनेआईन जाचापाया आणिउचा वरावर उगद्दे,परंतु मनातत्या
णकीं अब, -घागयासेन परीगचेपाचेहकहग-गलेलनरशहीं
चीउंचाउरद्दआहेबाजकरिनरसिध्यचे९ तीपररपयस आहेत,
जसे एजंन्येपायेइव,इग,पखुं इव)इगद्देद्दोनपायेसमांगरबाजू
चौकोन आहेन, जांचीउंची वरुपरद्दर्टरेपआद्दोद्याजकरिताते-रस्पपस उगद्देन,.जसेप्याचेपायेईव)देशपरएअग सहवस्तू भरी-
वाचे बरोबरउराईरआणिईगरेपक्कडचे वयबरउगद्दे;याजकरितांउन-
व,कमुद्दी षजपेपररयशत आहेर-जरी प्यचाउंचीईव,स्तूह्मण-
जे अब: कड: : ईवक्तरेसिद्ध.मदमकुरलमै झविधनआणि एकशैआरध्येगिरनबीई
रलZईयांपासूनरिस्तूह्येनेंकाइ?ंक्_yaंएंबरपायचिांसर्वपृजंमेंआाइइणाइं२rईत्यिईंrंं५rई-

१ परस्परांस आहेन-जशीलाचीउंची.
दुकीकुरलीयाप्रथप्रपुरचीणासून सिद्धझालें कबरीवर

याचीसर्वषजंमेंउमाणिशिलिंद्दरेपरसरुस आहेन-जशी त्यांचीउंचीं
आणि घूर्वासुइंद्ांताचेकुरलrZपाधून सिद्ध शाले २, वगेवरउंचीची



१२७)
सर्वपृजमेंआणि रि।लिंद्दरे परस्वयंसआहेन)चहे त्यांचेपाये.याजच
रिता जेव्हांपायाआणिउंची हीसेनई बराबर नहिततेव्हासामान्यन:
मृजमेआणि शिलिंदरेही सर्वपरस्परांस आहेत, जसे त्यांचे पाया आ-
णिउंची यांचे गुणाकारआणि यापासूननिघतेकीं१गुणाकारखाचेपर
त्यांचे मापांची संख्या आहेत.

१११षिदैन
मरूपपृजंमेंउगणिाईालिंररेपरस्परंासउगइएन?जसेत्_yaांचेउंची-

चेयनउग्थवारणचेसजाबिरेघांचेधन.
अवकड) ईफगद्द ही द्ये- व' ३

नसरूपमृजमेंउग्सतील, तर क-
डपृजमगा षजमात द्दोईल;ज-

साअबेईपे अथवाजसा-.
गडे:ई rं?rए क ई

सणोन (११०सि०२कुद्य्य०)
इद्दिंाएनभरइावेंपररयZंसउगद्देव)जैसे त्यांचेपायाउगणि उंचीयाचेगु
णाकार;साणजेजरुाउरक.उग्डःईग०rdइ.परंतुअकपुईगइएरो-
नपायेतरूपपावढइा७३क्)याजकरिनांस्८९सि०मद्य)ए नेपाखरासउद
हेलन, जसेरयंाचेसजाक्बिाद्ंचेवर्ग:उह्मणजेअकःईग:ःअवेःद्ऋrफे
याजकरिमांकड शरीवणगहंपर-अबेअड इके-. ईइपरनु
वडारद्द झुरूपपान-त्याउगद्देन, याजकरिनां त्यांचाहजाविकरव-
माणारउगद्देन;ह्मणजेअव: ईल. अड: ईइ अथवाउरवे:-



रं१९८)
पै : : अडे ईरई. याजकरिताअबे.अँड ईपै.ई : : अवे
ईपे.अथवाजसाअडे : ईद्दे. याजकरिनाकड भसवगइभरीचा
सआहे, जसाअबे : ईर्फे अथवाअडे.ईरे१सिद्धर७०सिरी
ती त्या रोईंचे समगुणाकार ई प्रमाणात आहेत.

१ १२स्ग्द्यिंव्र?

कोणत्याही सरळ शंकूचे गायाशी समांनरपानलीने हेरले
ज्न्निपायारासिंरूपआहेआणियाशेनपानच्या सणजेछिन्न आ-
णि पाया पररयरास आहेत, जसेरयाजवर ३-कु शिरापासून केप्तरेल-
बांचेवर्ग.
' -धनवकड कोणमहिसरळ- ए'

रेपशंकु असेल, आणि ईफुगीच-
च वक्त पायाशीसमागअसे-'ढ आणि अऐद्दरेपद्दोन पानच्या- ई

वरद्,ऐ रचळलिंदजसेल)तर
बडईग यासेनसरूप पानच्या

डद्दोनीला-मुगणिवड पानसुशिपा-
तटीय होईल; :त्रझांजईअ!सणोनकसूरपे साध)ल्या-
ता १५स-०. जेव्हां एकपानटी शेनमनरपानांतळेरिले,
तेव्हा त्तिटूने समांतर द्दोतान;याजकरिता अबकपनिथपड, ईग
यतिन समांतर पातकरास मिळत्ये नरचक) ईकटिलेसमांनर फे-



१५रित्ये यगितीनेंउग्कदुपानळाकडुफगद्दींचित्रेसमानरकरिस्थेपु-
न: (१०४सि०पZ?एंरेघंाचेद्दोनसमांनरजोड द्येनव्हरंगकोनकरिनाश्)या-
जकरिताईफ,फगरेघांचे जोडातीलर्ड्फगेकोन (याजोडाईग समान

रकडरेपनेजबडांनीर पकड कोनावरावर उगद्दे,यारीतीनेश्-
खविले'जातेंकीं ईग उगकृतीयाप्रत्येक कोनवड उककृतीचेपत्येकद्ये-
नांशांअनुकत्रेंवरोबरउगद्देन) याजकरितां(७० व्यसवद्य) यारोनआकृ-
तीपरस्पण्सं रामकोनउगद्देन.

उन: ५४सि-. उरव]उग्क,उनड यातीनरेपावक,र्द्फया
दोन समांतररेघांस आणिकड,फग्। याद्येनसमांनररेषांसकेरिनान?
झुणोन बद्देवर कोन करिनानआणि अकोनसाधारण आहे,याजकीर-
ताअबक,अईफपूरेत त्रिकोणसमकोनआद्देत) आणिअकड,
०ग्फगईद्येनत्रिकोणसमकोनआईत?याजकीरनारं७ं४सि०त्र०)त्यंा-
चासजातिबाजूगमाणात आईश्)ह्मणजेअक:अप. : चरई-
फ: : कडःपमआणियागृतीने गुरूस्त्राध्यडेजनेंबईगणपर्शीनीसं
सर्वरेधा बडपायांनील हजापि सर्वरेघाईग पमाणानउगद्देत,यांबूननि-
पनेकी' यादोनपानळींनील सर्वकोनपरसरबरावरउगणि त्याकोनाचे

देकडील बाजूपरस्परपमाणातणाद्देनुतेव्हायाद्दोनपावकशरू'
व्या-परस्परशींसरूप-आहेनत.

परंडस्तरिय- सरूपगानध्यापररयहंस उगद्देक्,जसेरणंचे
तचनानि गारंले-र्भसणजेबडईग. : बकेक्के-ईर्ण-वभरकाश६
त्याप्र- जसा अदे : बफेननरअइक आणि उरपेपयाद्दोनवि-
कोणांनर९८सिZ)इ,ऐद्देद्येन काटकोन आहेत; आणि अकोनरोहों-
ससाधारणआई; याजकरिताईरनित्रिकोण षमकोनआईन;उगणिशं-



१३०
चा सजाक्बिाद्त्रमाणांतउगइएतुहणनेक:उग्फ;ःअइःपे
अथवाअकेःअफे:ःअद्दे': अर्णपाजकारना याद्दोनपानच्यास-
णजेपत्याआणि लियश् शेनपथमबुपाशीप्रभाणांनआहेरनेव्हां
रुसन्येयुग्माइाइांईात्रमाणांतउगइंईत)सूणजेव्हड:र्द्गःःअइएपैइऽएं
सिद्ध

- ११९सिद्यंन?.?
कोणत्याद्दीवर्नुउऊद्धइांइचे3ंपायारुईांसमांपातळइानें केरिलेलेकि

भन्वर्नुळउगद्दे;उनाणियाद्दोनपातकद्यसणनेलिन आणिपायाप-
३.रस्परांसउनाद्देत्र,जसत्याजवर रुंकुशिरापाष्टकेलेलेलंबाचेवर्ग

अवकडरक वर्तुळ बाळू
असेल]आणिगइरोईरगाचेजि-
भवकडपायशिंशर्मानर-सेफ,,नरगद्दरे वर्तुळ देईल;आणिव-. 'वडणे याशेनपानच्यापरणस्परांस होतील, जसे यांजवर शंकू व ड
शिरापासून केकेरमेलबांचेवर्ग.

सणोनया द्येनसर्मानरपातच्याषणजेलिनआणि पाया यां-
जबरअलफरेप कंवकरुआणिअकअडईपासेनण्नध्या
शकुचेरअकेईउर्गसापारकृऊरेःअगृभिन पानळीतद्दऐकेया

विएरत्रिंबनील.'



आता pंवरसांगतिtt_yaात्र०]ग्?ाएइएऐए?छिनचकडपा;या३ाइांसमांतर

आहे, आणि कवे डकेयामेनपान-चा रशरोनसमांतरपावकत्यांसमि
बनाव; याजकरितां(९०५सि०प्र०]द्दकेरेष कई रेषेशींसमांनर आहे
अनिरकेरे-४६रेपेशीसमानरआद्ये पुनः जईतूजकेइ हेशेन
त्रिकोण परस्परांशी समकोन)आणि जईम्,अकेरेइले-.रसाण्ह्यीं समकोन आहेन याजकरितां.

केह : ईद: : अदे : उग्र
आणि केरे : ईड: : उरके: उग्र

याजकरिनां देह : ईक. : फेरे: ईड
परंतु ईक ईद या शेनरेषा वगेवरउतद्देन. कारण

दोनही एकपर्तुळाचा त्रिज्या आईनायाजकरिना केइकेपे यापूणि-
रयरवरुपर आईतयारीतीने दाखविले जानेकींके स्थळापासूनगइ-
ऐ पातळीवर मर्यारेपर्यन जारेपाकेलूया सासर्वीपरस्परबरावस्था-
जकरिं(४५०या०ष०]द्दीगइ३पानेजीवर्तुद्ध आहे.
पुनसरूपत्रिकोणापासू अल: अप अवे : उग्र

आणि केणे. ईड : : उरके : उग्र
याजकरितां अल! अफू. : दरे: ड

अथवार७५सि०ध०)' अडे: अफे: : येत. डेर
परंतु १९सि- गहरे-ईकवकढर्भर्धक-४? ६. '

याजकरितां गइऐवर्बुद्ध: वकडवर्बुद्ध:ःअढेःअफेद्देंसिद्य



१२एसिधन
बराबर पायाचे आणिवराबरउंचीचेसर्वसरकरेप रदगणि

उर्जुक कूलर बराबरआरत
ड डअवक,डईफ अ'

रेकीणनेधसरळरेवय-
ळूउगणि -अ१-सनील जांचेपायेबक ' उनईफ आणिउंचीअग.
उहबरोवरउगरुजरपुग्बक
ग्रुप०रेश्यबष्ट्र-शाहूड- ब. ३ '
ईफ पर्बुद्धगळूद्दे द्देझंवर देतील.

सणोन मनातआणकीऐके,लय यादनपानळ्यामायाशी
समानरआणि शिरापासूनअन डओ यावरीवरअनयने केल्या
आले.
उ२ातांpंषर्व्रसेनसि०पाखूऊ?एडत्३गेःएडइए: : कर्म पातठाःईफगानळी

आणि अनेः अगेःःऐके शतळीवकपातळी
परंपुरवरसांगानल्यापपाअनेआणि अगेद्देउननुकमेड-

औक्षगणि उद्देयांचंबरोबरआद्देन, याजकरिनां ऐकपानली:व-
कपानळी : : लमपानळीःईफगाक्ळी; नंतर तरसंगीतल्याप्रठे
बकपानळी. ईफपानजीबरोबर उपाई.द्यजकरिनांऐकेयातळी ल-
मपानळी बरावरउगइए,यारतिनिएंद्यसविलेंजइानेंकइांदुस्यई कोणतीही
दिनसिरगरख बराबर अनगने केलाइ?ं तींसर्वपरस्पर बसवर.



( १२३९१
यांद्दननियतेकी) पर्तुळराळूचेपरयंक छिभ्यासरळ रेपवाइ

चेशिरापासून त्याशींसमानजनपंचे पत्येकलिनाचे बरोपरउगहेरू
आणिउग्बक,उईफ ही रोनभरीवेअशात्रकारचा वरोबरलिनाहीच
बनलीआहेत; याजकरितांर्द्दींसर्वभरीवे निस्वयेपरस्पर वरावरआद्दे-
न १ सिद्ध.

- १४५सिद्धन.
सर्व सरटरेपत्राइ पूजमाचेवृतीय भागआईन) जाचापायाउग-

णिउंची त्यासरटरेपहळूचे वराबरसगई.
.उग्वकडईफ एकपृजमच्या-

णिबदुईफ एकसरळरेषरहूअशी
हीरोपडईफ या त्रिकोणपाचवरअ-'
सनील जांचीउंची ईवआद्देतर) व-
उईफसरटरेपत्रांळूउरवकडईफपृ-
जमाचा कृतीयभागहेईल. २

सणोनपूजमाचे तीन बाजूंचेपा-
नच्यांवर वप,वहु,डक आशातीनकरर्णरणाकर, आतावडप,
वक्त याद्दोनपान-चा सर्वपृजमास छेदून रयाचेवडईप,डउग्व-
कडवकफ ऐसेनीन सरटरेवगळू करिनान द्देसर्वपरस्परवरोबर

'आद्देत) नेकसेनेपुटेसांगतो.
.वार्ता सूजमाचीगेन शेवटे वयबरउगद्देन) याजकरितांरं११ ४

सि-५ जाचापाया उर्ग्बक आणि शिरड हागृरबरेपगंश् त्याचे



(१५४)
बरोबर आहे; कीं जाचापायाडईफआणि दिरव आई, कारणया
दोहोंचापाया आणिउंची बराबरआहे.

परंतुजान्या पायाडईफआणि शिरच) नसे जान्यापायाव-
ईफआणि शिरड ई दोनहीसरळरेष गळू.एकच भरीवआहे,आ-
णि कृ शेवटील सरळरेश् शंकू निसपया सरळरेपशंकूचे वहेपरआझेश-
ल त्यांची उंची शिर ड उगणि पाये बईफ.पकप बरवर ज्या-

रेन. याजकरितांहे सर्व कळरेपसंडू कींजांपासून पृजमबनलेआई,ने
परस्पर वरावरआहेन;आणिनेप्रत्येक त्यापृजमाचे तृतीयभागउगहेत)
अथवा ने पृजम दयायरयेद शंकूचे निपरआहे हेंसिडू.

यांतून निश१्कीं कोणत्याही आकृतीचे सर्वसरबरेषवळूत्यापृ-
जमाचे तूनीय भाग उरगद्देनजाचापायाआणिउंची त्याशंकूचे व्यवर
आहे कारण पृजमाचापाया कोणरयेई उगट्टनीचाअसेल तोभागून
त्याचे त्रिकोण करितां येतील.आणि ने सर्व गर्गच त्रिकोण रदई भा-
गदा येतील.

कुरली-कोणनाही वर्तुळरडूदिटिररअथवाफूजमयाचानिस-
राभाग-हे जर शंकूचा पाया आणिउची द्याचे बसवर असेल. कार-
ण वरसिद्ध झालेंआ३कीं सर्वशिलिदरे पृजमाचे वरावरआहेनजेव्हां
त्याचा पायाआणिउंची वयबर उगद्देनसे वर्तुळ शंकसूरचरेप गकूँल्पं व.

रुपरजारेव जेव्हा त्यांचा पायाआणि उंची वरावरआहे.
स्त्रील्यम.पृजम आणि शि लिदर याजविषयीजेंवरसिद होऊ

न गेलें तेंसर्वसरळरेघ शंकू आणियेळ व?यांजवरलाग कारण
पृजमेंआणिशिलिद्रे र सर्व सरकरेप रोहूआणि वर्तुळ राळूयाचे
निपट .भाईत) रुणोनअसे रुरलरेष शंळूअथवावुड हळूहेपरस्थ-



( १२५)
पहस उत्तद्देन,जरग त्यांचा सरकरेषवाजूअथवा त्यामु, अथवाउंची ई-
त्यारिक सरळ रेषांचा पेन द्देच सर्वसरूप भरीवांवर ही लागद्दे सणजे स-
व सरूप भगवे परसहसआईश्)जसे त्यांचे सजानि सरळरेप बाबूंचेप
न. कारणीसरून भरीवें सरठरेघराळूकरूनच वनलाआद्देन जेशकु
परस्पर सभ्यप आद्देन

११९
जरपानळीने गोल जेरिके तरज्निवर्तुळ होईल.
उपईपण एक गोल असेल

ईजास १२डव पातळींने खेरिले नर
अटब लिन वर्तुळ घेईल.

सणोन ठरव जया लिनाचा
व्यासकर)उगणि या रेघेवरउरथवा
अडब लिनावर गोलाचा ईकग-
फ आस गोलाचेक मध्यस्थळापा
र लवकर, सणजे हाससि.
३ ग स्थळी'अब ज्यात दुभागीठ; नंतरअ, तूप साधउगणि
आटूच लिनाचे परिमितीवर सणजे कोणत्यारीड स्पटापर्यतर:
गड रेशकर

.उगतांरबरसांगीनस्यापण कग रेष उरडव पातळीवर लवउत्तरे

याजकरिनारू. व्या-प्रपानळींनील गरागडयाद्दोनओघश्रिस्लंक्
आहे. यापासून कळतें की'वन, कगड १ सेन काटकोन त्रिकोणआ-



रं १९)
३न, जांनकगरेपसाधारणउगद्दीआणि त्यांचा वअजड यासेनक-
र्णरेषा परस्पर बसवर. कारणया सेनहीआसाचा विजयाआद्देनया-
जकरिता (९४सि०९झ्ण्त्रZ)९यांचानिसभयहि बाजूगप) गड बहव-
रआद्देन. यारसिने सरबविले जानेकींगमध्यस्थळापासूनअहुव
ढिगाचे पातळीवर मर्यादेपर्यंत दुसलयाकितीद्दीरेपाकेल्या तरींत्यास-

वगअचे अथवा ग्द्धचे बराबर उगद्देन; याजकरितां ३ फिन वर्तुळ

आहे? गिळू
कुरखZ,गोलाचे मध्यापार जेंडिनकेलें ने वर्नुटआहे;जाचान-

ध्यविदुआणि.०यास गोलाचा मध्यबिंदुआणि व्यास यांचे वगबरउग-
३; आणि या लिबासगोलाचे मोठे वर्तुळ सार,आणिगोलाचेदु-
रुध्ये सर्वलिनांस गोलाची खासन२ सणनान'

११७श्विद्यंत.
'गोहाचेभोंबतींगोलाचैचारआंाSZएवर सलग जोई।लिंद्दरता

चे तेन कृतीयाय तेंगोल आहे.
पुरबवूड घिखिरर उग्सेलर्जईफगद्दगोला सभोंवतीचपिआगाव- जेराबर रमईके आहे, तरईपगइ गोल इगअवकडशिलिंररावेदून-नीयांश देईल-
सणोन ह्यिलिंद्ण्चीउरकपात- ज

ली आणिगोल याचेरेमध्यस्थळापार

नि असेल,आणिज्यऐ, बरे साधननरप रेपअरी.



१९७
थवा बकशींसमांनर करसगणि ईऐग ओकेल याद्येनअरवरी
किंवाडक रीसशररेशवरलपजेभकेलरेबऐरेषेसमध्य.
ळइांमिळईढ;उगणिगोलचिनंासनस्थर्ळ।ंमिद्धेल;नंऐनगृांध.

आशंकरमनाकरकाइपवक पातळी इफ ओसांवरफिरविषया
सपगचौरसापाळू अग रि।लिंद्दर बनेल) नसेरेपग वर्तुद्धपारा-

पाधूनर्रफग अर्धगोल बनेल; उगीणरोफव त्रिकोणापासूनदेअ-
व वर्नुळशळूवनेल,याफिरविण्यापासूनकेb,केन)केम या नीनरेघा
अग विलिदाहचे ओल लिन]र्द्दफगअर्धगोलाचेपन लिन) आ-
णिऐउरव बाहेकम छिनयासर्ववर्नुटलिनाचा अनुक्रमे त्रि-
ज्या देतात.

उगतापश्,फऐ अथपारोग याचेवसेवर उगरे(उगणिकेल,
फडशीसमानरउगद्दे; याजकारनार-सि-प्रसहन त्रिकोणमर्त्या

नऐके.केमचे बरोबर आहे नंतररोकेनयाकाटकोनविकोणाश्श
सि०त्र०)९इrएानएऐकेऐफकेनइrएंउगइए.पुन:केढ)ाऊएागत्रिज्येचेउग्थवा

पेन विज्येचे वरावरआहेआणिसेरसिद्धशालामुद्धीकेप-ऐके
याजकरिताकेले-देर केनेपु?थवायातीनवर्तुळ लिनाचेसर्वा

खांब त्रिज्येचावर्ग रोनस;येछिनांचे विजयांचेवर्र्गाचेवेरिजेव-इन दु
इवरआद्दे; आणि १९सि- वर्तुळेपरस्पण्सउगद्देन) जसेलाचे
ध्यासांचे अथवा विन्यांचे वर्ग: याजकरिता जेवर्तुळकेलीवउगेचेफि-
उण्यापासून द्दोतेने; केन)केमयात्रिज्याचेफिरवण्यापासूनजीरो-
नबीले घेतात;रयांचे वेरिजेबरोबर आहेअथवाओहरे४४ढेदिरि
व किनगीलाचेपन छिनआणि --रडू-जमलिनयाचे वे-
रिजेवराबरआद्देआणिकेलरेघपव किंवारग याशासमातरको-



तेक्की तेविलीतर। लिगलेनेते.:. लिनाचेका द्दी-

ईल) यांतून निर्षर्तुक्षुईवशिरूंबरनेश्व४र्वर्णडापासून वनकेगे-
६, नेईफग उरधगोल,उगणिऐउरव खुजयकू याद्येद्दोंचेपेरिजेव-
गबरआद्दे

परत ऽ१५६क-५-वणाऐअवर्स-रपू रणचेवएवरपा-
याचे आणि वरतूपू-पीनेईवऽशपहदूरचा तूनयिभागउगद्देयाज-
करितार्द्द्स्गअर्धगोल रणाई।ढिंरयचे, शकीयाई-ये द्येनतृतीय
भागावरो_yar७गट्ए]?उ२थवाईफगइइएंसर्वगोलउग्बकडयासर्वाईा-
खिशाचेहेन तृतीय भागआद्देन हें सिद्ध,

यथमझ्रलरी)वर्नुद्धइांक५उद्यग्थइगोलउगणिायईलिंंरर?ईांसर्ववरो-
बपायचिांउराईइणबरोबरउंचीचइांपरस्पZंसउगइएर.यापुटलिसंरटया
१९५याप्रमाणे. '

दुसगइकुरलगइ?सर्वगोलपरस्परांसअउाइएन)जसेन्?र्याचे०याराांचेष
न.कारण(९११३ह्मिण्यZ)एइएण्यात९यागोलंाचे सभोवत्यारि।लिंरहचाह-
जनिमद्धांपाआहेन

.गिइपुरल३:ाइ१पग्ऽसांगइान०_yarएसिद्ांनापासून कुजका ईगन-
पगोलरपंढ,र्रगलउगोइइालिंररउकाइइणपेमव्हवर्तुद्ध,यांचेवजावा-
कौचे वरोवर.९पुरादृऽए;मणजेसबंाrचइा.ंचपिएके वसवरउग३१रआणिप-
पनगीलखंड)उत्रबलउगेरि।खिररउगणिअरूमव -करांहू
रतूंडयांचंएवजावाकीबराबर७टााद्दे,त्यायवंाrचीज्ंचइापके वरावरआहे.



(१५९)
कृत्ये

पथमईरण
कोणतीही पुरवसाबरे दभागण्याचेवणजेनिचे बराबर दोन

प).नुकडे करण्याचें

जउगणिब द्दींद्दोनमध्यस्थ-?
छे जाणोन कोणत्याहीवरोबरविले..,.
ने दोनसेन कोस कर,अषेकीकउग- अ-टो. व

णिपु या स्थळीं परस्पर छेरितील)न-
तरकड रेष कर)ह्मणजे रीरेपसांगीत-'ल्येअवरेषेस ईरथळा दुआपगाळे?

सणोनउग्क,बक११ग्ड)बड याचारत्रिफयाकर.भूगनांया.
चार त्रिज्या वहेबरउराइन;उगणि उरकड,वकड या द्येनविकोणा
त कड बाबसूाधारणआहे याजकरिनां १ ऐन त्रिकोण समचात्ता.
रेन; रुणीन रं५षि.त्र.) समकोनही आहेत; सणजे अकई
कोन बकई कोनावगवरआहे

ननरअकई, वकई या सेन त्रिकोणातरकाचाअक,कर्र्र
याबाजूअनुकमे दुस-याचेवक्र कुई या बाजूंचे वगवरपुगद्देकउग-
णि (यांचेस्थांनील उग्कई, वडई३कोन (वरसिद्आह्यापासून
घरावरआहेरपाअकीन!.सि--हे शेन त्रिकोण एकरूसउरथ-
वा सर्वाशी' सम आहेन; प्रापासून पुर्ग्द्दूबाजू बरं बाबूचे वरावरउग-
हे हें सिद्ध



( १४०)
अस्यदुसरें;

कोणनाइक्स्विक कोनदुभागावयाचे.
कोणत्याही एक त्रिज्येनेअमध्यस्थद्ध मानून अन्अक

रेघांतूनअडअईवरावर भागवूर)
उगणि रयाच त्रिज्येनेडई हीऽदोन.
मध्यस्थळें करून दोन कोस कर '
सेकफिंस्थळीपरस्पगस लेरिती- ड. ..ई
ल. नंतरजफरेपकर)ह्मणजेही
रेघ दअक कोनासंदुभागील ब ई

सणोनडफार्रफ सापआ
.ता उपडफ, उरईफेयाचेनविको-
णांन एकाचा अपुडफयाद्येनवा-
'जूदुस-याचे अrd)र्क्फूयाद्येनक-उ पई
२चे बसवर आहेन; कारण यासर्वव-
रोवरत्रिपयाआद्देतुआणि अफवा. बस्.३द्येझेसद्दी साधारणआद्दे; याजक-
रिता द्देबेनहीत्रिकोण सभवारआणि सुणोनच!५रि-प्र४ समको-
नही आहेना; सणजे वउरफ. कोन कचपरप कोनावयवरउगइएइएंासईrं५इr

लोहयम याचरीतीने वर्तुलाचा कौसदुभागिताजातो



(१४१)
तिसरेंकृत्य

कणत्याहीअवसरबरेपेनेसांगीनध्येक्क रःथळावरलंवकग-
वयाचे.

सांगतिले करथळमध्य करून को-

णत्याही एकत्रिज्येनेअवरेपेवर कड
-युगणिकई द्देबरावर भागकरआणिड)
ईतर? सेनमध्यर-थर्लेकरून कोणत्याद्दीत्रि-
ज्येने द्दोनकौस कर;असेकफिंस्थळीपरस्पर जेरितील) नंनरकफ
सांधू, सणजेद्दींरेपइलिला लंब होईल.

सणीनडप)ईफ याढोबरवरविच्याकरडनांकडफ,
कईफ याद्दोन त्रिकोणान एकाचावड याद्दोनबाजूरदुसऱ्या-.
चे कई ईफ याद्दोनबाजूचे बराबर आहेर, उगणिकप दोहोश
साधारणउगटे; अरणोन द्देसेनविकोण समवाजूरजगणि सणोनचरं५

सि-- समकोनहीआहेन; नेम्रांकरथर्टीचे रोनद्दीकोन वरावर
आहेने याजकरितांरंपल्या- कपरेपमुग्वरेषेवरलवआद्दे;

१४४
दुसऱ्या रीतीनें.

जेव्हांसांगीतला क२.पेपे शेवटाजवळआहे



(५१४२)
अबरेषेचे वरल्या अं- फगास कोणताद्दीडविदुमध्यक-

डरून कबिइयारएकवर्तुळ कस
फेरअसाकीअबरेषेसईस्थ- उग्.ल्पवलीही छेरीलनवरड विंदूमध्या
धारईदुफ ण्यासकरूनकरू सांधू, सणजेसअवरेषेवर दृष्टि
ला लव होईल

आनांक कोन उरर्धवर्तुळांत आहे सणेनरदतसिन्यनकार
कंाएनउराहूरए,याजकरितां(ऽ१_yaम्०या०प०) कफरेपलवउगईद्देसिद.

चवथेकृत्य
कोणत्याहीअविंदूपासूनसांगीनल्येवकरेघेवर लंब उन-

रुपयाचे..सांगनिलाअविदु मध्य
माणून कोणत्याहीत्रिज्येनेपक..
कस कर; .असाकविकरेपेसेई ''.--'गिग्गड यासेनस्थळी खेदील; न- व;....., क

.नरड आणि ईही रोप मध्यस्थ-
ळ जाणून सेनमकर; पुरखैर्फी

फ स्थळी परस्पर जेरितील; श्रा.
नां अगफरेष करा सुणजे द्दीरेनवरेघेवर लंब झाला.

म्हणोन उपडउरर्ड यारीन बरोबर विन्याकर, आणिरशापे



(१४३
डफ ई१म् पाही बरोबर त्रिऊयाकरू कामा उग्हुप,ज्;ईफ यासेन
त्रिकोणांत एकाचाउत्रडू टफ यारोन वाजू दुसऱ्याचे पत्र) ईपयासे
न वास्तूंचे वरावर उगद्देनामगणिअप साधारण आहे,; यानकारता
ईसेनत्रिकोरग समबाजूआणि सणोनच -स-५ रामकोनही आ
ईनसणोनउजग कोन ईअग कौगवगवरउगद्देर पुरन: अडग]अ
ईग यारोनत्रिकोणान एर्यांचा पुरड,.त्रग यादीन वाजूदुसऱ्या
अई, ईग या दोन बाजूंचे बरोबर उत्तरेत आणि यांचे उगर्ताहन कोन

हीपरस्पर क्रीवर मणोन (१र्रिग्षग्र०) टेसेन त्रिकोण सनकोन माहे-
त; सणजेग स्थळींचे सेन कोन वरावर काटकोन आहेत यानकरिना
(११ त्या-- अगरेध बक रेषेवर लंब आहे हे मिळू

दुरस-येसनीने
जेव्हां सांगीनजपविदुरेपेचे गेवटाकडील रथळाचेसमोर

उगद्दे. रांगोनध्येबकरेषेबरणेणनेंहडदुमध्यरकजाणूनअकिं
दूपारएक कौसकरउग्साकविक
रेषेसईरथकळी लेरौळ)उगताईल
लमरयकरून ईश्-र्गवटयेनेएक.कौसक्र)द्धग्साकीपृर्व्र कौसासप ... .......'रा

स्थळ डेरील) नंतर अगपरेपक- -व- ?डंंं'ं.?ं?ं...ग,गं??ां?त्---९
र मणजेहीरेघवक रेषेवरइडि-''जलंबलेईत्र',''मणीनडउर) डफ या दोन



(१४)
बरोबर विजयाकरआणि ईल ईफ यतिन बरोबर त्रिदयाकर)

उगताडउग्र डफईहेद्येनत्रिकोण समबाजूपगणि१४सि-
समकीनही उगट्रेन)यायकरितोड स्थळींचे दोनही कोनवराबरउग-
ऐन; यातून निधनेकर्डिठरग)सुफग यासेनविकोणात मूळकायचार्

उत्रपडग यारीन वाजू दुमयाचेडफ)डग यतिन शजूंचेवरावरपुग-
णि त्यांचे उगनील कोनही बराबर हणीपलीसद्यप्रZ)ग (-थर्टीचेवेन
कोन बगबरयानकरिगहेद्येनकाटकोनआईन) सणोनउग्गरेपव-
करेषेवर लंब आहेसिद

पाचकप्रय
अंबरेगेवर अबिदुस्थद्धी सांगीनत्येक कोनाबराबर को-

नकरावयाचें.
पुत्र आणिकरेसेन बिरपूष्य

करून कोणत्याही विडईलकग 'ट्रेसन कम कर; नंतश्:डर्द्त्रिज्यैनेंफ
मश्यकलत दुसरा एक कौसकर; ठा- अ 'साकपिंगरगगरथजी केरील;:भानागबिंदूपारअग रेयकर)
हीरेप ट्रीटरण कोन करील.

सोन कल्पना कर)र्कांडrd)फगयाद्दोनवरोबर रेपाअथ-
वा जिन्या केल्या आहेर तर कडrd)अफग द्देद्दोन त्रिकोणपर-
स्पर समबाजूआाZईा(?५.:।इसे०प्र०ए)समकौनकृइउग६एrएन.याजकरिनां

अकोनक कोनावरावरआहेसिद्ध.



१५साहावेकृत्य
सार्गानp:येषकरेषेशी अबिदूंपारशकसमातर रेपकण्याचे.
उरविप-पागून सांगीनस्ये व-

'करेषेवर कोणत्याद्दीडरथद्धापर्यन '-रेज फ

एक अधुरेच कर) नंनर लंयध्कृइत्याचेरी- ब क

नीने)ईरदग्फरेघकरअशीकीफ -
भड कानवडउनकोनाबराबर: होईल तर ईफरेघ बकरेषेशी
रामांवर येईल

कृणोनवडउर कोन त्याचे ठपुरकमपउग्ड कोनावरावरआद्दे:
याजकारता -भूसि--.)व. ईफ यारेचा परस्पर समांतर आ-
हेत. ईसिद्ध

गानवेइरथ
सागानध्येअवरणेनेव्हनेवटे भागवराबर करावयाचें.

अवदेशअविंदूर्थींकोणनाही कोनकरील जपारिक १-.पुरकरेपअर-नांअपब रेषेचे अद्दइगबजिनके बराबर भागकरायाचेआ-
द्दननितके यथेउजनराने उgt)डई) ईपापक असे बराक
२: भाग कर) उगतांबव सारनंतर वकशीषग्र ईइ]डपेया
समांनर रेषा करु यासर्व अवरेपेस इजेयमाणे भागितील:



(१४५)
कारण (८भूसि४- या समांतररेषा अब,अक या दोन बाजूस
त्रमाणाने भागितान,हेंसिद

उगरकृत्य
सांगीनहयाउग्ब, उग्करेयांचेनिसरेप्रमाण काटायचि.
सांगीतल्या अवउत्रक यारौन

अ- बरेपारश स्थळी कोणताही कोन करिनी-
ल अशाढेव;उरव बरअकचे वरावर
उपड भाग कर) आता बक साधत्या-
णि या बँक श्री दुईसमानररेष फेरे) अट ब
सणजे उरईदलिलेनिसरे प्रमाण होईल.

सणीन वक)डईया दोनरेपापरस्पर समातरउगद्देनायाज-
करिता रयाईरिटरसिषप्रय अब)अनू या दोन वाजूपमाणाने
छेरिल्यासणजेअवः उग्क १ -पतड अथवा निबेवराबीबीअ-
कउपई. पाजकरिनाअप उरक यारोद्दीचे तिसरे पमाणउग्-
ईआद्दे:द्देसिद्

अमुक,स्व यासणीतरया जीनरेयांचेंस्तू: गॅमाण
काटायाचे



आणकळीजेरेरा ब

व अक याद्दोनरेघा उमस्थर्थ को- टर- ड

णतहिकोनकरितील अशाठेव:)उग-
णिजव वरीगसरीरेषअड कर;नं- ९तरवक सांपूननिरासिमानररेपड
ई कर नंबरउर्ग्दृरेष इच्छिलेंचतु-प्रमा- ' ड व

ण होईल.
सणीनवकाडईया दोन रेवापररयर सभांगउगद्द्रेनुयाजक

रिता एयांईांpंड२सि०त्र०)एउ-१व)उग्कयासेनबाजूषमाट्टाानें खेरि-
त्या सण्स्तेअव:ज्ग्कः : १२ड:अईद्देंसिद

रद्दावेइत्य
सांगीतर-येअन्,बनू याद्दोनरेघांचेमध्ययमाण कारायाचें.

अन् बक यासागीतल्या दोनो- अ- व

यांची एकच उग्बक२५आशिक्का.
टरेष ण्यास करून त्याजवरअडकू अ-

पंवड कर; नंतर रह्या उरबदरेषेवर
व स्थळी लंब कर) उमलकी' जर्धवर्तुला- अ -व क

गड स्थळी मिळेल;आना .७०-कु-कि हीवडरेप ठाव) वर
याचेमध्यग्रमाण आहे,सिद्ध



रं१४ध)

उग्कसर्वेकृत्य.

कोणत्याहीबनुबाचा मध्यकाटावयाचे
कोणतीहीअव इत्याकरआणि ती

सडक लंवानेंदुभाग,ह्यणजेइ। लवरएफू,

सि-४ ण्यासद्देडिल; याजकरिनांकड
व्यासदुभागिल्यास दुधागावओरस्य.
मध्य होईलईसिद्

ओ

वारावेकृत्य
सांगनिरूयाउग्ब्रःक यात्यीबंदूंचेपारवर्नुळपरियकगयाचें
वमध्यबिंदूपासूनुपअर बकवा सूनजगाकर उगणि त्या-

३१ तंवानी दुग्धातून नेलव वाटविध्य-
सेर्कींउगेरभजी परस्परमिळतील)ने
उगेस्थलवर्तुळग्ररिघाचामध्यद्दोईद्ध)
युगदायाउगेमध्यापासून कोणत्याही
विदूपयन सणजेजमेंउगेअयात्रिज्ये-
नेएक पबुइऊकर१इंएं?वर्नुद्ध्यद्दिल्येक्१पयातुंदूचेपारजार्द्रू.

युणोनउगेअट)उगेवड याशेनचिकोणानयाचकृलरीं
तीनें)अट)डवयासेनवाजूवगबर .पुराईन;उगणिउगेड बाजू?
होस साधारण उगद्दोआणिडग्यकांचे रन्तबाजूचे.गतील देन
कारकोनपरस्पर वरावर उगद्देत) थाजकरिनरस-णे त्यांचा



१४)निसऱ्याही बाजूउगेअउगेव यापरस्पर बराबरआहेनाच
रीतीनंदारबबिलेजनेंकी जोक बाजूउगेवचेउग्थवाउगेअचे
बराबर आहे, सणजे उगेउग्,उगेवओक यासर्व वरावर,याज
करितांयारेघारकच वर्तुळाचा विएचयाआइएन.इएंाइगृद्

नेरावेंकृत्य
सांगीतल्या अविंरणरगरापीरपरुरायानें.
जेव्हा शगतिला अबिंदुनपुंडषारणावरआहे
अबिंदुआणि उस व- --नकुंडमहे रोदीसाधउगणि

या उग्तगे त्रिज्येवग्::वश्न-
परेपलवकर; सणजेद्दीरेष

४४-पुणे वर्तगसअवि
इरिषद्दोलदुमाला.परंजेअबिंदून-चेबाद्देर-पुरारद्देतेव्हांच्यापासून

वर्तुळाचाउगमध्यपर्यपअओ.
रेधकर; आणि याअखतेरेषे-
७ व्यारा करूनएकउ;र्पवर्तुळ कराअसेकी वर्तुळपरियासड
स्थळी केलीला नंनायाड छेरनविदूपारपअडकूरेप कररवण-
जेशरेपअविंदूपार वर्तुळाय दृष्टिलीःर्शरेपहईल.

सणीनडओसाध नरअडओ हकौनअर्धवर्ट्टजैनका-



( १५)
टन आहे याजकरिनां अडरेपडउगेविउयेव(.कवआरेसणजे
ईरेरि-कि२-४तुलास रयर्वारेष आहेरिह

चौरावेंकृत्य
सांगीनदयेअवरेदैवरवर्तुळखंड कशयाचेंजावर्तुल खंडांना-

गनिरूपेकोनावरावर कोनरर्रिंल.
सांगनिस्?येउग्वरेपेचेद्दोनगे

वंसंपरडउग्व?डबउग्द्देरौनकोन अ व

सांगानस्येक कोनाचेबहवर कर;
नंतरअडब्रडयाजवरउग्र,धर्नभ
द्देद्येनढवकरउगणिर्डवर्तुळमध्य

८करून ईअअथवाईवेयात्रिज्ये-
ने गक -कुक कर; नर अफबर्स्तु-
जखड रोईनजान कोणताही फ कोन केलानर सांगीनल्ये क लना-
बसवर होईल

गणोन.उत्रड)वडयासेनरघारयाचकृत्याने) ईल, ईवथा
दोन विध्ययौवरढवउगद्देन) याजकरितां(?४५सि०पख) एशरेघावर्तु-
शाभूम्यरीलपआहेलआणिडअव कोन अथवाडवज सेनच्ये।
(य्ाकृत्यानें)इंगइानस्_yaएंफकोनाबरावर आहे, तेव्हां तेव्हन!४.
मिःषण-लममंडांनील कोणत्याही उपकव कोनाबरावर त्या-

ररेनिद-



-र्ण,
वर्नुळाचे रवडकरायापेजा रवंडांनसांगनिस्येक कोनाब

वरच कोनहेईल.
वर्तुखास क्षेपनीहीमर्शी ' १

य जगीउत्रप कर)उगणिअरय- '
ळापासून वर्नुजनअटपयाकर)
उग्राकिडिअव कोनसागतिरूपे
व कोनाबराबर होईल; नरडई-
अ इजिले वर्जुटररंतु ह्येईल; जा- '

नपरिघावर कोणले(स्थिळांतू-
ला कोनजागजईड कोनतोक कोनावराबरच होईल.

सणोनपयाआणि स्पर्गरेपयांपासून झालेलाडअव कोन
(याचकूरयरीनीने) तू कोनाबगृवरउगइए,उगणिइाइाईpं५३ासई०श्')ए
गुलम खंडांनीलडईअ कोनावरावरआहे द्देंसिद

सोळावेंकृत्य
सांगनिक्तपेअवरेषेवर समबाजूत्रिकोणकएवयाचे



१९५
अ आणि वद्देशेनमध्यजाणून

उरव त्रिफयेने रोन कस करअसेकी
करथजी परस्पर खेरितील. ननरअ-
कक साय;ह्यणजेअवक इलिका फन.. व

समवाजूत्रिकोण होईल.
सणीनजक. बक पाद्येनवराबर त्रिदयाप्रत्येकी अपचे

बराबर आद्देनद्धेंसिद्ध

सश्वेंकूर!

अकबर यासांगीती तीन रेघांनी एक वि-
कोण करायाचें

ज पध्यकजून अकत्रिज्ये-
ने एक कस कर;उगणिवमध्यतूसूर
न बक त्रिज्येनें दुसरा एक कशा कर, rईईं -

(मसार्थ पूर्व कौसायकस्थळी बेदीला; ---कनगर उरकवकसाध सणजेईबला व' 'त्रिकोण दईल
सणोन विजयाअथवा त्रिकोणाचा बाजू पुग्क,पक यासेने

(याचकूरवानें.) मार्गानस्येअरक बवरेण्यांचेबरपरआहेबहेसिद,



१५२
अढरावेंकृत्य

सांगीतल्या अवरेपेवरचौरस करायाचे.
अवरेपेवरउग्)ब वादन टकस्थळीप्रत्येक उग्बचेवगवरखग्.

ट वकद्दे शेन लंब करूनउकस-
घ सणजेअवर १ इच्छिले.
रस ईल.

सणोनउरवाअड)वक या तीनबाजूरयाचकूरयाने विरा-
वरआईन) आणि (रएसिद्यमयडक,अपचे वरावर आणिअ.
व रर्ग समानरहीआद्दे. द्यापासून सिंदधेबेकीसर्वचारद्दी बाजू
वरावर आणि समोरासमोरचा समानरस उगहेन;पुरःसमानर
बाबूचौकोनाचाअ कोन अथवाव कोनकाटकोनआद्दे,याजक-
रिता (ररसिकृत्तप्त्रZ) त्याचेसर्वकोन काटकोनउगईव; यापा-
सून निधनेकी याणाईशवासर्वबारबराबर आणिसर्वद्दीकोर
काटकोन आहेत; याजकरिनारदपूण्यस्वस्त) हीआकृती चौरस
आईरेसिद्

एकुणिसावेंकृत्य
सांगीतर-ये अब लांबीचाआणिचबकरूंदीचा काटकोनच.

कोन उग्धपासभातरबाजूचौकोनकरायाचे.



१५४)
उरव वर पुरड;बक संपचसी-

बअसेकींप्रत्येक वकचेवगवरद्दो-
तील,नंतूरडकसाधह्मणजेसमानरख
बाबूचीखेनसाठा'

याचापरक्तपूर्षकृत्याप्रमाणेंउगद्दे.
आणि यारीतीनेच निर्कससमानरबाजूचौकोन 'केजजा-

तोपरंतु एशन भेंद्रनकाच उगद्देकीं,अब वरलंबनकसबेपरस
शीसागहिल्ये कोनाबसबर कोनकगवे.

विसावेंकृत्य
रगंगइाजएयेअवकविकोणांनएकबर्नुऊकरयाचें?
संगीतरन्ये त्रिकोणाचे ही-

णनेरी सेनकोनसणजेअ पुरा-
णि व द्देपुग्हु,बडरेशनीदुभाग,.
नंबरयद्यिनरेणजेथेपररमरलेरितीट;
तो छेद्दनबिंदूडमध्यस्थळ झाले. अ'त्यापासूनत्रिकोणाचे तीनहीचा-
संतरडगडफडईक्केतीनकपकर,द्यणजेद्देलव वर्नुळाचाचि-
पण होतील.

रूरणोनरैयाचकरयानें )डउग्रकोन) उअगकोनापयव
रआ३) आणि इजारस्थर्वीचे द्येनकोनकाट्टकोनउगरत
याजकरिताअडrd)अडग द्देद्येन विळेणसभबनडा४



१५आणि जड बाजूदोर साधारणआहे; याजकरिनां स्वीसरपण
(यौचाडई१ डग याबाजूपररयर बरावरउगक्केनुयाचरीतीने राख-
विलेआनेकडफडईऽअथवडगने बराबर.
० यानकरिनाड मध्यकरूनउईअंतराने वर्तुळे केरगातरण
चापरिपईफ. यानीनविंदूंचेपार ज्ञईलआणि नेवर्तुढया
नीनविंदुरुस्थेची त्रिकोणाचेनीनबाबूरा स्पर्शकरील. कारणांसह

सि-९डईड५डग यातीन विज्या तीनबाजूवरलवआहेनद्दे
सिंडू,

एकविसावेंकृत्य
सागीतत्वेज्ग्वकत्रिकोणाचे भोंवतीं सलयबमुख कराया

३ सांगीनएगेत्रिकोणाचा कोणरयाई। शेनवाणूंदे संचांनी दु-
भाग जसेंडग उगणिडफअथबाड-
ई नंतर ध्याद्दोन लंबांचा लेखविदुट,
मध्यस्थळहोईल..रुणोनडअडक,डवसाधन- --३.रडउग्र डच यादेनकाटकोनत्रिको-?णांत एकाचाडडउरयाहेनबाधूदु-
सलयाबाडर्रईव यारीनबाबूंचे बगवरआईना उगणिशंत्रं त्या
नील देन ईकोनपररयरबराबर)याजकरितांहूहेन त्रिकोण (१
सिद्यप्रयएकरूपउगद्देन, सणजेडउग्बाजूडवे बरावरयाचरींती-
ने द्यखीवडेआर्तेकीहुक बाजूडउर चेअथवाडवचेवरावर शा



ईयावरून सिद्इएानेंकइांहु?एए१डेक??,डवयासर्वइक्ंण्वरआइएन!

याजकरितां याएक वर्तुळाचा वसवरत्रि'ट्टया उगद्देन)जाचापार-
पअक्कत्रिकोणाचे तीन बिंदुपार जाईल. द्देंसिंधू

-वाविसावेंकृत्य.
चेसांगीतप्न्येवर्तुळानरुमबाजूत्रिकोण कण्या

सांगीतले वर्तुळाचेक म-
ध्वस्थळापारउरव व्यास कर)न-
नरबमध्यकरूत त्याबर्तुळाचेव-
पत्रिज्येनेएकडकर्दकौसकर,
अशार्थीपरषासडईपारन टर्रस्थळी डेरीरूर नंतर पुग्ड,उर्ग व

उईसाधसणजे रणवर्नुद्धांतअ- -

हुईरलिखासमबाजूत्रिकोण होईल.
सणोनडवाडक)र्रक)रर्द्वसाधआताडकव ररमबाजूत्रि-

कोणन्नई., कारण रष्कचापत्यकवाजतू्या-ईभरे-रे२४पि९२देत, नसाचवकईरमबाजूत्रिकोण उगद्दे)परनुउरडर्रकोनअवई
भयशकबईकोनापरुवरउराइए,कारणउग्र्द्कै।ंसावरआइए;उ२इrइ।-

णि उरईड कोन, .अवडउग्श्ग्बाकवड कोनावगवरकारणउपे
ड-जर सिद्ध८--ई, अर्टड्रेन कोनर्घूसमबाजूत्रिकोणाचे कोनावराबरआहेन;
याजकरिता अस्थळीचा तिसरा कोनद्दीनसाच .आई; अशासज्ञ-



ने' कृत्रिकोणझुनकोन उगणि-का हेसिद

नेविरगवेकृत्य.
सांगीनएथे वर्तुळांवचौरसकण्याचे.
सांगीतध्ये वर्जुर्ळातउरक

बडसेन द्ययासकर उग्सेकी एक.
मेकावर लवउग्सोनईमध्यस्थची अ क

परस्परांस खेरितील; नतरआव)
क ड हे ष्यासापेचार गेवर सर-
ळरेघांनींसांपह्यणजेयाठर)ढरे-

' छिलेंचौरस होईलप्रांपासून रणवर्तुजनइ.सणीन अर्रबुरवईक) कर्द्ड)डईउ; द्देचारकाटकोनवि
कोणएकरूपउगईन) कारण प्याचार्रअरर्द्व,र्द्क,र्रड यावा-
जूपरस्परबराबरखुणजेयावर्नुद्धाचा घिऊयाआद्देन.उगाणेश्
स्थळीचे चारकोन (याचझ्ध्यानें) करकोनकेईने पररयरवगव
र श्राईन; सणोनरणचानिस-याबाणी अव)बक,द-उग्यासर्वपररयरव्यषर.याजकरिताउग्षकडरुगकृतिसम-
बाजूउगद्दे;पुनःउग्,वुतू)ड द्देचारकोनकारकीनउगद्देस्,कार-
ण१४लेकजसंर्भ-लसंनआहेरशलर ईउगकृनी चौरसआ-

ई रेसिद्ध
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समानलेचतुलचे भोवतीसंडपचरसकराथाचें.
सांगीनत्ये वर्तुळातपुरक)ब- वगशेन व्यासकर,ज्ग्सेकींएकमेकाव-

लंपअसोनईमध्यस्थद्धींपरस्वतस क्यूजेरितील, नंनररणंचेचारद्येवटांपा-
रष्क)ऐइयाद्येनउग्क२ईाrईांसणइrईां-
नरक्षणगहूपरे-शेनचबहुर्श
सांनरअशाजरशकरक्षसप्रजेफगाहरे द्देंरणवर्तुजाभोवनीसग्

लयशूमुळेंचेरिसशईल.
सूणोनसमानरबाबूचौकोनाचासमोशसमोरचा वरनगर

याजकरिताफग,ऐइयापत्येकजिंक घ्यासाचेबरबरआणिफ
ऐगहू याप्ररत्येकविड ज्यासाचेवण्वरउगद्देस्)यणूनच भूज
कृतीयमबाजूउगद्दे.

पुन:स्मांनरवाजूचौकोनान्हेसमोगसमोरचेकोनवयवरत-
जकीरलंकमहरे चारकोन जेदयाचेन्समोशसमोरचेrdको
नावसवरणाद्देन नेसूर्यकारकोन आद्देन,यापासूरनपिद्ह्येनेर्की
फगहरे याउराइनीचासर्वबाबसूद्)उगणि कान काटकोन ओ-
कृए,_yaाजकारईतंाइाइआकृनिइचौरय-२ााZईइा३र्तुळाकृउत्र,च,क?उऋrई
याचारविखुर सर्रात्ये,कारणयाचासर्वबाजू एशरस्तर-थष्यै
विन्यांवररूंबआहेन हें सिद्ध,



१५१
पंचविसाकृत्य

सांगीनत्येचौरसांन उडकरण्याचे
सांगीनत्त्थंचौररगचाफग,फऐयाद्दोनबाजूवआणि

.पुग्याद्दोनस्थळइांउभाग,नंनरयाविऊंदूंपारफगशइांज्ग्थवारे
इयसिमानरअक कर;आणिपरगीं.ग्थवागबासिमां.
नरबड कर) नंनरयाद्दोनसमांनर रेघांचा छेरनविदूमध्यस्थ
ब होrK.आणिईउग्) ईवाईक) ईडयाचाररेघाउगतीनुव-
कुलचावि- होतील.

बणोनईफ ईगईह, ईऐयाचारसमानरबाजूचौद्ये-
नाचाइळकळपुरू६० वरावरउतद्देक्)याज-

करिहार्दअर ईश ईकईडयाचाररेघागरस्पर पशूवरउग-
हेत गुक४७स्ककळजल, बाजूचेउरजबरोबर
आईन, यापासून सिद्ध होतेकी ईमध्यकरूनअ विध्यमेश्व:

कुल केल्यास एशचापरिपउग्)व)क)डयासबिंदूंचेपारज।-
ईल,उगणि द्देवर्तुद्धचौरसान द्दोईल-सणजे त्याचेचारवास्तु
चार विदूरथळी स्पर्शकरील, करण तेथेंसर्वकोन काटक्ये
श्राईन, ईक्कि

सविसावेईल.
सांगनिस्थेचीरसाचेभोचनींसंलबर्नकरथाचे



१४सांगीतरम्ये चौरसांन अक,च-
दु रुएन कर्णरेदाकरांचा छेरनविं ?'' पे४दूईमध्यरमळ होईल. ' .९ क

.श्रत्.सणोन (ए.सिकृपणचौरसाचा ५५
?ऋ

८कर्णरेषापरस्पर दुभागितानुयाजक-
रिना ईउप) ईब,र्ड्क,र्रड यासर्वर.
व बर्वेचा बगवरविरूयाउगद्देन,.जें वर्तुळ उग्,ब,क,ड याचारविं-
दूस्थळापार जाईल.द्देसिद्

सत्ताविसावेकृत्य
सार्गातp:येरेपेस अंत्यमध्यगुणोत्तराकरितांडेद्ययाचें.
उग्बएकसांगीनलीरेध असेल

जमिज्रंत्यमध्यगुणोनगकरिना नागाव-
-सयाची आई; सुणजे अशारलीनेकीसकेरे- ' ई

घनिचेअनिमोटयेखंडास ह्मेर्दला-जगाती
अनिमोटारबड अनिलसूनरवडास आहे.

अश् वरनिचाअधविरावरचकसंव
कर, नंअरसांध.अइrाणिरमध्यंकरूनकव्हविन्यैरेंबडफइक्-
र्तुळकर?नेंष्ग्करेपैसडरथजींउए१ाग्९;उगतांमकरूनउग्हुऋ
त्रिउ_yaएनेंडर्द्कौएसकर)तरअवरैघद्ईईस्थळाइं भागिलीजाईलत्युममुाात्तरगुमाणानेंहणजेjg३ईकिां अब उग्र: : ज्येईंट



१५५१
रुणोन परिपावरपविदूपर्यरज्ग्क वाटविआताद्दीअड-

फ वर्तुळाची ढेरनरेपआद्दे,उगणिअब त्यावर्तुळास स्पररिपउत-
द्येकारणपकोन काटकोनउगद्दे,याजकरितांpं५१सि०१कुण्घष)द्दा
काटकोन चौकोनउग्फखअडदुस्वदे सणोनर७७सिश्एचांचइंांम-
ध्यउगणि रोबटलिपरेपमाणात उगद्देत.ह्मणजेउग्वःउग्फउरथ-
या अडकडप: : उग्डःपुत्रवपखं (याचकृत्याने)अई- अ-
पुआहे आणिअब- रवकऱ्डफयाजकरिताअव:अईक
उग्र: : पुरईअव) नंतर(५९सि०त्र०) भागाकासनेरुनव:अई
अई : ईव्रद्देंसिद

अट्टाविसावेकृत्य.
रगंगइानत्त्चेवनुइद्धांनसमद्विाजूत्रिकोण कण्याचेंजयाविके।

णाचेपायाकडलि शेन कोनथत्येकशिरकोनाचे दुपरहेतील.
सांगीनध्येचतुलन कोडेहीअ-

व व्यासकरआणित्?पूर्वकृत्यरतिरिएऐ)

कप त्रिज्येसड स्थळीअंत्यमध्य
गुणोनरत्रमाणाने भाग, ननरकडअ
तिभोठये भागाबरोबरचविदूपाख -अउलतूबई-९ द्येनजयाकग्:,उग- व

खअrd,उग्फ?र्रफ सापसणजेपुर्ग्द्दफ इव्हिलाविकेण ईल.
रूणोनवrd,बफ या तेन त्या बराबरयाजकरितां त्यांचींना

पै कसिद्दीपरात्रर .आईनसणोन त्यांचे सपूमेंट कस आणि सफ-



१५२)
येरराहीअमई,ईफवशवर)यासव,अईपत्रिकोणसमरिव्राजूड्या-
णिईकोपद कोनाबरुपरउ२ा३१झाणिगस्_yaळीचंएंद्दोनकोनकाटको-
न आद्देन.

कपडपसाध उगतांर्स्घूइरशग्रमाणें)

वळू:कर. कडःबड
अथवा (याकूरयानें) बक: वका? वफरड अप्र.

आणि रे ८७सि०म०) बझगफ: : बफःबग २१'
याजकरिनांपथमगमाणांनवफेक्यवक० बहु अथवा -बकर्
वड दुसऱ्येत्रमाणार पपे- वउगवग अथवारवकववगह्य-
जूनवगभरवडगड याजकरिनां गवफ,गहुपद्देद्दोनविकोण

ऽसि-राकरूस-आहेन; आणिअटेकदनकोनवरावरआहेबने
रद्द। विसराहीलोनबरबरअबफाअगप. यात्रिकोणाशीसमको
न उगद्देनयाजकरिता त्यांचंदुपरचपड,अफईद्देत्रिकोणसम-
ाइद्ंईबाद्उ२ााइइणसमकोनद्दाइआ३ऊएन,ज्ञयाचषकफत्रिकोणद्दईश्नाइए,

जानदक. कप याऐनबाबूबतवर आणित्यांचाव कोन
त्रिकोणायींसाधारण उगद्दे.परंतुकमुऱ्डफफग्थवाबफयाजक-
रिनापसिअककेनडफक कोनाबयवरउगद्दे,कृणोनवडफकी-

नो ()५सि०मजयाद्येन पयेवरकोनाचेबेरिजे बसवरआद्दे नोत्या-
शेरींतून एकाचेदुप्पटउगद्देअथकबरोबरव कोनाचेअथवाकफ-
व गावेडपरआणूंहेअपारीनीनेशिक्षशाहेशकवफसमदिं
बाजूत्रिकोण आहे, जाचेबराबर बेन कोन्यत्येकनियन्येकफौज्ञ
चे दुपट आहेत, करसिष्ट्रशनेंई-पईफकवकरशन त्रिकोण
समकोन आहेत,याजकरिताअईफ त्रिकोणाचेपायाकडील सून



(१५९१
कोन प्रत्येकज गिरकोनाचेउपट आहेत १सिद

एकुणनिसावेंकृत्य
त्गगीतरुणेवर्तुळान समबाबूपंचकोनकण्याचे.
त्याबर्नुळातच्यबकरुमद्दि

बाधूत्रिकोणकर,अलकीआचेगाया-
कडलिअवक,उग्कव द्देद्दोनकोनश्- ड ई

त्येकवअक गिरकोनाचेमुपर हेही-
ल) नंतरअडब,अईक याधेनकौस।:

खडई स्थळींड्याग नतरक्याडव)
उग्र. ईक याच्याकरसणजेअडबकई द्देंद्द्धिद्धेसमबाबूपचको-
न गेईल.

सणोनचराबरकोन वराबरकसावरआहेनआण त्यांचेदुप-

टकीन उग्टकौसाबरउगद्देकरूगणि उग्वकतग्कब द्देद्देनकोनव-

अप कोनाचेदुयटआद्देन.याजकरिइतां अडवउरईक द्देद्येनकौस
जांजवरघूर्वद्येनकोनआईन,नेकौसवककौसाचेच्छंरपट७गद्देन? जांजव-

र येवटीव्ह कोनउगईआतार्द्वऐन २ष्टडूईरस्थर्शींइशांगडेआहेर.
याबून निचांकी उग्हु,डव?वक,कई,ईउर रेसर्वकौसपरस्परवरा-
बतबरज्ग्द्देनयाजपरिता त्यांचा च्याहपरस्पर वगवरउगद्देकळूणू
न यापंच कोनाचा पांच बाजूपरस्परवयबरउगईन.सिध्द

टीप कृत्य कीरत्येसमयाइंंड?rdईांद्येनस्थद्धेंसस्पांन मिडतान
जे बड? रूईयाच? लांबीबक कण्यी.
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निसावेकृत्य
सांगीनपऱ्येवर्नुळांनसमबाबूषट्रकोचकरायाचें.
मागीतरन्येबगुळाची -भरओत्रि-

ज्या जमेअवनक इरवाद्दिक ज्याक- द्या ३
रकनवर्तुळपरियावर फिरून फिरूनदेव.
यणजेवर्नुद्धांतद्दीअवकडर्द्फअस-

मारषट्रकोन करील.
रुणोन त्यावर्तुजांत ७२ओ) पउगोकओ,डउगे? ईओ,प-

ओणशाविजगाकर)ह्मणजेबरावरसाइ। त्रिकोण शेतील;यांघूनको-
णतरिएकत्रिकोणजसा अजबओरयाचकृत्यसतीने)यमवाक्याद्दे
(.२सि०९-४ दयाचेतीनकोनपरस्परबण्बरआद्देनंआणियाती
नकोनातील कोणनाइस्त्रि कोनसुणजेचसाउरउगेव कोनसर्वको-
नांचेबेरिजेचा तृतीय _yaागआइए.ह्मणोन(१७सि०ग.) ह्येंनकारकोनांचा
३नीय भागआद्दे.उग्थवाचारकाटकोनांचासाद्दाबा भागआद्येपरंतु
(५५गि०४कुद्यप्र०) सगळापरिप चारवाटकोनांचेऐमायउग३१याजकाइइस्
नां अवकौसजी अक्षगेव कोनंार्चेंमापआइए;तोसर्बपरिधान्यासा-
दावा भागआदे टूरणीनरयाकोसाचा स्थाउरच हईंवर्नुद्धंानीलरुम-
वाजूषट५कूाएनचिाएकबातूउगद्एतयाचदुयऱ्याई ज्या?शिर,

कुरलरी समबाजूपटूकोणाची कोणतीद्दीपकबाजूत्याचेभोव-
तीसलयनर्मुढाचे त्रियेवपवरउत्रथवा सर्वपरिपाचेसाटये मागा७ रा
चे ज्याचे वरावरआहे,



(१५
गपूकपिसांकृत्य

सांगातस्येवर्तुळाचे भोंवतींसंकपसमबाजूपंचकोणअथवा
वरूकोण.कपयाचें

वर्तुळामोबती' जितक्या बाबू १द्दचीसमबाजूआकृतिकरायाचतिरिघू ड न

कशेनकृल रीतीनें) वर्तुळाचेआनक-
र)जगीएथेअवकडर्डपंचकोणके- ' ग

सनितर तिचेसर्वकोनविदुरथउाईंवर्नु:९ं
बासpं१९इत्यगईतनिएr)स३ाrरेघारूर)या फ

सर्वरय३ाrरेघंापानवर्मुळाभोंवतींसंलय दबिले वककनिद्दोईल.
ल्णोनसर्वपराअथवाआनलिणकोनाचा बाजूजवू व

क इत्यारिकपररयरबण्बर?आाइZंइाइवइाइइत्रऊयाउगेउग्,उगेबद्-
त्यादिकपरस्पर बरावरआहेरबाजकीनंसर्वत्रिकोणीनेई
स्थबींशिरकोन बराबर उगद्देन)पखुंउगेईफ,स्थोअफउगेपुग्
ग) उगेबग ट्रेकोनस्पर्गरेपाआणि त्रिज्यायापासून झालेयाल-
बनेसर्वकाटकोनउराईन)याजकरिता ओईफ कउगेअप देन
काटकोनांवगवरआणिउगेअग कओपक हेनकाटकोनाक्रा-
धरख्याद्देयाजकीरता (९टीस०९कु०प०) अश्नोई; उग्फईईर
रोनकाटकोनांबराधर;७गणिइउग्श्नोवक्उग्गवकृएनकारकोर्ना-
बसवर उग३न१यागुग्ऽाईनघनेंकींअउगेrd९उग्फrd?उग्उराइ-
बकउग्गबउगणियांनउग्रुगेप-उनउगेर्द्कोन;यारचवराद्दि-
ले रानकोनउरफई)अगव द्देद्दीपरस्परबराबरउगईत: वारीतीने



१९६रुखबिले जानेंकपिं)?रु?ऐ)के३सर्वकोनपरस्परबगबरआ
हेत.

पुनः?९७स-९कु-पीएकविंशूषासूहूनकेल्या रोनस्पर्शरेवा
फइरपिअपरस्परवर!बर आहेरनशानगअनगबारीपर
स्वरवरावर-शिअफईक्षगवशहोरसपाहतारचिनीणाचे
नप,द्देद्दोनकोनगरस्परवरावर:)आाइइणp_yaंाचेसमोरचाई,
अप थाचारपरस्परवरावरआहेलयाजकरिनोहेशेनचिकेण
(२ग्सईइ०त्र०]एकरूपआद्देनाउगणि शंत्राइसऱ्याशफईभअ,
गउग्)गव याबाजूपरस्परवगबरउगणि यातूनकोणतीचेद्दी दुष्कर

फगआद्देयाचरीनीने राखविलेंजानेंकीं रणशकोनाचा बाकीत-
ाईपयाइ)द्दऐ)२एके)केफयइrासर्बफगचेबण्बरउग्थबागव)व-
इ द्द्यारिइकघरयेकस्पइाrरेघांचेपदप्परउगइएत;यापासूननिघतेंकाइं?ं
याद्देशक म्हणारशीभू७सिपशुदुशीशसपकीरी-हेरे४ट

कुरलईऱ्यांनील बर्षच्याऐरलआकुनीचे बाजूसवगबरम-
ध्वस्थद्धी स्पर्द्दाने.

बनिसावेंकृत्य.
सांण्नत्त्त्येष्येनउगकृतीचेउरांनसंक्यबर्नुळकस्कृचें.



(१५७)
सांगीतल्येश्;कोनाचा को

मालाहून शनवारगउपो?पओ??
द्येनलंवांनींदुभाग.नंतरत्यारोनलं- ' र
वाचा छेरनविस्थानील इतिहेब-
र्नुळाचेंमध्यस्थढद्दोर्द्ल)उगणिग-
उगे)दउगेयाद्दोनवरावरत्रिज्या होमीला

सुधणेनर-र-अफाअंग याद्येनस्पर्शरेपावरद्धि
लंपवर्तुळाचेमध्य गुला,-आपशिएमूलाचेकु-५९
आंतील वर्जुद्ध वफकोनाचेउग्र)उग बाजूसप)गमध्यर-प-
डी स्पर्शनेपुनअओगकाटकोन विकोणांन अग,ज्;खगे
याबाजूउरओफ काटकोनत्रिकेणनेईअप बाजूंचे
बरावर,याजकरिता ४४५-विर रणधानिसऱ्याद्दीबाजूओग)उगेप बराबरउगद्देन; याजवओमध्यआणिओ
ग विल्यापाणीवर्तुळ केल्यास रणचापरिवफविदूंपारजाईम्
उगणिबककोनाचेअपअर्र बाजूंसग)पस्थळरियर्शकईह.
नसाचाकीरहिध्येसर्वपासंसही? सिद.

-त्रेविरूविकृत्य
सांगीतस्थे वनुकीन उगइर्णौंबेभोवतीसलय -ठिकाशाचे
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सांगतिल्येबहुरकोन आकुज्ञी-

चे रोन-कोनजसेडउगे,कओरैघा.
नींदुभाग.दणरेघांचाओयेरनवि- ब ई
मुनोबाद्देर्रास बर्नुद्धाचामध्यद्दोर्द्दल) तै.
आणि कउगे,डओत्रिज्या होलीत,

सणीनओवउगेईद्रशार-'
करेघा एशककोनाचेकोनबिंदूपयrg
कर?रउगनां०गेकडत्रिकोणांनक)मुद्दे.द्येनकोनजेण्कोनाचेव-
३, वडईकोनांचे अर्धाबरावरणाद्देन तेपरस्परवरावराजनकांर्त
५४सि०९ त्यांचेसमोरचा कउगे)डउगे बाजूपरसरवहबरउगरे?र
ह्यणोनउगेकडगृमाइटूवाजूत्रिकोणउगइए;पस्तुंउगेकड?उगेकव
याद्येन त्रिकोणीनएकाचाओक)स्तू वस्थगणि रणचेआती-
रन क कोनदुसऱ्याचेउगेक,कवबाजूंचेउगणि त्यांचेउगंतीलक
कौनाचे वरावर उगद्द्रेस्;याजकीरतांसि-२ ३ द्दोनत्रिकोणएक-
रूपआद्देत्र आणि त्यांचानिस-न्याहीब-ओण्ट वाजूपरस्परक
गवरउगद्देन.यारगिनेंच दाखविले जानेकी उगेअभोव उगे-
कउगेडउगेर्दू यासर्वरेघाक्ग्ररयरबराबरउगद्देन,याजकरिना

२२- त्रिज्येने वर्तुटकेदयास त्याचापरिपचको-

नावेच इत्यारिक कोनविंदूंचेपारजाईलअआणिजे (याक
-कोन -षप्राकृतीचे भोवतीसलयरढिले वर्तुळे द्दोर्टl,द्देंसिद्



(१५९)
चौतिमावेकरग

सांगतिपरे द्येनअथब) त्यांडूनअपिकचरसांचेबराबरएकबीर-
सायाचें.

वसागीन-येचौरसाचा बाजू. अ-नव,ज्युक वराबरअसतीलवरकोण- -क १

त्यहीअफ,अक्त रोपरेघापररयह-
बर लंब करउगणि त्यांजबर सांगी-
७ल्वेवरसांनाअदअक बादेव)
नंत:रवकसांप) सणजे बकरेपेबरचौ- फ डअरस केल्यास क्ररप्रसिध्यय अबअ-
व या रेघांवरील सेन चौरसांचे वरावर होईल.

चचरीननेंनीनअथवासांहून अधिक चौरसांचेपेरिजेवर।-
वर एकचीरसकरिनां येईल.

सणोनजर अब)अक,अड यानींनरेपासांगीतल्ये तीन
चौरसाचाबाजूअसतीलनरपूर्वदोन चोरसांचेबेरिजेबराबरचीरसा-
चे बक बाजूवराबरएकरेपेबरउग्ईकर,आणिरााइईp:येनि:ये
चौरसाचीअड बाजूदुसज्येरेषेबरटेव. आणिपुईसाधनरडईरे-
येवरचौरसकेल्यास रयकृत्तिवेकीतेरेसि-अव अक)गृहरड
यरिपविण्रु नीनचौरसांचे पेरिजेबसवर द्दोर्द्लउगणि याचषमा-
णेअविकचीरसांचे;ही६ मिळू.



१५-०
पसनिसावेंकृत्य

सांगीतरणे दोनचरिसाचे बजायकि! बसवर एक चौरस क-

ण्याचें.
अव,अकरेपाएकसरळरेषेतकेष्ण
त्यालगीतरत्येदोन चौरसांचा बाजूअस-

चिरेनेनलिनरउरमध्यकरूरन -श्रवणएक .पुरर्धवर्तुळकर) नंतर-उरववरपर्डेद्धं- अकव?वकर: आतऽधांरघासूडस्थर्वीपिकेळे
नरड वरआरकेल्यासरकसि-कु-मषणे त्यांचे-अडे-अरे
अथवा अखे-अकेरे इच्छिले चौरसद्देक्ति३ंाइंस्५ ७

छनिसावेकृत्य
कोणत्याही सांगनिल्ये अ,ब)स्)ड चौकोनाचेचववर एक

त्रिकोण करायाचे.
अवकड सांगीतहरे चौको-

नांनअक कर्णरेघ करआणित्या १-कर्णरेषेशांरसांनरडईका,अपीर्फीं.
अवरेपवाटवून निला ई!रथलीमि-..
ठेल .नग कईसाद,ह्मणजकईब ई..र,त्रिकोण अपकड चौकोनाचे बराबर
होईल.



रं १७१९४
सणोन अकरी -पकड रदोन त्रिकोणपकचपुग्कनगया-

वरअरग्रयासमातर रेघाचे एकचजोडामध्ये आद्देननेलपवू
सि.त्रणपररगरवसवर उगद्देनयाजकरिता त्यासघरयेकजिंक्-
ठविकोणमेळविल्यासए-प-पणेने वकर्दभवकड चे बराबर
हेर्द्दउद्देगिद्य

सननिरगवेकृत्य.
सांगनिच्च्येउग्वकडईपंचकोणावरएकविकोणकरायाचें.
डउगडव खंध,उरडसंसमा-

तर ईपकर,उगणिडपक्षांसमानर
कग करअशार्भअबाद्धननिला? ' 'कफ गायजी मिळतील) नंतरडफाड- ' ...

फ ..५गसाध मणजेडपग त्रिकोणअव- 'कडईसांगीनध्ये पंचकोणाबराबरशेईल.
घेशोनर-४-निडक्रफअविकीण-डईअ त्रिकोणउग

णिडगवविकोण-डकपत्रिकोण आद्देयाजकरिता यारोपदेन
बरोबज्यास टपुरव मिढवून(रपरूपZ) त्यांचीचेरीजद्दीचबरबरह.
ईpk.ह्मणजेडअवकडउग्फकडबगच्डपुरवकडउग्र्द्कड-
चक द्यणजेडफगविकोणअवकमुर्टू पंचकोणाचेवसबर आ
इरसिद्ध



७२षभरउनिसाचेकृत्य.

सांगतिल्ये उक्षकत्रिकोणाचेचयवरएक काटकोन चौथे-
कर)याचे. क'उनव्यायासडरथद्धींदुण- -नंतर डई,चफईसेनपत्रचवरठ-

व कर) असेका अब ईगसमानर जद व

कफ करून निजलाई)फयारुएनस्थजइांमिद्धनइाईल)जरp२५ाइतू..

२८ करकनचीकोनसांगीनध्येअवक त्रिकोणाचे व.-

सचर होईल देर्त्यचे

'एकणचाघिरगवेकृत्य
णगीनएयेउग्बकड कारकोनचौकोनाचे वगवरणकचौरयक-

पयाचे.सांगीमध्ये काटकोन चौकेना- ग.क्.....डचीएकअव वाजूई-नवशिर -3

शबईस्याचेदुगृ;येवकवाजूय्७इ- २र-,वरघेईच्,नंतरउत्रईटयासजाणूनरया-
जबग्ड्यंर्धवर्तुळकर)वक वाडीवअशीकपरिपासफल्यर्शीप.
लेला तर!८७सि०कु०५०आणि ५७सिन्यनचक बजूवरवफग-

१२१४२००. बराबर होईल


